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प्रमाण पत्र 


((€४॥002906). 


प्रमाणित किया जाता है कि आगित कुमार शर्मा द्वारा अपना शोध-प्रबन्ध “संगणक 
विज्ञान में प्रयुक्त अंक प्रणालियाँ : एक विवेचन” बुन्देलखण्ड विश्वविद्यालय झांसी को भौतिक 
विज्ञान में पी-एच0 डी0 उपाधि हेतु प्रस्तुत है, जो मेरे निर्देशन में हुआ है। क्‍ 
.. प्रस्तुत शोध-प्रबन्ध सर्वदा मौलिक है तथा यह अब तक किसी अन्य विश्वविद्यालय में 
प्रस्तुत नहीं किया गया है। शद्याशी ले भरे न्विज्ञन अं &८० विना उपस्थित: 
 जुकर श्षेब्याकार्र" कण -किण है: | 


शोध-निदेशक 


(डा० कौलाश) 





















पी-एच0 डी० उपाधि हेतु इस शोध -प्रबन्ध को मैं माँ सरस्वती जी के श्रीचरणों में सादर 
समर्पित करता हूँ। प्रस्तुत शोध -प्रबन्ध लगभग पाँच वर्षो के अथक प्रयास से तैयार किया गया है 


इसके मंहत्वपूर्ण कार्य हेतु डॉ कलाश अध्यक्ष, भौतिक विज्ञान विभाग, ब्रह्मानन्द महाविद्यालय राठ, 
से मुझको विविध प्रकार से प्रेरणा, प्रोत्साहन, स्नेह एवं पांडित्यपूर्ण निर्देशन प्राप्त हुआ है, एतदर्थ मैं 
आपके प्रति विनयावनत हैँ।. मी ह मी 

.. ब्रह्मानन्द महाविद्यालय राठ के प्राचार्य डॉ एल0 एन0 अग्रवाल के प्रति हृदय से आभार 
व्यक्त करता हूँ। जिन्होंने महाविद्यालय में पुस्तकालय एवं संगणक प्रयोगशाला की. सुविधा प्रदान 
करके अमूल्य सहयोग किया है। इसी महाविद्यालय के डॉ एस0 सी० शर्मा अध्यक्ष, अंग्रेजी विभाग, 
डॉ फूल सिंड अध्यक्ष, हिन्दी विभाग एवं श्री हल्के प्रसाद; अध्यक्ष, गणित विभाग के प्रति कृतज्ञता 
व्यक्त करता हूँ, जिन्होंने समय -समय पर बहुमूल्य सुझाव दिए हैं। अपने साथियों श्री कृष्प्यूति 
राजु, श्री लालता ग्रसाद, श्री सु्धाधु सिंह राय श्री वीरेन्द्र कुमार, कुए पूर्णिया खरे, श्रीमती पूनम 
यादव एवं श्रीमती प्रियंका सिश्रा को भी धन्यवाद देता हूँ. जिन्होंने सब प्रकार का सहयोग किया 
है। श्री खेमचन्द्र एवं श्री मंगल शिंड भौतिक विज्ञान विभाग का मैं अत्यधिक आभारी हूँ, जिन्होंने 
...._ शोध कार्य हेतु प्रयोगशाला में सहयोग दिया है। 3 अ हर द ह 
| जे रा पूज्य ग्रवाजी एवं पिताजी के श्रीचरणों में श्रद्धानत हूँ जिन्होंने निरन्तर आर्थिक कठिनाइयों 
....._ से जूझते हुए भी मुझको इस हेतु सदैव प्रेरित किया है। इसके साथ ही मैं अपने अग्रज दीदी 
.... भी ऋणी हूँ, जिन्होंने इस कार्य हेतु हमेशा प्रोत्साहित किया। क्‍ 
. श्री हरिधरण विश्वकर्मा, अमन कम्प्यूटर्स एवं श्री चन्द्रप्रकाश चौरसिया 
जिन्होंने टंकण कार्य को समय से पूर्ण किया है। | हि थक ित है ० ह 
मैं डॉ एस0 के श्रीवास्तव, भौतिक विज्ञान विभाग, बुन्देलखण्ड विश्व द्यालय, । 
र्ण कार्य 























प्राककथन 
(?/९(४०८८) 


भारतीय साहित्य में गणित एवं विज्ञान के अनेक ग्रन्थ उपलब्ध हैं, इन ग्रन्थों में हमारे 


मनीषियों ने गणित एवं विज्ञान के मूल सिद्धान्तों की स्थापना एव विवेचना करते हुए अपनी उत्कृष्ट 
प्रतिभा का परिचय दिया है। विगत दशक में संगणक विज्ञान के क्षेत्र में सभी स्रोतों द्वारा पर्याप्त 


प्रयास किए गये हैं। इस दशक का शुभारम्भ सूचना प्रोद्योगिकी की धमक के साथ हुआ है। 
इहलौकिक एवं पारलौकिक ज्ञान के आदि एवं अनन्त स्रोत वेद हैं। वेद” का भावा र्थ है अनन्त ज्ञान 


विज्ञान का अक्षय भण्डार' | जिस देश के ऋषियों का गणित श्रेष्ठ होता है, उस राष्ट्र का विज्ञान भी _ कक 
सर्वोत्कष्ट होता है, यह सर्वमान्य एवं अकाट्य तथ्य है। ज्ञान विज्ञान के मेरूदण्ड 'गणित' का... 
सम्यक विचार अध्याय एक (को में 'वेदों में गणित” शीर्षक में किया किया गया है। विविध प्रकरणों ॥ 


यथा शून्य, अंक, दशगुणोत्तरी संख्या, क्रमागत संख्या, भिन्‍नात्मक सख्या, अनन्त के अंतर्गत वेदों में 


उपलब्ध गणितीय ज्ञान को प्रकाश में लाया गया है। अध्याय एक (ख) 'भारतीय काल गणना का हे 
वैज्ञानिक स्वरुप' में पाश्चात्य कालगणना की अवैज्ञानिकता एवं भारतीय कालगणना की वैज्ञानिकता द 


की व्याख्या की गई है। मानव आदि काल से ही अपनी भावनाओं एवं विचारों को संकेतों एवं भाषा 
के द्वारा अभिव्यक्त करता रहा है। गोपनीय संकेत सम्प्रेषित करने के लिये विभिन्‍न शब्दावली का 
प्रयोग कट भाषा कहलाती है। देवनागरी लिपि के अक्षरों का उपयोग करते हुये अंकों एवं संख्याओं 
. को व्यक्त करना कूटांक कहलाता है। शब्दों को अंकों एवं संख्याओं के रूप में व्यक्त करना 'शब्द 
.. कटांक” कहलाता है। देवनागरी लिपि के व्यंजनों को अंकों के रूप में एवं व्यंजनों एवं स्वरों से 

निर्मित शब्दों को संख्याओं के रूप में व्यक्त करना “व्यजन कूटाक कहना उचित है। देवनागरी 





लिपि के अक्षरों, अकार रहित व्यंजनों को अंकों एवं संख्याओं के रूप में तथा.स्‍्वरों को दशघातीय 

संख्याओं के रूप में व्यक्त करना “वर्ण कूटांक” कहना श्रेयस्कर है। प्राचीन भारतीय वाड्मय में... 

कूटांक' की अध्याय एक (ग) में विवेचना की गई है। भिन्‍नात्मक राशि के प्रयोग से बचने के अं । कप 
.. लिये सभी सभ्य देशों में लम्बाई तौल और मुद्रा आदि की इकाईयों को छोटी इकाईयों में द 








. प्राचीन. काल से हो रहा है। भिन्न-भिन्न ग्रन्थों में वर्णित माप और तोल शक. 
में भिन्‍न जो ग्रन्थ रचे जाने के समय उस स्थान, में. 


94% मेक बीज न न्शक कप 

















काल से लेकर वर्तमान तक हमारे ऋषियों ने अनेक उल्लेखनीय कार्य किए हैं। छोटे-छोटे सूत्रों 
द्वारा गणित एवं विज्ञान की जटिल समस्याओं का मौखिक समाधान प्रस्तुत किया है। गोवर्धन मठ 
के जगदगुरु शंकराचार्य भारती कृष्ण तीर्थ जी महाराज ने वैदिक गणित सोलह सूत्रों एवं तेरह 
उपसूत्रों द्वार गणित की जटिल समस्याओं का समाधान प्रस्तुत किया है, इन सूत्रों एवं उपसूत्रों का 
उपयोग संगणक विज्ञान में प्रयुक्त अंक प्रणालियों यथा द्विअंकीय, चतुष्अ॑कीय,अष्टअंकीय एवं षोडश 
अंकीय में; मौलिक संकियाओं (योग, अन्तर, गुणन, भाजन, घात, मूल, विभाजनीयता एवं आवर्त 
दशमलव आदि) में किया जा सकता है। अध्याय दो में प्रस्तुत कार्य में प्रयुक्त पारिभाषिक शब्दों को 
'पारिभाषिक शब्दावली" नामक अध्याय में दिया गया है। वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों 
“निखिल नवतः चरम॑ दशतः, एकाधिकेन पूर्वेण, एकन्यूनेन पूर्वेण, परावर्त्य योजयेत्‌ एवं विलोकनम्‌” 
का उपयोग इस अध्याय में किया गया है। 'मौलिक संकियायें' (योग एवं अन्तर) की अध्याय तीन में 
विभिन्‍न अंक प्रणालियों में वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों “निखिलं नवतः चरम॑ दशतः, 
एकाधिकेन पूर्वण, एकन्यूनेन पूर्वण, परावर्त्य योजयेत्‌ एवं विलोकनम्‌” का उपयोग करते हुए 7 
उदाहरण देकर विवेचना की गयी है। “निखिलं नवतः चरमं दशतः, एकाधिकेन पूर्वेण, एकन्यूनेन 
पूर्वण, उर्ध्वतिर्यग्भ्याम्‌, विलोकनम्‌ एवं आनुरूप्येण” सूत्रों एवं उपसूत्रों का उपयोग अध्याय चार 
'गुणन' में समान आधार वाली संख्या दो, तीन, चार एवं पांच संख्याओं के गुणन, समान उपाधार 
संख्या वाली दो, तीन, चार एवं पांच संख्याओं के गुणन, तथा भिन्‍न आधार अथवा उपाधार संख्या 
वाली दो एवं तीन संख्याओं के गुणन को विभिन्‍न अंक प्रणालियों में 42 उदाहरणों द्वारा स्पष्ट किया 
गया है। जब किसी संख्या में स्वयं संख्या का एक या एक से अधिक बार गुणा किया जाता है, तो 
उस संख्या की घात संख्यायें प्राप्त होती हैं। “निखिलं नवतः चरम॑ दशतः, एकाधिकेन पूर्वण 
एकन्यूनेन पूर्वण, 'यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌' एवं आनुरूप्येण” सूत्रों एवं उपसूत्रों का 
उपयोग, अध्याय पाँच “संख्याओं की घातें' (वर्ग, घन, चतुर्थधात एवं पंचमघात) को विभिन्‍न अंक 
प्रणालियों में 45 उदाहरणों सहित समझाया गया है। वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों “निखिल 











नवतः चरमं॑ दशतः:, परावर्त्य योजयेत्‌ू, एकाधिकेन पूर्वेण, एकन्यूनेन पूर्वण, उ्ध्वतिर्यग्भ्याम्‌ एवं .. 


_विलोकनम्‌” का उपयोग करते हुये 'भाग” को अध्याय छः में 2 उदाहरण देकर वैदिक गणित के 


सूत्रों एवं उपसूत्रों की उपादेयता को स्पष्ट किया गया है। अध्याय सात में 'संख्याओं के मूल... 
(वर्गमूल, घनमूल, चतुर्थमूल एवं पंचममूल) को विभिन्‍न अंक प्रणालियों में 'विलोकनम्‌ विधि' के द्वारा हर | हे 
...._ वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों “एकाधिकेन पूर्वेण, एकन्यूनेन पूर्वण, विलोकनम्‌ एवं आनुरुप्येण के 
.. के द्वारा 43 उदाहरणों सहित व्याख्या की गई है। दाशमिक प्रणाली में 2, 3, 4, 5, 6, 8, 9 एवं 4 कक 


की विभाजनीयता को संख्या को देखकर ही समझा जा सकता है, परन्तु अन्य संख्याओं की _ ॥ 
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वेदों में गणित (४(2॥2८009028 | ४८००७) 
4 क. प्रस्तावना (77#00ए८70०7) 

4क.2 शून्य (200) 

4.क.3 अंक (॥9)0९9॥) 

_4.क.4 दशगुणोत्तरी संख्या (वघाग्र०८ 0८ 0 67) 

॥.क.5 क्रमागत संख्या (50८८८$४ए८ 'चिपागर८०) 

4 क.6 भिन्‍नात्मक संख्या [कन्नटा०ाओं 'चिप्राा८) 

4क.7 अनन्त ([##77) 

4.क.8 निष्कर्ष (((०97८ए४07) 

4.क.9 संदर्भ ग्रन्थ (२८६८४९०८८५) 

| भारतीय काल गणना का वैज्ञानिक स्वरुप 

($ल९टाप्रट 0णा7्र ० परताआ ए०फ ० 0३९०००४०7 ० 777८) 
4. ख.4 प्रस्तावना ([)7#000८007) 

4.ख.2 पाश्चात्य कालगणना द 

(जाटलता प्३ए ए (बटप्रौआ)07 0 ]१79८) 

4 ख.3 भारतीय कालगणना [[रतंका १ए ० (ब|टणै407 ० 4972०) 
4.ख.4 निष्कर्ष (((0)रटीप४07): 

4.ख.5 संदर्भ ग्रन्थ (२९८६८४९८०८८६) 

प्राचीन भारतीय वाड्मय में कूटांक 
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4 घ.2 मापन पद्धतियाँ (४८३४प७४४०९ 5५४९॥75) 

4घ.3 शाम्त्रों में द्विअंकीय प्रणाली के तथ्य 
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पारिभाषिक शब्दावली (7८४४४॥00279) 
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3.2 जोड़ना (#त0007) 
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वेदों में गणित 


277277272८5 ॥7 ४८००७) द 7 
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० वेदों में गणित, ज्योतिष एवं वास्तु, जयपुर, फरवरी 07, पृ० 54-56 | द 




















। 
द द है 
4.क. प्रस्तावना ([77#00प८007) द द द ...... . . || क्‍ 
4.क.2 शून्य (7.2।0) क्‍ मा 
4.क.3 अंक (99९27) 
4.क.4 दशगुणोत्तरी संख्या (पाल िपाएए९ ० व67 क्‍ 
द 4.क.5 क्रमागत संख्या (502८८5४४ए८ [रिप्ागरा०९) 
4.क.6 भिन्‍नात्मक संख्या (8८007 'चिंपा०८7) । क्‍ 
4.क.7 अनन्त (77770) सी | 
4.क.8 निष्कर्ष (/०४टाप्रञ्न ०7) 
, 4.क.9 संदर्भ ग्रन्थ (२८८॥८८८५) द द को । 








4.क.4 प्रस्तावना ([77069पट2007) 


इहलौकिक एवं पारलौकिक ज्ञान के आदि एवं अनन्त स्रोत वेद हैं। 'वेद” का भावार्थ है 
'अनन्त ज्ञान विज्ञान का अक्षय भण्डार'| यह व्युत्पत्ति दर्शाती है कि प्राणिमात्र के सर्वतोन्मुखी 
विकास हेतु जिस भी ज्ञान की आवश्यकता है, वह सब पूर्णरूपेण वेदों में उपलब्ध है। वेदों में शरीर 
रचना विज्ञान, आरोग्य शास्त्र, शल्य चिकित्सा विज्ञान, धर्नुर्विज्ञान, सैन्य विज्ञान, संगीत शास्त्र, 
अभियांत्रिकी एवं स्थापत्य कला आदि के प्रचुर प्रमाण प्राप्त होते हैं। प्रत्येक शास्त्र का उद्देश्य हैः 
व्यष्टि सत्ता का उत्तरोत्तर विकास कर, समष्टि का चिन्तन करते हुये सृष्टि का रक्षा कवच बन 
परमेष्टि का साक्षात्कार। प्रत्येक विज्ञान की मेरूदण्ड है गणित। जिस भी शास्त्र का विचार करेंगे, 
वह गणितीय विश्लेषण की आधारभूमि पर प्रतिस्थापित है। क्‍ 

प्रस्तुत शोध में ज्ञान विज्ञान के मेरूदण्ड गणित” का सम्यक विचार किया गया है। जिस 
देश के ऋषियों का गणित श्रेष्ठ होता है, उस राष्ट्र का विज्ञान भी सर्वोत्कृष्ट होता है, यह सर्वमान्य 
एवं अकाट्य तथ्य है। विविध प्रकरणों यथा - शून्य, अंक, दशगुणोत्तरी संख्या, क्रमागत संख्या, 
भिन्‍नात्मक संख्या एवं अनन्त के अंतर्गत वेदों में उपलब्ध गणितीय ज्ञान को प्रकाश में लाया गया 
है। 


.क.2 शून्य (720) : 

यजुर्वेद' में कहा (4) गया है कि खं ब्रह्म' | (यजुर्वेद / अध्याय 40 ,/ कण्डिका 47) 
इस ऋचा का भावार्थ है कि प्रणवाक्षर ऊँ एवं खं दोनों ही ब्रह्म वाचक हैं। खं का अर्थ अन्तरिक्ष एवं 
श्न्य(0) भी होता है। ज्योतिषादि ग्रन्थों में खं एवं इसके पर्याय शब्दों को शून्य(0) अर्था में प्रयुक्त 
किया जाता है। इस ऋचा में शून्य(0) के अद्यतन ज्ञात प्रगुणों (शून्य संबंधी अनिर्णीत एवं सतत 
समीकरण आदि) को ही सारगर्भित ढंग से अभिव्यक्त किया गया है। इसका विस्तृत विचार करने क्‍ 
पर सुस्पष्ट होता है कि शून्य(0) (अन्तरिक्ष अथवा ब्रह्म) से मिलकर (जुड़कर या योग (+) कर) सभी 





(अंकों या प्राणियों) की सृष्टि हुई है। इसीलिये ब्रह्म को सृष्टि का रचयिता कहा गया है अर्थात्‌... क्‍ 


इससे 'योग' (+, जोड़ना) की संकल्पना स्पष्ट परिलक्षित होती है। 'योग'(+) के व्युत्क्रम संक्रिया का. द ९ 
_ विचार करने पर 'अन्तर' (घटाना) (-) की संकल्पना का प्रादुर्भाव होता है। तात्पर्य यह है कि जोड़ने के 
(+) एवं घटाने (-) की गणित की मूल संक्रियांओं को इस ऋचा में प्रकट किया गया है। क्‍ 
अथर्ववेद' 2] में शून्य(0) संबंधी अधोलिखित ऋचायें भी प्राप्त होती हैं :- 

खे रथस्य खे खेडनस: युगस्य शतकतो'। (अथर्ववेद ,खण्ड 44 /सूक्‍त 4 मंत्र 4) 


उत्तिष्ठेत किमिच्छन्तीदमानां अहं त्वेडे अभिभू स्वात्‌ गृहात्‌ (सावित्री सूर्या) 











_'शुन्येषी निरर्कघते याजगन्धेत्तिष्ठाराते प्र धत मेह रंख्था | |(अथर्ववेद / काण्ड 44,/सूकक्‍त 2,/मंत्र 49) 
ऊँ क्षुद्रेभ्यः स्वाहा ।। (अथर्ववेद / काण्ड 49 /सूक्‍त 22 /मंत्र 6) 
इन ऋचाओं में ख शून्य एवं क्षुद्र को समान अर्थ में प्रयुक्त किया गया है। 


4.क.3 अंक (9)270 
शून्य(0) का विश्लेषणात्मक विवेचन ऊपर किया जा चुका है। सभी अंकों के विषय में 
अथर्ववेद' में कहा है कि - द 
कीर्तिश्च यशच्चाम्भश्च नभश्च ब्राह्मणवर्चसं चान्‍्न॑ चान्माद्यं च | य एत॑ देवमेकवृतं वेद || 
न द्वितीयो(2) न तृतीयश्चतुर्थो (3 एवं 4)नाप्युच्यते। न पंचमा(5) न षष्ठ:6) सप्तमो(7) नाप्युच्यते।। 
न अष्टमो(8) न नवमो(9) दशमो(40) नाप्युच्यते। स सर्वस्य वि पश्यति यच्च्‌ प्राणति यच्च न।। 
तिमिरं निगतं सह: स एषब एक(3) एकवृदेक एव। सर्व अस्मिन्‌ देवा एकवृततो भवन्ति | 4-24|।. 
(अथर्ववेद / काण्ड 43 /सूक्‍्त 5) 
इन ऋचाओं का विश्लेषण करने पर सुविदित होता है कि परमपिता परमेश्वर एकमेव है 
उससे भिन्‍न दूसरा(2), तीसरा(3), चौथा(4), पांचवॉ(5), छठवाँ(), सातवा(7), आठवाँ(8), नवॉ(9) एवं 
दशवाँ (0) ईश्वर नहीं है। किन्तु वह सदा सर्वदा एकमेव, अद्वितीय एवं अप्रमेय है। सभी देवता 
इसमें एकरूप होते हैं। इनसे सुस्पष्ट है कि अंकों की उत्पत्ति शून्य(0) से मिलकर एक(॥) से होती 
है अर्थात्‌ शुन्य्रह्म) से अंकों(सृष्टि) की रचना एक(एकमेव अगोचर परमपिता परमात्मा) से होती है। 


अतः एक(3)(परमात्मा) सभी में (शून्य(0) में भी) समाहित (गुणन(0) है अर्थात्‌ एक(3) से 'गुणन' 00 
की संकल्पना का आविर्भाव होता है। 'गुणन' संकिया का व्युत्क्म विचार करने पर 'भाग' संक्रिया 


स्वतः उद्भूत होती है। दाशमिक प्रणाली में अंक शून्य(0) से लेकर नौ(9) तक होते हैं, जिनको इन 


ऋयचाओं में प्रदर्शित किया गया है। दश(40) यह इस संख्या प्रणाली अर्थात दाशमिक प्रणाली का 


आधार है | 


4.क.4 दशगुणोत्तरी संख्या (बप्राा7०८८ शपापं0०!८ ० 7८7१) 
क्‍ दश गुणोत्तरी संख्याओं को संबोधित करते हुये 'यजुर्वेद' में कहा गया है कि- | 
'एका(4) च दश(40) च, दश(40) च शतम(40) च, शतम्‌(40) च सहस्त्रम(40) च्‌ सहस्त्रम्‌40) च 


_अयुतम्‌(0/) च, अयुतम्‌(40)च नियुतम्‌(40)च, नियुतम्‌(40) च प्रयुतम्‌(0" च, अर्बुदं(40)) च, न्यूड क्‍ 


. चसमुद्रश्च, मध्यम्‌॥0 ) च, अन्तश्च, परार्द्धश्च्‌0 ) एताः में अग्ने इष्टिका: धेनव: सनन्‍्तु 
: अमृत्रामुष्मिन्‌ लोके। (यजुर्वेद / अध्याय 47 /कण्डिका 2) 
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इस ऋचा का तात्पर्य है कि हे विद्वान पुरूष, जैसे मेरी ये इष्ट सुख देने वाली यज्ञ 
समिधा, दुग्ध देने वाली गौओं के तुल्य हों, वैसी ही आपके लिये भी हों। एक(3), दश(0), शत्‌,(0) 
सहस्त्र40), दश सहस्त्र(407, लक्ष(0), दश लक्ष(40), करोड(0), दश करोड(0), अरब(0)), 
दश अरब(40”), खरब(40”), दश खरब(407, नील(407) दश नील(40”), पद्म(॥0), दश 
पद्म(। 07) एवं शंख(40 ) ईटें पुर्नजन्म में हों। इस विवेचन से स्पष्ट है कि संख्या के प्रत्येक अंक 
का स्थानानुसार विशिष्ट मान भी होता है। शास्त्रों में व्युत्तम दशुगुणोत्तरी संख्या यथा 
. लक्षांश(4 / 400000), सहस्त्रांश(4 / 4000), शतांश( / 400), दशांश(4 / 40) आदि शब्दावली भी प्रयोग 
में लायी गयी है, जिससे 'दशमलव' की परिकल्पना वैदिक युग से ही परिलक्षित होती है। 

समस्त अंकों की दशगुणोत्तरी संख्याओं की चर्चा करते हुये 'अथर्ववेद' में कहा गया है कि- 
एका()) च मे दश(40) च  मेपवक्तार औषधे।। द्वे2) च मे विशंतिश्च(20) मेपवकतार औषधे।। 
'तिस्त्रश्य(3) मे त्रिंशच्च(30) मेपवक्तार औषधे | चतस्त्रश्च(4) मे चत्वारिंशच्च(40) मेपवक्तार औषधे | | 
पंच() च मे पंचाशच्च(50) मेपवक्तार औषधे | षट्‌(6) च मे षष्टिश्च(60) मेपवक्तार औषधे।। 
सप्त7) च मे सप्ततिश्च70) मेपवक्तार औषधे | अष्ट(8) च मेड शीतिश्च(80) मेपवकतार औषधे।। 
नव(9) च मे नवतिश्च(90) मेपवक्तार औषधे | दश(40) च मे शतं(400) च मेपवक्तार औषधे || 
शतं(400) च में सहस्त्र(4000) च मेपवक्तार औषधे। ऋतजात ऋतावरि मधु मे मधुला करः।| 

(अथर्ववेद / काण्ड 5 / सूक्‍त 45 मंत्र 4--44) 

'अथर्ववेद' में ही कहा गया है कि - क्‍ 
पंच(5) या पंचाशच्व(50) संयन्ति मन्‍्या अभि | सप्त(7) च या सप्ततिश्च(70) संयन्ति ग्रेव्या अभि || 
नव(9) च या नवतिश्च(90) संयन्ति स्कन्धा अभि।। इतस्ता: सर्वा नश्यन्तु बाका अपचितामिव।। 

(अथर्ववेद / काण्ड 6,/सूक्‍त 25,/मंत्र 4--3) 
ऋग्वेद 3-4) में कहा गया है कि +- द 
. आ विशंत्या(20) त्रिशंता(30) याद्यर्वाड़ा चत्वारिंशता(40) हरिभिर्युजान:। क्‍ 
आ पंचाशता(50) सुरथेभिरिन्द्राइ७ षष्ट्या(60) सप्तत्या70) सोमपेयम्‌।। 
..  आशीत्या(80) नवत्या(90) याह्मर्वाड़ा शतेन(॥00) .. हरिभिरूद्ममान: ह |. 
इयं हिते शुन्होत्रेधु सोम इन्द्र त्वाया परिषिक्तोी मदाया।। 
क्‍ (ऋग्वेद /“मण्डल-2 /सूकत 48,/#मंत्र 5-6)... 
..._ किसी अंक की दश गुणोत्तरी संख्याओं के विषय में 'अथर्ववेद' में कहा गया है कि - 

'गन्धर्वा एनमन्वायन त्रयास्त्रिंशत:(33), त्रिशता:300) षटसहस्त्रा:600)। सर्वान्त्स देवांस्तपसा विपर्ति || 
(अथर्ववेद / काण्ड--44 / सूकत 5/मंत्र 2) 











/0 0 करत के वी. 


4.क.5 क्रमागत संख्या (5छपरट225४ए८ 'िपा॥०८2) : 


कि- 


एक(3) से एकादश(4) तक की क्रमागत संख्याओं के विषय में 'अथर्ववेद' में उल्लेख है 


यद्येकवृषोषसि(4) सृजारसोइसि |। यदि द्विवृषोषसि(2) सृजारसो$सि | | 

यदि त्रिवृषोषइसि(3) सृजारसोइसि || यदि चर्तुवृषोष्सि(4) सृजारसोइसि | | 

यदि पंचवृषोषसि(5) सृजारसोइसि |। यदि षड्वृषोषसि(6) सृजारसो$सि |। 

यदि सप्तवृषोषसि7) सृजारसोइसि |। यदि अष्टवृषोइसि(8) सृजारसोषसि || 

यदि नववृषोषसि(9)सृजारसोइसि || यदि दशवृषोइसि(40) सृजारसोइसि | | 

यदि एकादशो5सि(44) सोध्पोदकोइसि || (अथर्ववेद ,“काण्ड-5 / सूकत 46,/मंत्र 4-44) 
'यजुर्वेद” में एक(3) से सप्तदश(।7) तक की क्रमागत संख्याओं की चर्चा करते हुये सृष्टि के 


प्रत्यूके घटना चक्र पर विजय का वर्णन करते हुये कहा है कि:- 


अग्नि: एकाक्षरेण(() प्राणं उदजयत्‌ त॑ उज्जेषम | 
अशिवनो द्विअक्षरेण (2) द्विपद: मनुष्यान्‌ उदजयताम तान्‌ उज्जेषम्‌ | | 
विष्णु: त्रिअक्षरेण3) तीन्‌ लोकान्‌ उदजयत्‌ तान्‌. उज्जेषम | 
सोमः चतुरक्षरेण(4) चतुष्पदः पशून उदजयत्‌तान्‌ उज्जेषम || 
पूषा पंचाक्षरेणग5) पंचदिश: उदजयत ता: उज्जेषम |। 
सविता शडक्षरेण (6) शडऋतून उदजयत्‌ तान्‌ू. उज्जेषम।। 
मरूतः सप्ताक्षरेण7) सप्त ग्राम्यान्‌ उदजयत्‌ तान्‌ उज्जेषम | | 
वृहस्पति अष्टाक्षरेण(8) गायत्रीम्‌ उदजयत्‌ . तान्‌ उज्जेषम | | 
मित्र: नवाक्षरेण9) त्रिवृत्तम उदजयत्‌. त॑ उज्जेषम।। 
वरूण: दशाक्षरेणग(40) विराजमू उदजयत्‌ त॑ उज्जेषम।| 
इन्द्र: एकादशाक्षरेण(44) त्रिष्टुभम्‌ उदजयत्‌ ताम्‌ उज्जेषम | | 


विश्वेदेवा: द्वादशाक्षरेण(42) जगतीम्‌_ उदजयत्‌ ताम्‌ उज्जेषम | | 
वसवः: त्रयोदशाक्षरेण(43) त्रयोदशम्‌ स्तोमम्‌ उदजयत्‌ तम्‌ उज्जेषम || 


रूद्रा: चतुर्दशाक्षरेण(44) चतुर्दशम्‌ स्तोमम्‌ उदजयत्‌ तम्‌ उज्जेषम || 


आदित्या: पंचदशाक्षरेण(45) पंचदश स्तोमम्‌ उदजयत्‌ तम्‌ उज्जेषम।। 
अदिति: षोडशाक्षरेण(46) षोडशं स्तोमम उदजयत्‌ तम्‌ उज्जेषम।। 
: प्रजापति: सप्तदशाक्षरेण(47) सप्तदशम्‌ स्तोतम्‌ उदजयत्‌ तम्‌ उज्जेषम || 


(यजुर्वेद / अध्याय 9,/कण्डिका 3--34) 











शुन्य(0) से विंशति(20) तक की क्रमागत संख्याओं का विचार 'अथर्ववेद” में किया गया है। 
यथा- क्षुद्रेभ्य:(00) स्वाहा: ।। प्रथमेभ्य: (4) शंखेभ्य: स्वाहा ।। 
द्वितीयेभ्य: (2)शंखेभ्यः स्वाहा।। तृतीयेभ्य: (3) शंखेभ्य: स्वाहा | । 
आशथर्वाणां चतुर्ऋर्चेभ्य:() स्वाहा || पर्चेभ्य:(5) स्वाहा । | 
षड(6) ऋरयरेभ्य: स्वाहा।। सप्तर्चम्य:7) स्वाहा।। 
अष्टर्चेभ्य:(8) स्वाहा || नवर्चभ्य:(9) स्वाहा || 
दशर्चेभ्य: (40)स्वाहा || एकादशर्चमभ्य:(44) स्वाहा |। 
द्वादशर्चभ्य:(2) स्वाहा।। त्रयोदशर्चमभ्य:(43)स्वाहा | | 
चतुर्दशर्चभ्यः(4) स्वाहा || पंचदशर्चभ्य:(5) स्वाहा ।। 
षोड्शर्चेभ्य:(6) स्वाहा।। सप्तदशर्वेभ्य:7) स्वाहा || 
_ अष्टादशर्चेभ्य:48) स्वाहा || एकोनविंशति(49) स्वाहा: || विंशति(20) स्वाहा || 
(अथर्ववेद / काण्ड 49/ सूक्‍त 22/ मंत्र 688-40 एवं सूक्‍त 23 मंत्र 4--7) 
क्रमागत विषम संख्याओं की चर्चा करते हुये 'यजुर्वेद' में कहा गया है कि- क्‍ 
एका(3) च मे त्रिस्त्रश्च(3) मे, त्रिस्त्रश्च(3) मे पंच(55) च मे, पंच(5) च मे सप्त(7) च मे 
. सप्त7) च मे नव(9) च मे। नव(9) च मे, एकादश(44) च मे, एकादश(44) च मे, त्रयोदश(43)च मे 
त्रयोदश(43) च मे, पंचदश(45) च मे, पंचदश(45) च मे, सप्तदश(47) 
सप्त दश(47) च में, नवदश(49) च मे, नवदश(49) च मे, एकविंशतिश्य(24) च मे 
एकविंशतिश्च(24) मे त्रयोविंशतिश्च(23) मे, त्रयोविंशतिश्च(23) मे पंचरविंशतिश्च(25) मे। 
पंचविंशतिश्च(25) मे सप्तविंशतिश्च(27) मे सप्तविंशतिश्च(27) में, नवविंशतिश्च(29) मे 
नवविंशतिश्च(29) मे एकत्रिंशश्च(34) मे, एकत्रिंश्च[34) मे त्रयतिशच्च(33) मे, यज्ञेन कल्पन्ताम्‌ ।। 
(यजुर्वेद / अध्याय 48 / कण्डिका 24) 
इस ऋचा का भावार्थ है कि 'यज्ञ से या मिलाने से या जोड़ने से एक(3), तीन(3), पांच(5), 
सात(7), नव(9), एकादश(34), त्रयोदश(43), पंचदश(45), सप्तदश(7), नवदश(9), एकविंशति(24) 





त्रयोविंशति(23), पंचविंशति(25), सप्तविंशति(27), नवविंशति(29), एकत्रिंशत(34), त्रयत्रिंशत33) आदि _ 2 


. की कल्पना करने में समर्थ हों' | के तक 
. सम संख्याओं की चर्चा करते हुए 'यजुर्वेद' में सुस्पष्ट किया गया है कि - 5 हे 
. चत्स्त्रश्च(4) मे अष्टो(8) च मे, अष्टोौ (8) च मे द्वादश (42) च मे, द्वादश(42) च मे षघोडश(6) च 
मे, षोडश(6) च मे विंशति:(20) च मे। विंशतिश्च(20)मे चर्तुविंशतिश्च(24)मे, चतुर्विशतिश्च(24) मे 
अष्टाविंशतिश्च(28)मे, अष्टाविंशतिश्च(28)मे द्वात्रिंशच्च(32) मे, द्वात्रिंशच्च(32) मे षटत्रिंशच्च(36) 











षटत्रिंशच्च(36) मे चंत्वारिंशच्च(40) मे, चत्वारिंशच्च(40) में चतुष्वत्वारिंशच्च(44) मे, 
चतुष्चत्वारिंशच्च (44)मे अष्टाचत्वारिंशच्च(48) मे, यज्ञेन कल्पन्ताम्‌ || 
द (यजुर्वेद / अध्याय 48 / कण्डिका 25) 
इसका अभिप्राय है कि 'यज्ञ से या मिलाने ये या जोड़ने(+) से चार(4), आठ(8), द्वादश(42), 
षोडश(१6), . विंशति(20),  चतुर्विशति24),  अष्टाविंशति(28),  द्वात्रिंशत(32), षटविंशत(36), 
चत्वारिंशत(40), चतुष्वत्वारिंशत(44), अष्टाचत्वारिंशत(48) आदि की कल्पना करने में समर्थ हों । द 
यजुर्वेद की उपर्युक्त दोनों ऋचाओं से गणित की मूल संकल्पनाओं का विधिवत ज्ञान प्राप्त 
होता है। इनसे अंकगणित, बीजगणित एवं ज्यामिति तथा इनसे संबंधित गणित शास्त्र की प्रत्येक 
'शाखा प्रशाखा की संकल्पना सुस्पष्ट होती है। 


4.क.6 भिन्‍नात्मक संख्या (४८7०7  'चिषा70८2/) : 
किसी राशि के एक से अधिक अंश करने के लिये 'ऋग्वेद' में कहा गया है कि- 
.  ज्येष्ठ आह चमसा द्वात/2) करोति कनीयान त्रीन(/3) कृणवामेत्याह | 
कनिष्ठ आह चतुरस्करोति(/4) त्वष्ट. ऋभवस्तत्‌ पनयद्‌ वचो वः |। 
ऋग्वेद // मण्डल 4,/सूक्‍त 33 /मंत्र 5) 
इसका अभिप्राय है कि अग्रज बोला कि हम चमस के दो भाग(/2) करें मध्यज ने कहा 
कि हम तीन भाग(/3) करें एवं अनुज ने सुझाया हम चार भाग(/4) करें। यह देखकर त्वष्टा ने 
सबकी प्रशंसा की | क्‍ क्‍ 
इसी प्रकार 'अथर्ववेद' में कहा है कि - 
एकपाद(4) द्विपदो (2) भूयो वि चकमे द्विपात्‌2) त्रिपाद(3) मभ्येति पश्चात। 
चतुष्पाच्चक्रे(ध) संपश्यन्‌. पंक्तिगुपतिष्ठमान:  तस्य देवस्य || 
(अथर्ववेद / काण्ड 43 सूक्‍त 3/ मंत्र 25) 
एक से सहतस्त्र भाग करने के संदर्भ में 'ऋग्वेद' में कहा है कि :- 
गौरीमिमाय सलिलानि तक्ष त्येकपदी () द्विपदी०) सा चतुष्पदी(4) 
.. अष्टापदी (8) नवपदी(9) वमभूवुषी सहस्त्राक्षरा000) परमे व्योपन।। 


(ऋग्वेद /” मण्डल 4 /सूक्‍त 464 / मंत्र 44) 


इसका भावार्थ है कि 'गो' (वाक) निश्चय से एक, दो, चार, आठ अथवा नौ पदों वाले छन्दों रा 
में विभक्‍त हुई, यह अनेक प्रकार की है, हजार अक्षरों तक इसकी सीमा है। वह संपूर्ण अन्तरिक्ष में... 


. समव्याप्त है| 








अथर्ववेद /40/ 8 /7/ एवं भर्गवोवैररभिं: ((4 /44 /22) में अर्द्ध शब्द भी प्रयुक्त किया गया है। 


4.क.7 अनन्त (जाए) : 
अनन्त की विस्तृत विवेचना करते हुये 'यजुर्वेद' में उल्लेख आता है कि- 
ऊँ पूर्णमदः पूर्णमिदं पूर्णात्‌ पूर्णमुदच्यते। पूर्णस्य पूर्णमादाय पूर्णमेवावशिष्यते | | 
(यजुर्वेद / अध्याय 47,/ कण्डिका 3) 
इस ऋचा का अर्थ है कि वह सच्चिदानन्द परब्रह्म परमात्मा सब प्रकार से पूर्ण(०) है। यह 
जगत भी उस परब्रह्म से ही पूर्ण(०) है, क्‍योंकि पूर्ण») से ही पूर्ण(००) की उत्पत्ति होती है। पूर्ण 
(०) से पूर्ण (०) को निकालने पर अवशेष पूर्ण ०) ही होता है। इस ऋचा में गणित शास्त्र में 
अद्यतन ज्ञात अनन्त(») के प्रगुणों को ही अभिव्यक्त किया गया है। 
इसी प्रकार 'अथर्ववेद” में कहा गया है कि- 
पूर्णात्‌ पूर्णम्‌ उद्चति पूर्ण पूर्णन सिच्यते। उतो तदद्य विद्याम्‌ यतः तत्‌ परिषिच्यते |। 
(अथर्ववेद / काण्ड 40,/सूक्‍त 8/मंत्र 29) 
इस ऋचा का भाव है कि पूर्ण(*) से पूर्ण(») उत्पन्न होता है, पूर्ण(*०) से पूर्ण(००) सिंचित 
होता है। हम उसको जानने का सत्प्रयत्न करें जिस पूर्ण से अभिसिंचित होता है। 


4.क.8 निष्कर्ष ((07८057077) 
उपर्युक्त प्रकरणों में विविध प्रकार की संख्याओं को वेदों से उद्धृत किया गया है। इन _ 
संख्याओं का उपयोग वेदों में वामतः, दक्षिणत:, योग, गुणन, भिन्‍न आदि रूपों में प्रचुर मात्रा में 
वैज्ञानिक तथ्यों की पुष्टि 5-8) के लिये किया गया है। यथा- 
षष्टि(60) सहस्त्र[(4000) 'श्व्यस्यायुतासनम उष्ट्रानां विंशति(20) शता(। 00) | 
दश (३0) श्यावीनां शता(00) दश(40) त्रय(3)रूषीणां दश(40) गवां सहस्त्रा(4000) ।। 
द (ऋग्वेद / मण्डल 8/सूक्‍त 46 /मंत्र 22) 
 महे चन त्वामद्रिवः. परा शुल्काय देयामू। 
. न सहतस्त्राय (000) नांयुताय (40) वजिवो न शताय (00) शतामघ(00) 
5 कद (ऋग्वेद / मण्डल 8/सूक्‍्त 4/मंत्र--5) 
नि गव्ययोजनयो द्रुह्मवश्च षष्टि:60) शता (00) सुषुपु: षघट्‌(6) सहत्त्रा(4000) 
षष्टि0) वीरासो अधि षड॒6) दुवोयु विश्वेदिन्द्रस्य वीयी कृतानि।। 


(ऋग्वेद “मण्डल 7 /सूक्‍त १8,/मंत्र 44) 








एक (3) च विंशति(20) च श्रवस्या वैकर्णयोर्जनानू राजा नन्‍्यस्त: | 
दस्यो न सदमन नि शिंशाति बहि: शूरः सर्गमकृणोदिन्द्र एषाम्‌ ।। 
(ऋग्वेद / मण्डल 7 /सूक्‍त 48/ मंत्र 44) 
द्वादश[42) प्रधयश्चक्रमेक॑ त्रीणि(3) नभ्यानि क उ तच्चिकेत | 
तत्राहतास्त्रीणि) शतानि(॥00) शंकव:ः षष्टि(60)शचखीला अविचाचला ये।। 
(अथर्ववेद / काण्ड 40/सूक्‍त 8/मंत्र 4, 
त्वमेतांजनराज्ञो.. द्विर्दशा(2) अबन्धुना सुश्रवसोयजग्मुषः | 
: षष्टि60) सहस्त्रा4000) नवतिं(90) नव(9) श्रुतो नि चक्रेण रथ्या दुष्पदावृणक्‌ |। 
(ऋग्वेद / मण्डल 4/सूक्‍त 53 मंत्र 9) 
(अथर्ववेद / काण्ड 20सूक्त 2 / मंत्र 9) 
चतुर्भि:५) साक॑ नवतिं(90) च नामभि: चक्र न वृत्त॑ व्यतीरंवीविणत्‌ | क्‍ 
वृहच्छशरीरो विभिमान ऋषक्वभि: युवाकुमार: _ प्रत्येत्याहवम्‌ | | 
द क्‍ (ऋग्वेद / मण्डल 4/सूक्‍त 455/ मंत्र 6) 
द्वादश (2) प्रधयश्चक्रमेक त्रीणि3) नभ्यानिक उ तच्चिकेत | 
तस्मिन त्साकं त्रिशता (300) न शंकवोडर्पिताः षष्टि(60) न॑ चलाचलास: || 
(ऋग्वेद /मण्डल 4/सूक्‍त 464/ मंत्र 48) 
द्वादशारं (2) नहि तज्जराय. वर्वर्ति चक्र परि द्यामृतस्य | 
आ पुत्रा अग्ने मिथनासो अत्र सप्तशतानि(700) विंशति(20)शच तस्थु: | | 
(ऋग्वेद // मण्डल 4 /सूक्‍त 464, मंत्र 44) 
द्विर्यपंच (2 » 5 50) स्वयशसं सखायो अद्विसं हतम्‌ | 
प्रियमिन्द्रस्य. काम्य॑ प्रश्नापयन्त क्‍ ऊर्मयः || क्‍ 
द ... (सामवेद 5॥/ उत्तराचिक / खण्ड 44/मंत्र 2) 
ये त्रिषप्ता:3 »7 5 27) परियन्ति विश्वा रूपाणि बिभुव:। क्‍ 
वाचस्पतिर्बला तेषां  तन्‍वों  अद्य दघातु मे।। 
रु (अथर्ववेद / काण्ड 4/सूक्‍त 4/मंत्र 4) 
युवं श्वेतं पेदवेषश्विनाश्व॑ नवभि:(9) वाजे: नवती(90) च वाजिनम्‌ | 


चर्कुत्यं ददथुद्रावयत्सखं भगं न नृभ्यो हवा मयोभुवम्‌ | | 
द (ऋग्वेद / मण्डल 40 / सूक्‍त 39, मत्र | 0) 





गत 
200, 
200 








क्‍ अध्याय एक (ख). 


भारतीय काल गणना का वैज्ञानिक स्वरुप 
(5टाथापरीट 707 ्त एातंत्ा ए०ए 0 (बटप्रीब77व7 ठ 777८) 





प्रकाशन (?प्र०)॥९०४07) 


०» भारतीय नव वर्ष ही दुनियाँ का नव वर्ष, बुन्देलखण्ड केसरी (साप्ताहिक), राठ, वर्ष 4, 
अंक 9, मार्च 24, 2004, पृ0 4 | 


*» भारतीय काल गणना, ज्योतिष एवं वास्तु, जयपुर, अक्टूबर 06, पृ० 34--38 | 


] बढ * ल्‍ 
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4.ख.5 संदर्भ ग्रन्थ (२८६2/270८5) 













4.ख. प्रस्तावना (70009 प्27070) 

मानव मन सदैव जिज्ञासु रहा है कि सृष्टि की उत्पत्ति कब हुई तथा यह सृष्टि कब तक 
रहेगी। कहा गया है कि सृष्टि पूर्व तम तमोलय या तपशक्तियुक्त एक तत्व था जिसकी इच्छाशक्ति 
के प्रभाव से वह साम्यावस्था टूटी और अव्यक्त से यह ब्रह्माण्ड उत्पन्न हुआ। इसी के साथ ही 
कालयात्रा प्रारम्भ हो गयी। हमारे ऋषियों ने उद्घोष किया है 'कलयति सर्वाणि भूतानि' अर्थात्‌ जो 
सम्पूर्ण सृष्टि को लील जाता है, वही '"काल' है। आगे कहा है कि सृष्टि की उत्पत्ति, स्थिति, | 
परिवर्तन एवं लय के रूप में 'विराट काल चक्र' सतत चलायमान है। कालगणना किसी भी देश के 
लोगों की बुद्धिमत्ता एवं जाग्रतावस्था का मापदण्ड है। यह मानवीय सभ्यता के विकास एवं उत्कर्ष 
का सूचक है। यह विविध सामाजिक, राजनैतिक एवं नैसर्गिक घटनाओं को कालक्रम के परिप्रेक्ष्य _ 
देखने की उद्यमशीलता, योग्यता एवं चेतना का द्योतक है। भारतीय काल गणना की सर्वाधिक 
प्राचीनता, वैज्ञानिकता एवं सूक्ष्म विवेचना इस बात का स्पष्ट प्रमाण है कि मानव का प्रथमावतरण 
इस भूभाग पर हुआ और महर्षियों ने व्यक्ति, जाति, मत एवं राष्ट्र के आधारों को परे रखकर 'काल' 
के मौलिक स्वरूप को स्वीकार -2) करते हुये इसके सूक्ष्मतम रुप का प्रतिपादन किया है। प्रस्तुत 
शोधकार्य का उद्देश्य पाश्चात्य कालगणना की अवैज्ञानिकता एवं भारतीय कालगणना की 
वैज्ञानिकता का प्रतिपादन करता है | क्‍ 


4.ख.2 पाश्चात्य कालगणना (फ्तट5(८४ ए०ए हो आह 0त ० 7770८) : 

ज्तिटएटोगएलताब फित्ाक्रागरांट॥, ४०. 22 (!963) में कलेण्डर का संक्षिप्त 8-4) इतिहास 
दिया गया है। कलेण्डर याने समय विभाजन की विधि-वर्ष, मास दिन को पृथ्वी और चन्द्रमा की 
गति के आधार पर निर्धारित करना। ऐतिहासिक घटना के आधार पर समय विभाजन करने की. _ 
दृष्टि से ईसाई मानते हैं कि ईसा का जन्म इतिहास की निर्णायक घटना है। इस आधार पर वह 
क्‍ इतिहास को दो भागों में विभाजित करते हैं 4. ईसा पूर्व (3.0: या 8८0+%९ (कञआ) 2. ईसा _ 
: पश्चात (8.0 या 007० [00777०), इसी से ईसवी सन. की उत्पत्ति हुई है। पाश्चात्य जगत में... 
प्रचलित कलेण्डर निम्नवत्‌ हैं:- ; 


(अ) रोमन कलेण्डर (२०7५7 (:४९८००2८/) : वर्तमान में प्रचलित ईस्वी सन का मूल रोमन सम्वत 





है। इसका शुभारम्भ ईसा से 753 वर्ष पूर्व रोम नगर की स्थापना से हुआ था। इसमें वर्ष दस माह. कक 


का होना था, जो मार्च से दिसम्बर तक चलता था। वर्ष का सातवां महीना या सप्तम वर्ष 


(सेप्तेम्बर), आठवां महीना या अष्टम वर्ष (आक्टोबर), नवां महीना या नवम वर्ष (नवम्बर), एवं दसवां.... 


महीना या दशम वर्ष (दसम्बर) थे। वर्ष में 304 दिन होते थे। कालान्तर में राजा नूमा पिम्पोलियस ने. 





इसमें दो माह जनवरी एवं फरवरी जोड़कर 42 मास का वर्ष बनाया, जिसमें 355 दिन होते थे। माह 


के नाम वही प्रचलित रहे । 


(ब) जूलियन कलेण्डर ([पा०॥) (2००१०४) : लाहिड़ी के भारतीय पंचांग 2004 में 5)उल्लेख है 
कि जूलियन पंचांग ईसा पूर्व 46 वर्ष में रोमन साम्राज्य में ज्यौतिषी सोसिजिनीस की सलाह पर रोम 
के प्रचलित पंचांगों को संशोधित करके बनाया गया था | 


[[ ॥ढाशा।र्त का 2लाटाओं प5८ ॥ 6 ऐ/८४ पगगी 582, जाला ॥ छ१३४ फिट 
77007960 फ्रा0 ॥९ (57९207४%॥0 टकर:.]047 जटी 9985 ८0776 0 070 जञां06€ ए5९ [07 
लंजं >जा90528. 0 पी ][पौंशा टक्केटातद्वा ३ ८200707 एटक४ 45 त6976९१ 700 ८079756 365 
04ए8 क्षााते ९ए2/ए 0फाएं। एटक्४ा 45 8 090 ए2 ८077079792 366 08ए क्‍ क्‍ 


ईसा से 46 वर्ष पूर्व जूलियस सीजर ने वर्ष 365.25 दिन का करने के लिये आदेश दिया। 
उस समय के वर्ष को कहा कि इसमें 445.25 दिन होंगे ताकि पूर्व में आया अन्तर ठीक किया जा. 
सके। इतिहास में उस वर्ष को सम्भ्रम का वर्ष कहा जाता है। इतिहास में अपना नाम अमर करने. 
के लिये उसने सातवां महीना जुलाई करवाया। पश्चात में सम्राट आगस्टस ने भी अपना नाम अमर. 
करने के लिये आठवां महीना अगस्त जुड़वाया। उस समय आठवां महीना 30 दिन का होता था। 
फरवरी से एक दिन लेकर अगस्त 34 दिन का करवाया। पूर्व नाम यथावत प्रचलित रहे | 


(सं) ग्रेगोरियन कलेण्डर ((ब207रथवा (शेटा१॥7 ) : ॥फ८ [पका एटथ 0६6 365.25 0475 
एछ485 [07260 72 ॥॥6 ८ एक 0० 365.2422 9ए 0.00786 8475 700 50 (8८४८० ५८ए 
45 707८८त 7 ए€ 09567एक7८८ छा 7450६ 037. ॥7 4582 ८ €४0+ ॥7 ॥76 टब्वॉलात॑दवा 
76ट८०7ाह ३८८प्राणप्रौत्चाटत 00 0 64995. ॥7 4582, 70096 (7९2०7 #। #+€एं5८त 776 
८टातबा बाते ठवशाारत फड 7037, (०८०0७ 5 ० फा्वा एटा 4३5 [0 06९ ०0फ्रगाटते 85 
#त49ए, (22656 45. #6# ॥6 पापा, टल्याएाात्र ए2875 740 ज़टट गा ताजशंशीी6 एफ. 
400 276 ॥00 40 ८0फ77 85 |249 ए2॥5. 05 5पटी। ऐ2 टथ्यापाए ए2॥४ 600, 2000, 2400 
एटा ॥6 ताएणआ6 5ए 400 ४९ ।९980 ए८॥5 णरीटाट३5 06 ट्शापाए एट॥5 700, 800, 
900, 200 #00प९7 ताएंआ06 9ए 4, ४2८ ॥0 6९2 ए24/$. 5 8 725प0 (6 हपाएए&/ [7 
]९20 ए८क४ा8 ॥ 400 एटक8 48 ॥टत0८८60 407 00 [0 97 ते 6 एलकक लाएगी 6 पट 
टबलएतेबा पए8 9>९८क7९० 365.2425 ॥ए5, ऐ_ रेट €तठ07 फैलंपटु ०णेए ० त॥ए के 3300: 
एटब्वा5, 97 (6९४ डिश), ॥ ३७ तगलिबरीए ॥70तप८९९ का 4752 क्राौशा ॥ट टा0ठा 
१८८पाणपांब्राट्त 00 4 ऋए़5 बात था ऐश एटा 30 8569८ाफऐल छत [का ट्योटयतिब,, 
वृफ्?प्राइत4ए ३8 तंलअंश्रगब्ाव्त 88 6 [4' 50छालाफल: छा (#€एुक्ांक्ा टबीदातेक,.. 
वफ्णणा8$04ए 0 6 $क४76 पार की लता जिभांए 8 फल्शाप्राए ० 76 एटश एव 
एगश्रा2ट20 07 ४४८) 25 0 ]शशप्ए 4, ८077ट0टागए रा 6 एट४ 752. |] 50706... 
ए०0प्रासट8 पट (7९90चंक्रा टबॉटएतबाः च३5 707 8000902व फापी प९ 207 (छमाएए हे 


रोमन कैथोलिकों ने पोष के आदेश को तुरन्त माना पर जेटेस्टेटों ने धीरे धीरे माना। ब्रिटेन. 


752 तक जूलियन कलेण्डर मानता रहा | 4752 के पूर्व तक ग्रेट ब्रिटेन में भी नया वर्ष 25 मार्च को. 
मनाया जाता था जो भारतीय नव वर्ष के सन्निकट है। उस समय लोग नारा लगाते थे ]८$८७ 






































(795 942८: 09 04959. इंग्लैण्ड के बाद बुल्गारिया ने 4948 में एवं ग्रीक आर्थडामा चर्च ने 
4924 में ग्रेगोरियन कलेण्डर स्वीकार किया। द 

उपर्युक्त विवेचन से स्पष्ट है कि विश्व में प्रचलित ईस्वी सन की कालगणना में सूर्य की 
पृथ्वी द्वारा एक परिक्रमा करने में लगने वाला समय अर्थात वर्ष को छोड़कर शेष बातें अवैज्ञानिक 
हैं| द 


4.ख.3 भारतीय कालगणना (तांक्षा ए३ए 0० (ग८टप्रॉगांगा ण १77८) : 
श्रीमद्भागवत में राजा परीक्षित महर्षि शुकदेव से जिज्ञासा करते हैं कि काल क्‍या है? 

इसका सूक्ष्मतम एवं वृहत्तम स्वरूप क्‍या है? शुकदेव मुनि समझाते हैं “विषयों का रूपान्तर 

(परिवर्तन) ही काल का आकार है। उसी को निमित्त बना वह काल तत्व अपने को अभिव्यक्त 

करता है। वह अव्यक्त से व्यक्त होता है' काल का सूक्ष्मतम रूप परमाणु एवं वृहत्तम रूप 6-44) 

ब्रह्म आयु है। द 

(य) काल मापनी : प्रचलित विभिन्‍न कालमापनी निम्नवत है:- 

 (अ) ऋषि शुकदेव द्वारा वर्णित कालमापनी इस प्रकार है- 


2 परमाणु - ॥अणु 3 अणु -॥१ जअसरेणु 3 त्सरेणु के त्रुटि 


00 त्रुटि - १ वेध 3 वेघ - लव 3लव॒ - ॥। निमेष 
3 निमेष - १ क्षण - 5 क्षण - ॥ काष्ठा . १45 काष्ठा. - ॥१ लघु 
45 लघु - ॥। नाड़िका 2 नाड़िका - ॥ मुहूर्त . 3 3/4 मुहूर्त - ॥। प्रहर 
8 प्रहह  - ॥ अहोरात्र 7 अहोरात्र -१ सप्ताह 4 अहोरात्र - 60 घड़ी 
। घड़ी - 60 पल - 24 मिनट 4 पल -60 विपल -24 सेकेण्ड, 4 विपल-60 प्रतिविपल-- 24 प्रति सेकेण्ड 
2 सप्ताह -4 पक्ष... 2 पक्ष -॥ मास क्‍ 2मास - + ऋतु 
3 ऋतु -॥ अयन 2 अयन - । वर्ष शा । 
(ब) 360 दिन - १ वर्ष 4 वर्ष -॥ दिव्यदिन 360 दिव्यदिन - ॥ दिव्यवर्ष 
42,000 दिव्यवर्ष - 4 चतुर्यग 4,000 चतुर्यग - १ ब्रह्मादिन - 4 कल्प, 4,32,00,00,000 मानवी वर्ष - 44 मन्वन्तर 
(स) कलियुग... - 4,32,000 वर्ष 2 कलियुग (द्वापरयुग) -- 8,64,000 वर्ष 
3 कलियुग (त्रेता युग) - 42,96,000 वर्ष 4 कलियुग (सतयुग). - ॥7,28,000 वर्ष हे 
(दे) 4 युगों का 4 महायुग -43,20,000 वर्ष 74 महायुग +4 सतयुग का 4 मन्वन्तर - 30,84,48,000 वर्ष 
_44 मन्वन्तर + 4 सतयुग का 4 कल्प - 4,32,00,00,000 वर्ष 2 कल्प - १ ब्रह्मा दिवस _ 
360 ब्रह्मा दिवस - ॥ ब्रह्मावर्ष 50 ब्रह्मावर्ष - प्रथम परार्द्ध 400 ब्रह्मा वर्ष - ब्रह्मा आयु 
(य) 60 सेकण्ड -- 4 मिनट 60 मिनट -॥१ घण्टा 24 घण्टा - ॥ दिन 
7 दिन -॥] सप्ताह 2 सप्ताह ->4पक्ष. 2 पक्ष - +१॥मास 
. ॥2 मास -॥ वर्ष 25 वर्ष _- रजत जयन्ती .... 50 वर्ष स्वर्ण जयन्ती 
60 वर्ष - हीरक जयन्ती (षष्ठिपूर्ती)] 75 वर्ष - कौस्तुम जयन्ती (सहस्र चन्द्रदर्शन) 
400 वर्ष - शताब्दी... 4000 वर्ष - सहसाब्दी द 


(९) दिनों के नाम : दिन एवं रात के संयुक्त कालमान को 'अहोरात्र' कहा जाता है। अ एवं त्र रहित रे हा 
 अ-होरा-त्र 'होरा' कहलाता है। अहोरात्र में 24 होरायें होती हैं। यह होरायें, सूर्य, चन्द्र, मंगल, बुध, 


गुरू, शुक्र एवं शनि, सप्तग्रहों के नाम पर होती हैं। सूर्योदय के समय जिस ग्रह की होरा होती है, हा 


उसी के नाम पर उस दिन का नाम होता है। सूर्योदय से आगामी सूर्योदय पूर्व तक दिन का नाम न्‍ क्‍ ह 


ट हे ॥ क्‍ हे 





रहता है। पच्चीसवीं होरा से दूसरे दिवस का नाम रहता है। सूर्य से सृष्टि का निर्माण है अतः 

पहली होरा सूर्य की होती है, जिससे उस दिन का नाम सूर्यवार अथवा रविवार है। आगामी दिन 

की पच्चीसवीं होरा चन्द्र की होता है अतः दूसरे दिवस का नाम चन्द्रवार अथवा सोमवार होता है। 

तीसरे दिवस के प्रातःकाल पच्चीसवीं होरा मंगल की होती है अतः: तीसरे दिवस का नाम मंगलवार 

होता है। इसी प्रकार चौथे दिवस का नाम बुधवार, पांचवें दिवस का नाम गुरूवार, छठवें दिवस का 
. नाम शुक्रवार तथा सातवें दिवस का नाम शनिवार होता है। सप्तग्रहों के नाम पर सात दिवसों के 
नाम रविवार, सोमवार, मंगलवार, बुधवार, गुरूवार, शुक्रवार एवं शनिवार हैं। सात दिवसों का समूह 
सप्ताह कहलाता है। यहाँ पर यह ध्यान देने योग्य है कि 'होरा' को ही अंग्रेजी में []07४ (हावर) 
कहा गया है, जिसका उच्चारण 'आवर' बताया जाता है। यदि आपने उच्चारण 'हावर' किया तो 
कहा जायेगा कि आपको अंग्रेजी नहीं आती। अहोरात्र में 24 होरायें अर्थात 24 #न०५७४ (24 घण्टे) 
होते हैं। सूर्य की परिक्रमा पृथ्वी एक लाख कि0मी0 प्रतिघण्टा की गति से कर रही है। पृथ्वी का 
चलना सौर दिन कहलाता है। 

(ल) महीनों के नाम : दृश्य जगत में सब कुछ चलायमान है। इसीलिये ब्रह्माण्ड में कुछ तारा पुंजों 
जो पृथ्वी से बहुत दूर स्थित हैं, को स्थिर मानकर कालगणना की गई है। तारा पुंज को नक्षत्र कहा 
गया है। ब्रह्माण्ड में 27 नक्षत्र माने गये हैं जो क्रान्तिवृत्त की परिधि पर स्थित हैं। पूर्णचन्द्र के दिन 
अर्थात पूर्णमासी के दिन जो नक्षत्र होता है, उसी के नाम पर उस महीने का नाम होता है, इस 


प्रकार- 
नक्षत्र मास द नक्षत्र मास 

4. चित्रा खा ७ कर अश्विनी आश्विन 

2... विशाखा बैसाख 8... कृतिका कार्तिक 

डे ज्येष्ठा ज्येष्ठ 9. मृशिरा.. मार्गशीष 
4. आषाढ़ा आषाढ़ 40. पुष्य पौष 
5. श्रवण श्रावण 4. मघा माघ 

6 भाद्रपद भाद्रपद्‌ 42. फाल्गुनी फाल्गुन 


(व) तिथियों के नाम : जब चन्द्रमा पृथ्वी की परिक्रमा करते हुये सूर्य से 4।2 आगे निकल जाता है 
तो एक तिथि होती है। यह चन्द्रदिन है। इस प्रकार वृत्त के 360" के कारण 30 तिथियां होती हैं। _ 
दीर्घवृत्ताकार पथ पर कभी कभी चन्द्रमा अहोरात्र में 42 से कम दूरी तय करता है, तब एक ही 
तिथि दो दिन चलती है, इस प्रकार तिथि वृद्धि होता है। कभी कभी चन्द्रमा अहोरात्र में 42" से. 
अधिक दूरी तय करता है तब एक ही दिन में दो तिथियां हो जाती हैं, इस प्रकार तिथि क्षय हो... 
जाता है। अर्थात तिथि क्षय एवं तिथि वृद्धि शास्त्रशुद्ध एवं विज्ञान सम्मत हैं। हम जानते हैं कि 
चन्द्रमा पन्द्रह दिन तक क्रमश: बढ़ता है, इसको शुक्लपक्ष (शत्रि में प्रकाश अधिक) कहा जाता है। क्‍ है । ह | 





















































शुक्ल पक्ष में प्रतिपदा से पूर्णिमा तक (4-45) 45 तिथियां होती हैं चन्द्रमा 45 दिन तक क्रमश: 
घटता है इसको कृष्णपक्ष (रात्रि में प्रकाश कम) कहा जाता है। कृष्णपक्ष में प्रतिपदा से अमावस्या 
तक (46-30) 45 तिथियां होती हैं। अमावस्या को चन्द्रमा पृथ्वी एवं सूर्य के मध्य रहता है, यह 0' 
कहलाता है। पूर्णिमा को चन्द्रमा सूर्य के 480" अन्तर पर आ जाता है| क्‍ 
वेदों की तैत्तिरीय संहिता (2) में नक्षत्रों एवं उनके स्वामियों का निम्नवत्‌ वर्णन हैः- 
कृत्तिका नक्षत्रमाग्निर्देवताउग्ने रूच: स्थ प्रजापतेर्घानु: सोस्यर्चे त्वा रूचे त्वा युते त्वा मासे त््वा 
ज्योतिषे त्वा रोहिणी नक्षत्र प्रजापर्तिदेवता मृगशीर्ष नक्षत्र सोमा देवताइरड्द्रा नक्षत्र रूद्रो देवता पुनर्वसू 
नक्षत्रमदितिर्देवता तिष्यो नक्षत्र वृहस्पतिर्देवताइडश्रेषा नक्षत्र ” सर्पा देवता मधा नक्षत्र पितरो देवता 
फाल्गुनी नक्षत्रमर्यमा देवता फाल्गुनी नक्षत्र भगो देवता हस्तो नक्षत्र सविता देवता चित्रा नक्षत्रमिन्द्रो 
देवता स्वाती नक्षत्र वार्युदेवता विशाखे नक्षत्रमिन्द्राग्गी देवता5 अनुराधा नक्षत्र मित्रो देवता रोहिनी 
नक्षत्रमिन्द्रो देवता विचृतौ नक्षत्र पितरो देवताष्षाढ़ा नक्षत्रंमापो देवताष्षाढ़ा नक्षत्र विश्वेदेवा देवता 
श्रोणा नचत्रं विष्णुर्देवता श्रविष्ठा नक्षत्र वावो देवता शतभिवड, नक्षत्रंमिन्द्रो देवता श्रेष्ठपदा 
नक्षस्त्रमजएकद्देवता प्रोष्ठपता नक्षत्रमहिर्बुध्नयो देवता रेवती नक्षत्र पूषा देवताश्वयुजौ नक्षत्रश्विनौ क्‍ 
देवताइपभरणीर्नक्षत्रं ययो देवता पूर्णा पश्चाद्यत्‌ ते देवा अदधु:।। क्‍ 
(तैत्तिरीय संहिता का 4, प्र0 4 अं. 4.0) 
360' वाले 27 नक्षत्रों के भचक्र को, चन्द्रकलाओं की 30 दिन के अन्दर पुनरावृत्ति दृष्टिगत 
रखते हुये, 30-30” के 42 भागों में विभाजित किया गया। ये द्वादश भाग इस नक्षत्र चक्र के 42 
अरे कहलाते हैं। ऋग्वेद (3) में दृष्टा उद्घोष करते हैं- 
“द्वादशारं न हि तज्जराय वर्त्ति चक्र परिद्याकृतस्य | 
आयुत्रा अग्ने मिथुनासो अत्र सप्तशतानि विंशतिश्रतस्थु:” 
(ऋग्वेद //4,/404 / 44) 
इसका तात्पर्य है कि 42 अरों वाला यह चक्र द्युलोक की परिक्रमा करता हुआ जर्णरित नहीं 
होता है। हे अग्नि, 720 पुत्र युगव रूप में अर्थात्‌ 360 अहोरात्र के रूप में इस अचक्र पर विचरण _ दे 


मं 


करते हैं। पुनश्च.... | 
“द्वादश प्रधयश्चक्रमेक त्रीणि नाभ्यानि क उ तच्चिकेत | 

 तस्मिन्‌ त्साक॑ त्रिशता न शंकवोडपिर्तताः षष्टिन चलाचलास” ||. क्‍ 

क्‍ (ऋग्वेद /“ ,/ 464 // 48) क्‍ 
इसका भावार्थ है कि 42 धुरों वाला तथा 38 ऋतु रूपी नाभियों वाला एक चक्र है। उसे... क्‍ 


कौन जानता है? उसमें 360 शंक अर्पित हैं। 











27 नक्षत्रों में से प्रत्येक के चार भाग किये गये। इस प्रकार अचक्र के कुल 408 भाग हुये। 


नौ पाद की आकृति के अनुसार १2 राशियों के नाम रखे गये। यह हैं - 


(4) मेष (2) वृष (3) मिथुन (4) कर्क 
(5) सिंह (6) कन्या (7) तुला (8) वृश्चिक 
(9) धनु (40) मकर (44) कृम्भ द (42) मीन 


पृथ्वी पर इन राशियों की रेखा निश्चित की गई, जिसे क्रान्ति कहा जाता है। ये क्रान्तियां 
विषुव वृत्त रेखा से 24 उत्तर एवं 24 दक्षिण में मानी जाती हैं। इस प्रकार पृथ्वी के परिक्रमा के 
कारण सूर्य जिस राशि में आता है, उस क्रान्ति के नाम पर सौर नाम होता है यह साधारण वृद्धि 
एवं क्षयरहित है | 
(श) सप्ताह : पृथ्वी से उत्तरोत्तर दूरी के आधार पर ग्रहों का क्रम निर्धारित किया गया। यह है- 
चन्द्र, बुध, शुक्र, सूर्य, मंगल, गुरू एवं शनि। इनमें चन्द्र पृथ्वी के सन्निकट एवं शनि अति दूरस्थ 
हैं। अहोरात्र की 24 होराओं या घण्टों में एक-एक घण्टे का अधिपति एक-एक ग्रह होता है | 
सूर्योदय के समय की होरा का जो अधिपति होता है, उसके नाम पर दिन का नाम रखा जाता है। 
सप्ताह के दिन व उनका क्रम भारतवर्ष में खोजे गये क्रम के अनुसार ही सम्पूर्ण विश्व में प्रचलित 
है। यथा रवि (5प०) वार (087), चन्द्र (007) वार (227), शनि(5%&00४) वार (8999). 
(ष) अयन : पृथ्वी अपनी कक्षा पर 23.5' उत्तर-पश्चिम झुकी हुई है। अतः भूमध्यरेखा से 23.5 
उत्तर व दक्षिण में सूर्य की किरणें लम्बतत्‌ आपतित होती हैं। सूर्य की किरणों का लम्बवत्‌ आपतन 
संक्रान्ति कहलाता है। 23.5" उत्तर को कर्क रेखा कहा जाता है तथा दक्षिण रेखा को मकर रेखा 
कहा जाता है। भूमध्य रेखा को 0' अथवा विषुव वृत्त रेखा कहते हैं। कर्क संक्रान्ति को उत्तरायण 
एवं मकर संक्रान्ति को दक्षिणायन कहा जाता है। द क्‍ क्‍ द 
(स) वर्ष : पृथ्वी सूर्य के चारों ओर लगभग 4 लाख किमी0 प्रति घण्टे की गति से 365.2422 दिन 
(365 दिन 5 घण्टे 48 मिनट 46 सेकण्ड) में एक चक्र पूरा करती है। इसको वर्षमान कहा जाता है। 


(ह) युग : 4,32,000 वर्ष में सातों ग्रह अपने भोग एवं शर को छोड़कर एक रेखा पर आते हैं। इस... 


युति के काल को कलियुग कहा जाता है। द्वियुति द्वापर त्रियुति त्रेता एवं चतुर्युति सतयुग के नाम... 
से जाना जाता है। चतुर्युगी में सातों ग्रह अपने भोग एवं शर सहित एक ही दिशा में आते हैं, 
इसको महायुग कहा जाता है। इसका मान 43,20,000 वर्ष है। द 


वैदिक ऋषियों के अनुसार वर्तमान सृष्टि पंचमण्डल क्रम वाली है| चन्द्रमण्डल, पृथ्वीमण्डल, क्‍ 


सूर्यमण्डल, परमेष्टि मण्डल एवं स्वायम्भुव मण्डल। यह उत्तरोत्तर मण्डल का चक्कर लगा रहे हैं। के 
चन्द्रमण्डल द्वारा पृथ्वी मण्डल की एक परिक्रमा की अवधि चन्द्रमास है। पृथ्वी मण्डल द्वारा सूर्य . 
मण्डल की एक चक्र का समय एक वर्ष है। द 


(च) मन्वन्तर : सूर्य मण्डल द्वारा परमेष्टि _ मण्डल (आकाश गंगा) के एक परिक्रमण का समय 
मन्वन्तर कहलाता है। इसका कालमान है- 30,67,00,000 वर्ष। एक से दूसरे मन्वन्तर के मध्य ॥ 
संध्यांश सतयुग के तुल्य होता है। अतः संध्यांश सहित मन्वन्तर मान है 30,84,28,000 वर्ष। 
आधुनिक मान्यता के अनुसार सूर्य को आकाश गंगा की परिक्रमा में 25 से 27 करोड़ वर्ष लगते हैं। 
(छ) कल्प : परमेष्टि मंण्डल स्वायम्भुव मण्डल की परिक्रमा कर रहा है। अर्थात यह आकाश गंगा 
अपने से ऊपर वाली आकाश गंगा का परिक्रमण कर रही है। इस काल को कल्प कहा जाता है 
इसका मान है 4 अरब 32 करोड़ वर्ष | इसको ब्रह्मा का एक दिन कहा जाता है। जितना बड़ा दिन, 
उतनी ही बड़ी रात, अतः ब्रह्मा का अहोरात्र 8 अरब 64 करोड़ वर्ष का होता है। अतः ब्रह्मा वर्ष - 
34,40,40,00,00,000 वर्ष एवं ब्रह्मा आयु (ब्रह्माण्ड की आयु) 34,0,40,00,00,00,000 वर्ष है। 
भारतीय मनीषियों की इस गणना को देखकर यूरोप के सुप्रसिद्ध ब्रह्माण्ड विज्ञानी कार्ल 
सेगन ने अपनी पुस्तक (0४770 में कहा (4-6) है कि “जगत में हिन्दू धर्म ही एक ऐसा धर्म 
है जो इस विश्वास को समर्पित है कि इस ब्रह्माण्ड में उत्पत्ति और लय की एक अनवरत प्रक्रिया. 
चल रही है। और यही एक ऐसा धर्म है, जिसने समय के सूक्ष्मातिसूक्ष्म से लेकर वृहत्तम मान, जो 
अहोरात्र से लेकर ब्रह्मा के 8,64,00,00,000 अहोरात्र तक है, की गणना की है, जो संयोगवशात्‌ 
आधुनिक खगोलीय आंकलनों के अत्यन्त निकट है। कार्ल सेगन ने इसे संयोग कहा है वस्तुत: यह 
ग्रह गतियों की ठोस गणनाओ पर आधारित है” | क्‍ क्‍ 
(ज) संकल्प मंत्र : अपने पूर्वजों ने खगोलीय गति के आधार पर सूक्ष्मतम से वृहत्तम काल का 
मापन किया एवं काल की अनन्त यात्रा को वर्तमान सद्यस्थिति से जोड़कर सर्वसाधारण मनुष्य 
उसको स्मरण रखे इस हेतु एक आश्चर्यजनक व्यवस्था दी, जिसका नाम है “संकल्प मंत्र” | अपने 
यहां पर कोई भी पुनीत कार्य यथा भूमिपूजन, गृह प्रवेश, जन्मोत्सव, पाणिग्रहण आदि हो सर्वप्रथम 
एक विशिष्ट मंत्र का उच्चारण करके संकल्प किया जाता है। यही संकल्प मंत्र अनन्त काल से क्‍ 
लेकर आज तक की स्थिति का स्मरण दिलाने वाला मंत्र है। यह है- जे 
द विष्णुरविष्णिविंष्णु: 5 तत्सदद्य श्रीमद्भगवते महापुरूषष्य विष्णोराज्ञया प्रवर्तमानस्य 8 
ब्रह्मणोडह्लि द्वितीय परार्द्ध श्रीश्वेत वाराह कल्पे सप्तमे वैवस्वचत मन्वन्तरे अष्टाविंशतितमे कलियुगे 
'कलिप्रथम चरणे... युगाब्दे जम्बूद्दीपे भारतवर्ष भारतखण्ड आर्यविर्त्तैकिदेशान्तर्गत पुष्यक्षेत्रो स्थाने 
सम्वत्सरे ... अपने .. ऋतौ. .. मासे ... पक्षे ... तिथौ ... वासरे समये .... 


गोत्रोत्पन्न: ... नामाहं ...। 
























उपर्युक्त को 30 मार्च 2007 को आधार मानकर गणना करते हैं तो हम ब्रह्मा के दिन से 
द्वितीय परार्द्ध में श्री श्वेत वराह कल्प में सातवें वैवस्वत मन्वन्तर में अट्ठाइसवें कलियुग के प्रथम 
चरण में प्रवेश कर चुके हैं। कलियुग के 508 वर्ष बीत चुके हैं। 


6 मन्वन्तर ८ 65 30,84,48,000 5 [,85,06,88,000 वर्ष 
27 महायुग 5 275 43,20,900... 5 [],66,40,000 वर्ष 
26वां सत + ब्रेता + द्वापर ८ 954,.32,000 - 38,88,000 वर्ष 

. कलियुग के 507 वर्ष 5... 5,08 वर्ष 


कितनय+ चलन चननणान 2लतवीजलल लिन बला पमनलनजनननन समन» “ःरनाानननपन उन पिला निणागशोकफालानो एल पलक कानवननम८. वणक-पपमभ«« “मना वार विश लपिननलीमान डन-िनननव तातितअरमममथ»+ पलकरननननककक, 


,97,2,2! ,08 वर्ष 


अनकनलल विलिकतस-नल- “मत लिजनन-+ सननननननंकान हपमनननगाजग िनशनकतपनन- सीशमणाननभना अपनन«नननन पास अनीनिफसान वरन+ मन अननगननमथ साहन्‍मनऊफन सा-रमनलनजत टला उपननयनन अमकरपन-तम अकननननाननननना पथालीलयन “ंवनमन्‍न्‍लनन केननननःपताभन. 


अतः 30 मार्च 2007 को सृष्टि सम्बत्‌ ,97,2,2,09 वाँ वर्ष प्रारम्भ हो चुका है। 
वर्तमान कलियुग का शुभारम्भ भारतीय रतीय कालगणनानुसार ईसा से 3402 वर्ष पूर्व 20 फरवरी 


को 2 बजकर 27 मिनट 30 सेकण्ड पर हुआ था। उस समय सभी ग्रह एक ही राशि में थे। इस 
संदर्भ में यूरोप के प्रसिद्ध खगोल वैज्ञानिक का कथन है कि “हिन्दुओं की खगोलीय गणना के 
अनुसार विश्व का वर्तमान समय अर्थात कलियुग का आरम्भ ईसा के 3402 वर्ष पूर्व 20 फरवरी को मा 
2 बजकर 27 मिनट 30 सेकण्ड पर हुआ था। इस प्रकार यह काल गणना मिनट और सेकण्ड तक 
की गई। आगे वे अर्थात हिन्दू कहते हैं, कलियुग के समय सभी ग्रह एक ही राशि में थे तथा उनके क्‍ 
पंचांग भी यही व्यक्त करते हैं। विद्वानों द्वारा की गई गणना खगोलीय सारणी द्वारा पूर्णतः प्रमाणित. 
होती है। इसका कारण और क॒छ नहीं, अपितु ग्रहों के प्रत्यक्ष निरीक्षण के फलस्वरूप समान 
परिणाम प्राप्त हुये हैं। 


4.ख.4 निष्कर्ष ((0४८प्७०0४) ५ 

अपने पूर्वजों ने जिन भी सदग्रन्थों की रचना की है, अपने उन ग्रन्थों मे उस समय की ग्रह 
स्थिति की भली भांति वर्णन किया है। अतः उनके रचनाकाल एवं ऋषियों की आयु का सम्यक्‌ क्‍ क्‍ 
विचार किया जाना अत्यावश्यक है, जिससे उनकी प्राचीनता की पुष्टि की जा सकेगी। मन्वविद इस 
प्रकार की घड़ी का निर्माण कर सकते हैं जिसमें तिथियां एवं ग्रहों की सद्यःस्थिति देखी जा सके 
जिससे अनेकों समस्याओं का समाधान सम्भव हो सकेगा । हा अम 

भारतीय काल गणना पंचमण्डलों (चन्द्र, पृथ्वी, सूर्य, परमेष्टि एवं स्वायम्भुव) एवं सौर परिवार _ है 
के ग्रहों की गतियों के सूक्ष्म प्रेषणों एवं प्रतिक्षण होने वाले परिवर्तनों के आधार अर्थात ठोस 
_ वैज्ञानिक धरातल पर आधारित है जबकि ईस्वी सन की काल गणना केवल क्‍ पृथ्वी द्वारा क्‍ सूर्य की... 








परिक्रमा में लगने वाले समय पर आधारित है अन्य ग्रहों की गतियों का उसमें कोई विचार नहीं 
किया गया है । 
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पृ0404-403 | 


०» प्राचीन भारतीय वाड्मय में व्यंजन कूटांक, ज्योतिष एवं वास्तु, जयपुर, अगस्त 2007, 
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4.ग.4 वर्ण कूटांक (,टा८ िएा7८0०८० (0०4८) 


4.ग.5 निष्कर्ष ((0०#टाप्र&07) 


4.ग.6 संदर्भ ग्रन्थ (२८(८0/८॥८०८८५) 











4.ग.4 प्रस्तावना ([7709प८00॥) : द 

मानव आदि काल से ही अपनी भावनाओं एवं विचारों को संकेतों एवं भाषा के द्वारा 
अभिव्यक्त करता रहा है। गोपनीय संकेत सम्प्रेषित करने के लिये विभिन्‍न शब्दावली का 
प्रयोग कूट भाषा कहलाती है। देवनागरी लिपि के अक्षरों का उपयोग करते हुये अंकों एवं 
संख्याओं को व्यक्त करना [-3॥ कूटांक कहलाता है। देवनागरी लिपि की विशेषताओं का 
लाभ उठाते हुये तीन प्रकार के कूटांक बनाये जा सकते हैं | शब्दों को अंकों एवं संख्याओं 
के रूप में व्यक्त करना “शब्द कूटांक” कहलाता है। शब्द कूटांकों का उपयोग गणित एवं 
ज्यौतिषादि ग्रन्थों में भरपूर किया गया है। देवनागरी लिपि के व्यंजनों को अंकों के रूप 
में एवं व्यंजनों एवं स्वरों से निर्मित शब्दों को संख्याओं के रूप में व्यक्त करना “व्यंजन 
कटांक” कहना उचित है। व्यंजन कूटांक का उपयोग भी गणित एवं ज्योतिष के ग्रन्थों में 
प्राप्त होता है। देवनागरी लिपि के अक्षरों, आकार रहित व्यंजनों को अंकों एवं संख्याओं के 
रूप में तथा स्वरों को दशघातीय संख्याओं के रूप में व्यक्त करना “वर्ण कूटांक” कहना 
श्रेयस्कर है| वर्ण कटांकों का उपयोग भी गणित के ग्रन्थों में मिलता है। 


4.ग.2 शब्द कूटांक (ए०+० 'ष्रिष्रा727८० (०9८) : 


देवनागरी लिपि से निर्मित शब्दों को अंकों एवं संख्याओं के रूप में व्यक्त करना शब्द 


कूटांक कहलाता है। शब्द कूटांकों के माध्यम से रचित पद्च (स्लोक) द्वारा सर्वसाधारण मनुष्य भी 
बड़ी बड़ी संख्याओं को सुविधापूर्वक मुखस्थ कर सकता है। किसी अंक अथवा संख्या विशेष के 
स्थान पर विशिष्ट शब्द अथवा उसके समानार्थी शब्द का उपयोग “शब्द कूटांक” की श्रेणी में आते 
हैं। गणित एवं ज्योतिष के ग्रन्थों में प्रचलित शब्द कूटांकों की सूची निम्नवत्‌ है:- 


0 शून्यम्‌, पूर्ण. वियत्‌ एवं आकाश के नाम (ख, अभ्र, नभ, गगन, ----) 
4 एक, रुप पृथ्वी के नाम (भू, कु, अवनि, महि, ----), चन्द्रमा के नाम (चन्द्र, इन्दु, शशि 
“--), क्षमा, उक्ता 


2 द्वो, युगल, युग्म, युत, नेत्र के नाम नेत्र, नेन, लोचन, अक्षि, दृकू, ----),यम के नाम ( 
अतंक, ---), अशिविनौ, दस्र, पक्ष, हाथ के नाम(हस्त, कर, बाहु, -->»), अत्युक्ता 

3 त्रीणि, लोक, राम, गुण, क्रम, शिव नेत्र, अग्नि के नाम (हुताशन, अग्नि, अनल, पावक, दहन 
बह्मि, शिखि, -----) मध्या 

4 चत्वारि, युग, वेद, श्रुति, कृत, अष्टका, समुद्र के नाम (सागर, अब्धि, जलघि, अम्बुधि 

. आअण्वि----) प्रतिष्ठा 

5 पंच, प्राण, इन्द्रिय, तत्व, भूत, विषय, वाण के नाम (शर, इषु, सायक, अक्ष, ---)अक्षि, अर्थ 


सुप्रतिष्ठा 
षट्‌, रस, अंग, ऋतु, ऊनशैल, अर्त्तव, तर्क, शत्रु के नाम (अरि, रिपु, ----), गायत्री 









































7 सप्त, स्वर, आद्वि, ऋषि, (मुनि), शैल के नाम (अचल, नग, कुभृत, गिरि, भूभृत, भूधर, क्षमाधर, 
-----) अश्व के नाम (तुरग, हय, -----), उष्णिक 

8 अष्ट, वसु, गज के नाम (दन्ती, करी, कुंजर, -----), सर्प के नाम (नाग, अहि, वारण, व्याल 
सिन्धुर्‌, भुजंग, इभा, कुम्मि, -----) द्विय, अनुष्टुप्‌ 

9 नव, नन्द, अंक, गो, ग्रह, खेचर, छिद्र के नाम (छिद्र, रन्ध्र, विवर, अंतर, ----) वृहती 


40 दश, पंक्ति, दिशा के नाम (दिक, काष्ठा, -----), 

44 एकादश, शिव के नाम (रूद्र, ईश, मदनारि, भव, ----), भग, त्रिष्टुप्‌ 

42 द्वादइश, सूर्य के नाम (रवि; अर्क, सूर्य, दिवाकर, तिग्मकर, आदित्य, मित्र, ----) जगती 
43 त्रयोदश, विश्वेदेव के नाम (विश्व, ----), ऊनशक्र, अति जगती 

44 चतुर्दश, मनु, इन्द्र के नाम॑ (शक्र, इन्द्र, सुरराज, ----) शक्‍्वरी 

45 पंचदश, दिन, तिथि, ------ अतिशक्वरी 


46 षोडश, अष्टि, राजा के नाम (नृप, भूप, ----), संस्कार 
॥7 सप्तदश, अत्यष्टि, ऊनधृति, घन 

48 अष्टादश, ध्ृतति, पुराण 

49 ऊनविशंति, अतिधृति (विधृति) 

20 विशंति, कति, नख के नाम (नख, करज, ----+-+) 

24 एकविशंति, मूर्छना, स्वर्ग, प्रकृति कृति 

22 द्वाविशंति, आकति 

23 त्रयोविशंति, विकृति 

24 चतुर्विशंति, जिन, सिद्ध, अर्हत्‌, संकृति 

25 पंचविशंति, तत्वा, अतिकृति, अभिकृति 

26 षड्विशंति, उत्कति 

27 सप्तविंशति, नक्षत्र के नाम (भ, नक्षत्र, तारा, ----) 

28 अष्टाविंशति 

29 ऊनविंशत्‌ 

30 त्रिंशत्‌ 

34 एकत्रिंशत, ऊनरद्‌ | 

32 द्वात्रिंशत, दाँत के नाम (दन्त, रद्‌ , दशन, ---) 

33 त्रयस्त्रिंशत्‌ू, देवता के नाम (विवुध, देव, अमर, सुद, ----) 
360 भाश, चक्रांश, भगणांश 720 तिथिभोग 800 भभोग 
4800 एक शशिकला 

. 2600 चक्रकला, भगणकला, अचक्रकला, अहोरात्रासु 

; भिन्‍नात्मक संख्यायें 


% अर्द, दल... ५5 त्रिलव . % चतुर्थाश, पाद, चरण, अंप्रि 


गणित के सूत्र “अंकानां वामतो गति:” का उपयोग किया जाता है भास्कराचार्य ने अपने । 


ग्रन्थों में बड़ी बड़ी संख्याओं को मुखस्थ करने हेतु शब्द कूटांक का उपयोग उपर्युक्त शब्दावली का हे 


प्रयोग करते हुये किया है। लीलावती ६) के द्वितीय खण्ड में वृत्त का विचार करते हुये कहा है कि _ का 
व्यासे भनन्‍्दाग्नि हते विभक्ते खबाणसूर्य्य: परिधि: स सूक्ष्म: |. 
: द्वाविंशतिघ्ने विह्तेज्थ शैलैः: स्थूलोब्थवा स्यात्‌ व्यवहारयोग्यः |4॥॥ 


ते 
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इस श्लोक का तात्पर्य है कि “व्यास में भनन्दाग्नि अर्थात्‌ 3927 (भ ८ 27, नन्‍्द ८ 9, अग्नि 
-- 3) का गुणा करके तथा खबाणसूर्य अर्थात्‌ 4250(ख -0,बाण 5 5,सूर्य - 72) से विभाजित 
करने पर वृत्त की सूक्ष्म परिधि प्राप्त हो जाती है। व्यास में 22 से गुणा करके तथा शैल अर्थात्‌ 7 
से विभाजित करने पर व्यवहार योग्य स्थूल परिधि प्राप्त होती है।“ 
"व्यासस्य वर्गे भनवाग्निनिध्ने सूक्ष्म फलं पंचसहस्त्रभक्ते | 
रूद्राहते शक्रह्मतेब्थवा वा स्यात्स्थूलं फलं तद्दयवहार योग्यम्‌ ||43 ||" 
इसका अर्थ है कि “व्यास के वर्ग में भनवाग्नि अर्थात 3927 (भ ८ 27, नव ८ 9, अग्नि ८ 
3) से गुणा करके तथा 5000 से विभाजित करने पर वृत्त का सूक्ष्म क्षेत्रफल प्राप्त होता है। व्यास 
के वर्ग में रूद्र अर्थात 44 से गुणा करके तथा शक्र अर्थात 44 से विभाजित करने पर वृत्त का 
स्थूल क्षेत्रफल प्राप्त होता है। 
उपरिलिखित दोनों श्लोकों से सुस्पष्ट है कि वृत्त की परिधि एवं व्यास का अनुपात अर्थात्‌ 
7 (पाई) का सूक्ष्म मान 3927 / 4250 एवं स्थूल मान 22,//7 होता है। 
वृत्तान्तर्गत समत्रिभुज से लेकर समनवभुज की भुजा ज्ञात करने हेतु कहा है कि 
"त्रिद्ठि अंकाग्निनभश्चन्दै स्त्रिबाणाष्टयुगाष्टिभि: | 
वेदाग्निबाणखाश्वैश्च खखाश्राश्नरसे क्रमात्‌ ||46 || 
बाणेषुनखबाणैः च. टविद्विनन्देषुसागरैः | 
क्रामदशवेदैश्च वृत्ते व्यासे समाहते ।|47।। 
खखखाश्रार्क सम्भक्ते लभ्यंते क्रमशों भुजाः 
वृत्तान्तस्त्र्यस्रपूर्वाणां नवास्रान्तं पृथक्पूृथक्‌ | 48 | | 
इन श्लोकों का अभिप्राय है कि “वृत्त के अन्दर समत्रिभुज, समचतुर्भुज, समपंचभुज, 
समषडभुज, समसप्तभुज, समअष्टभुज एवं समनवभुज की भुजा ज्ञात करने के लिये व्यास 
को खखखात्रार्क अर्थात 420000 (ख - अम्र ८ 0, अर्क ८ 42) से विभाजित करें। प्रत्येक 
की भुजा की गणना करने हेतु भागफल में क्रमशः त्रिद्विअंकाग्निनभश्चन्द्रै: अर्थात्‌ 403923 
त्रि८ ३3, द्वि ८ 2, अंक ८ 9, अग्नि ८ 3, नभ 5 0, चन्द्र ८ ॥), त्रिबाणाष्टयुगाष्टमि: 
अर्थात्‌ 84853 (त्रि ८ 3, बाण ८ 5, अष्ट ८ 8, युग 5 4, अष्ट: ८ 8), वेदाग्निबाणखाश्वै: 
हा अर्थात 70534 (वेद ८ 4, अग्नि ८ 3, बाण - 5, ख - 0, अश्व ८ 7), खखाशभ्राश्नरसै: 
ञ . अर्थात्‌ 60000 ( ख > अभ्र ८0, रस - 6), बाणेषुनखबाणै: अर्थात्‌ 52055 (बाण ८ इषु 
5-5, नख - 20), दिद्विनन्देषुसागरै: अर्थात्‌ 45922 (द्वि ८ 2, नन्‍्द ८ 9, इषु ८ 5, सागर 


र 


-< 4) एवं कुरामदशवेदै: अर्थात्‌ 44034 ( कु ८ 4, राम ८ 3, दश - ॥0, वेद 5 4) से 


2. 











गुणा किया जाता है, जिससे अभीष्ट भुजा प्राप्त होती है। भास्कराचार्य ने सिद्धान्त 
शिरोमणि (5)के काल मान अध्याय में कहा है कि 


“खखाभ्रदन्तसागरैर्यु गाग्नियुग्मयभूगुणै: | 
क्रमेण सूर्यवत्सरै:ः कृतादयो युगाडपघ्रयः |।24|॥ 
इस स श्लोक का तात्पर्य है कि सतयुग, त्रेतायुग, द्वापरयुग एवं कलियुग में खखाभ्रदन्तसागरै 
अर्थात 432000 (ख > अशभ्र ८ 0, दनन्‍्त ८ 32, सागर - 4) के क्रमशः युग अर्थात्‌ चार गुना, अग्नि 
अर्थात तीन गुना, युग्म अर्थात दो गुना एवं भू अर्थात एक गुना वर्ष होते हैं। अर्थात सतयुग में 
4728000 वर्ष, त्रेतायुग में 4296000 वर्ष, द्वापरयुग में 864000 वर्ष एवं कलियुग में 432000 वर्ष होते 
हैं। सृष्टिकाल का विचार करते हुये कहा है कि 
याता: षण्मनवो युगाग्नि भमितान्यन्यद्युगाडुप्रत्रयं 
नन्दाद्रीन्दुगुणास्तथा शकनृपस्यान्ते कलेव॑त्सरा: 
गोद्रीन्द्रद्रिकतांकदस्ननगगोचन्द्रा: शकाब्दान्विता: 
सर्वे संकलिता: पितामहदिने स्युर्वत्तमाने गता: ||28 || 
इस श्लोक का भावार्थ है कि सृष्टि के प्रारम्भ से अब तक छ: मनु, सत्ताईस युग, तीन 
युगपांद एवं 3479 (नन्‍्दाद्रीन्दुगुणा:) वर्ष व्यतीत हो चुके हैं। सृष्टि के प्रारम्भ से अब तक कुल 
4972947479 (गोद्रीन्द्रद्रिकृतांकदस्ननगगोचन्द्रा:) वर्ष व्यतीत हो चुके हैं। भगणाध्याय में विविध ग्रहों 
के कल्प में भगणादि की चर्चा करते हुये कहा है कि 
अर्क शुक्रबुधपर्यया विधेरहि कोटिगुणिता रदाव्धयः | 
एत एव शनिजीवमूभुवां कीत्तिताश्च गणकैश्चलोच्चजा: | | | 
खाम्रखाभ्रगगनामदेन्द्रियक्ष्माधराद्रिविषया हिमद्युते: । 
युग्मयुग्मशरनागलोचनव्यालषण्नवयमाश्विनोज्सूज: | |2 || 
सिन्धुसिन्धुरनवाष्ठगोइंकषट्त्र्यंकसप्तशशिनो सशीघुजा: | 
पंचपंचयुगषट्कलोचनद्विअब्धिषड्गुणामिता गुरोर्मता: ।3 |। 
द्विनन्दवेदांकगजाग्निलोचनद्विशून्यशैला: सितशीघ्रपर्यया: |... 
_ भुजंगनन्दनद्विनगांकबाणषट्कृतेन्दव: सूर्यसुतस्य पर्यया: ||4।। द हम 
इन श्लोकों का अर्थ है कि “सूर्य, शुक्र एवं बुध के भगण 4320000000 (कोटि गुणिता ः कप 


रदाब्धय-होते हैं। चन्द्रमा के भगण 57753300000 (खाप्रखाप्रगगनामरेन्द्रियक्ष्मरधरर्गद्रिविषया) हैं। 


मंगल ग्रह के भगण 22968285222 (युग्मयुग्मशरनागलोचनव्यालषण्नवयमाश्विनो) हैं। बुध के शीघ्रेच्च 


भगणों की संख्या 47936998944 (सिन्धुसिन्धुरनवाष्ठगोइंकषट्व््यंकसप्तशशिना) हैं। वृहस्पति के भगण... 












364226455 (पंचपंचयुगषट्कलोचनद्विअग्विषड्गुणामिता) हैं। शुक्र के शीघ्रोच्च भगणों की संख्या 
7022389492.. द्विनन्दवेदांकगजाग्निलोचनद्विशन्यशैला). हैं। शनि के भगण  46569298 
भुजंगनन्दनद्विनगांकबाणषट्कृतेन्दवः) हैं। 
इसी प्रकार चन्द्रोच्च, चन्द्रपात एवं पृथ्वी के भगणों की चर्चा करते हुये कहा है कि 
खाष्टाब्धयोष्ष्टाक्षणजेषुबुयिग्द्ियद्विचाब्धयो द्विमंकयमा रदाग्नय: | 
शरेष्विभा: व्यक्षरसा:कुसागराः स्युः पूर्वगत्या तरणेर्मृदच्चजा: | |5 | | 
गजाष्टिभर्गत्रिरदाश्विन: कुभृद्रसाश्विनः कुद्दिशराःकमर्न्तवः | 
त्रिनन्दनागायुगकुंजरेषवों निशाकराद्‌ व्यस्तगपालपर्यया: |॥6।| 
खखेषुवेदषड्गुणाकृतीभिभूतभूमय: शताहता | 
भर्याश्विमप्रमा.... भवन्ति काहनि | 7 || 
इन श्लोकों का अभिप्रायः है कि चन्द्रोच्च की भगण संख्या 488405858 
अष्टाक्षगजेषुबुयिग्द्रियद्विचाब्धयो) है। चन्द्रपात की भगण संख्या 23234468 (गजाष्टिभर्गत्रिरदाश्विनः) 
है। पृथ्वी के भगण 4582236450000 (खखेषुवेदषड्गुणाकृतीभिभूतभूमयः) हैं। 


4.ग.3 व्यंजन कूटांक (00050भ्राा िंपागटमंटनों (०4८) : 
अंकों को देवनागरी वर्णमाला के व्यंजनों के रूप में अथवा व्यंजनों को अंकों के रूप में 
अभिव्यक्त करके गणित की गणनाओं 





संबंधी जटिलताओं को अत्यन्त सरल, सहज एवं बोधगम्य 
बनाया जा सकता है। अंकों को व्यंजनों के रूप में व्यक्त करना “व्यंजन कूटांक” कहलाता है। यह 


हे 


कटपयादि सूत्रों के नाम से जाना जाता है, यह निम्नवत्‌ है:-“कादि नव टादि नव पादि पंचक 
याद्ष्टक्र क्ष: शून्यम्‌ च” इसका अभिप्राय है “क आदि नव, ट आदि नव, प आदि पंच, य आदि 
अष्ट और क्ष शून्य है” | उसको निम्नवत्‌ अभिव्यक्त किया जाता है:- 
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उपर्युक्त विवेचन से सुस्पष्ट है कि अद्धीक्षर एवं मात्राओं को कूटांक के रूप में प्रयुक्त नहीं 


किया गया है। कटपयादि के विषय में “कटपयवर्गभवैरिह पिण्डान्त्यैरक्षरैरंका: 


नत्रि च शून्य श्रेयं तथा स्वरे केवले कथितम।* 
कूटांक का उपयोग 6-45) अधोलिखित हैः- 


4. आवर्त दशमलव : विभिन्‍न आवर्त दशमलों की गणना अत्यन्त सरलता से की जा सकती है। 


ञ 


आ 


4/7 का मान ज्ञात करने के लिये “केवलै: सप्तक गुण्यात्‌” का प्रयोग किया जाता है। यहाँ 
पर “केवल” को कूटांक के रूप में प्रयोग किया गया है जिसका अर्थ है 43” | 443 में 
समान अंकों की संख्या जो कि मात्र अंक 9 से बनी हो, का गुणा करने पर 4,7 से प्राप्त 
होने वाला आवर्त दशमलव प्राप्त हो जाता है। यथा 4,/7 ८ 443 १९ 999 ८ 0.42 857 
“एकन्यूनेन पूर्वण से” 

4/43 का मान ज्ञात करने के लिये “कली क्षुद्रससै:" का प्रयोग किया जाता है। “कलौ” का 
तात्पर्य है “3” तथा “क्षुद्रससै” का अर्थ है “077", अतः 077 में 999 से गुणा करने पर 
4/43 का मान ज्ञात हो जाता है। यथा 4/43 5८ 077 % 999 ८ 0.076 923 

4/47 का मान ज्ञात करने के लिये “कंसे क्षामदाहखलैर्मलै:” का प्रयोग किया जाता है। 
कंसे” का अभिप्राय है “7” तथा “क्षामदाहखलैर्मलैः” का अर्थ है “05882353”। अतः 
05882353 में 99999999 से गुणा करने पर 4/47 का मान ज्ञात हो जाता है। 


यथा 4 /47 ८ 05882353 ३२८ 99999999 ८ 0.0 5882352 94447647. 
7/40 का मान : ०: औ द 


77/ 40 का दशमलव के बत्तीस स्थानों तक शुद्ध मान ज्ञान करने के लिये अधोलिखित 
श्लोक दर्शनीय है:-. “गोपीभाग्यमध्र॒ुव्रात श्रंगिशोदधिसन्धिग | 
344 45926 53589793 
खलजीवितखाताव गलहालारसंधर | |" 
23846264 33832792 
_40/40 5८ 0.34445926535897932384626433832792 


इस प्रकार अंकों के लम्बे व्यंजकों को सरलता से कंठस्थ किया जा सकता है तथा उचित 
अवसर पर उनका उपयोग भी किया जा सकता है। क्‍ 
7 का मान : अधोलिखित श्लोक का कूटांक की दृष्टि से विचार करें- 
“चन्द्रांशु चंद्रा धमकुंमिपाल | 
आनूननून्नानन नुन्‍न नित्यम 




















2 कक 








इसका अभिप्राय है कि “आनूननून्नानन नुन्‍न नित्यम” व्यास के वृत्त की परिधि “चन्द्रांशु चंद्रा 
धमकुंभिपाल” होती है। 
व्यास ८ 4 आनूननून्नानन नुन्‍न नित्यम्‌ 
000000... 000 0१ 
परिधि 5... चन्द्रांशु चंद्रा धमकुंभि पाल 
635 62 954 १3 
॥: 5. परिधि / व्यास ८ 3445926536 / 40000000000.. ८ 3.45926526 
अर्थात दशमलव के दस स्थानों तक %7 का मान इस श्लोक में दिया गया है तथा कूटांक 
दायें से बायें प्रयुक्त किया गया है। महर्षि जैमिनि ने ज्योतिष के प्रसिद्ध फलित ग्रन्थ जैमिनि 
सूत्रम 86-47) में व्यंजन कूटांक का उपयोग करते हुये विभिन्‍न सूत्रों की रचना की है। 
दारभाग्यमशूलस्थार्गलानिध्यातु: ।। प्रथम पाद |5 || 
. दार ८ 28, भाग्य - 44, शूल ८ 35 (4,2,4) 
कर्मणि पापे शूर:।। शुभे कातर:।। 
मृत्युचिन्तयो: पापे कर्षक: || द्वितीय पाद | 64-66 ।। 
कर्म ८ 5, मृत्यु ८ 45, चिन्त ८ 66 (3,3,6) 
4.ग.4 वर्ण कूटांक (.,ट(८टा िपागराटश (०95८) : 
देवनागरी लिपि के आकार रहित व्यंजनों क से म्‌ को एक से लेकर पच्चीस तक की 
संख्याओं, यू से ह्‌ तक 400 तक की दश गुणित संख्याओं के रूप में तथा स्वरों को दशघातीय 


संख्याओं के रूप में व्यक्त करना “वर्ण कूटांक” कहलाता है। श्लोक निम्नवत्‌ हैः- 


अं 


वर्गक्षराणि वर्गेड्वर्गेडवर्गक्षराणि कात्‌ डमौ यः। 
खद्विनवके स्वरा नव वर्गेष्वर्गेनवान्त्यवर्ग वा ।। 


इस श्लोक का भावार्थ है कि क्‌ से प्रारम्भ करके वर्ग अक्षरों को वर्ग स्थानों में और अवर्ग क्‍ 


अक्षरों को अवर्ग स्थानों में प्रयोग करना चाहिये। इस प्रकार ड, और म्‌ मिलकर (ड+म्‌) म्‌ होते हैं। 
वर्ग और अवर्ग स्थानों के नव के इन शून्यों को नव स्वर व्यक्त करते हैं। नव वर्ग स्थानों एवं नव 
अवर्ग स्थानों के पश्चात अर्थात इनसे अधिक स्थानों के उपयोग की आवश्यकता होने पर इन्हीं 
स्व॒रों का उपयोग करना चाहिये। इसको निम्नवत्‌ अभिव्यक्त किया जाता है:- 














शतपर्यन्त संख्यायें 


हा सब हे घ्‌ ड्‌ 
] 2 3 4 5 
रु छ ज्‌ झ्‌्‌ क 
6 हि 8 9 0 
दर हि ड्‌ ढ्‌ ण्‌ 
८2] 2 ॥3: 44 45 
त्‌ थ्‌ द्‌ घ्‌ः न 
46: 7 48 49 20 
हे फ्‌ हे के म्‌ 
2] 22 23 24 25 
30: 40 50 60 
श्‌ः ष्‌ रा ह्‌ 
70 80 90 00 


अइठण्‌ | ऋलुक। एओड। ऐऔच्‌। अर्थात अ, इ, उ, ऋ, लू, ए, ऐ, ओ, तथा औ नव स्वर हैं। इन. 
स्वरों का उपयोग नव वर्ग और नव अवर्ग स्थानों को प्रकट करने के लिए करना है। 
कूटांक का प्रयोग करते समय निम्न बातें ध्यान में रखी जाती हैं। 


(क) उअद्धीक्षरों के मानों को जोड़ा जाता है। ै 
(ख) किसी व्यंजन की मात्रा ही पूर्व प्रयुक्त अद्धक्षर की मात्रा होती है। 
(ग) दशघातीय संख्याओं का गुणन किया जाता है। 


आर्यभट ने आर्यभमटीय (48-49) के 'दशगीतिका” प्रकरण में विभिन्‍न गणनाओं में प्रयुक्त होने 
वाली बड़ी-बड़ी संख्याओं को कूटांक रूप में अभिव्यक्त किया है। विभिन्‍न ग्रहों के युग में भगणों 
की संख्या की चर्चा करते हुये आर्यमट ने कहा है कि - 
युगरविभगणा: ख्युघ् शशि चयगियिड्‌शुछलू कुडि.शिबुणलृख्यू प्राक्‌ । 
शनि ढुडि.वध्व गुरू ख़िच्युभ कुज भद्लिइनुखू भृगुबुधसौरा: |॥॥।। 
चन्द्रोच्चं जुष्खिध बुध सुगुशिथून भूगु जषबिखुछु शेषार्का:। .. 
बुफिनच पातविलोमा बुधाह न्‍्यजाकोंदयाच्च लंकायाम्‌ ।2॥| जी की 
. इन श्लोकों का अभिप्राय है कि “युग में सूर्य के भगणों की संख्या ख्युघृ अर्थात्‌ (ख+य) 5 रा 
उ + घ्‌ 5 ऋ) अथवा (2+30) 40 + 400) या (32% 40 + 4 % 40 ) अथवा 4320000 है। 


चन्द्रमा की भगण संख्या चयगियिड्शुछुलू अर्थात चू  अू+यू# अ+ग्‌%इकयूऋ 


इ+ड<उ+श+>उ+ (छ+ली & ऋ| अथवा 6 % 4+ 30 % 4+3 %40 +30 % 


40 + 5 ३८ 40/ + 70 % 40" + (7+50) % 407) या 57753336 है | 

















कु अर्थात पृथ्वी पूर्व की ओर डि.शिबुणलृख्यु अर्थात (ड. # इ+ श्‌ < इ+ ब्‌ < उ+ण्‌ 
+ लू + (ख्‌ + ष) % ऋ) अथवा 5 % 40 + 70 १८ 40 + 23 % 40 + 45 + 40 + (2 + 
80) १८ 407) अर्थात 4582237500 बार घूमती है' | 
शनि के भगणों की संख्या ढुडि.वघ्व अर्थात ू्‌ % उ + (ड, + व) ऋ इ + (घ्‌+ के 
आ) अर्थात (4 % 40' + (5+60) » 40 + (4+60) % 4) या । 46564 | गुरू अथवा वृहस्पति 
की भगण संख्या ख़िच्युभ अर्थात्‌ क्‍ (खि + री &% इ + (चूकय हु उ + भू & अ) अथवा ((2 + 40) 
४ 40 + (6 + 30) & 40 + 24) या 364224 है। कुज अथवा मंगल के भगणों की संख्या 
भद्लिइनुखू अर्थत भू ऋ अ+ (द्‌+ ले) ४ इ + झू+न)»उ+ख्‌» ऋ)| या 24 ३१८ 4 + 
8 + 50) % 40 + 9 + 20) & 40 + 2 % 0 ) अथवा 2296824 है। भृगु अर्थात शुक्र एवं 
बुध के भगणों की संख्या सूर्य की भांति होती है। 
चन्द्रोच्च की भगण संख्या जुष्खिध अथवा [जू+र) & उ + (पू+ख) & इ + ध्‌ & अ। 
अर्थात्‌ [8+40) % 40/ + (80+2) % 40 + 9 % 4) अथवा 488249 है। बुध के शीघ्रोच्च की 
भगण संख्या सुगुशिथुन अर्थात (स्‌ < उ+ग्‌ % उ+ श्‌ ऋ इ+ थ्‌ » ऋ + न्‌ « अ| अथवा 
80 % 40 + 3 % 40 + 70 % 40 + 47 % 40 + 20 ९ 4) या 47937020 है। शुक्र के 
शीघ्रोच्च की भगण संख्या जषबिखुछु अथवा (ज्‌ ऋ< अ+ष्‌ % अ+ब्‌ # इ+ ख्‌ <€उ+छ+#% 
ऋ) या (8 % 4 + 80 % 4 + 23 % 40 + 2 % 40 + 7 % 40) अर्थात 7022388 है। शेष 
अर्थात मंगल, गुरू एवं शनि के शीघ्रोच्च भगणों की संख्या सूर्य के भगणों की संख्या के समान 
होती है। चन्द्रषात के भगणों की संख्या विलोम अर्थात पूर्व से पश्चिम की ओर बुफिनच अथवा (ब्‌ 
५४उ+फ>ऋइ+न्‌<अ+च्‌ € अ)या 23 % 40 + 22% 40 + 20 %4+62%+% 
अर्थात 232226 है। ये भगण युग के आरम्भ में बुध के दिन लंका में सूर्योदय के समय से मेष राशि... 
के प्रारम्भ से दिये गये हैं।।2॥।। 
काल गणना करते हुये कहा है कि- 
क्‍ 'काहो मनवों ढ मनुयुग श्ख गतास्ते च मनुयुग छ ना च। 
कल्पादेर्युगपादा ग॒ च गुरूदिवसाच्च भारतीत्पूर्वम्‌ |3॥॥. क्‍ हे 
इस श्लोक का अभिप्राय है कि 'ब्रह्मा के एक दिन में अर्थात एक कल्प में ढ अर्थात दू%& 


अ) या 4 मनु होते हैं और एक मन्वन्तर में श्ख अर्थात [श्‌ + ख्‌) & अ) या (70 +25»%+. 
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अथवा 72 युग होते हैं। कल्प के प्रारम्भ से महाभारत युद्ध के अन्तिम दिवस वृहस्पतिवार तक च 


अर्थात (व्‌ % आ) या (6 » 4) अथवा 6 मनु, छना अर्थात [छ + न % अ) या [9 + 20) ४ 
4)अथवा 27 युग तथा ग्‌ अर्थात (ग्‌ £ अ) या (३ १६ 3) अथवा 3 युगपाद बीत गये थे | |3।। 
ज्यौतिषादि गणनाओं के सन्दर्भ में कहा है कि - 
'शशि राशयष्ठ चक्र तेंड्शकलायोजनानि य व ज गुणा:। 
प्राणेनेति कलां भू: खयुगांशे ग्रहजवो भवांशे5र्क: | |4 | | 
इस श्लोक का भावार्थ है कि 'चन्द्रमा की भगण संख्या को ठ अर्थात (ठ % आओ) या (42 %८ 
4) अथवा १42 से गुणा करने पर राशियों की संख्या प्राप्त होती है। इसको य अर्थात (यू (६ आ) 
अथवा (30 » ॥) या 30 से गुणा करने पर अंश प्राप्त होते हैं। अंशों की संख्या को व अथवा (व्‌ % 
अ) या (60 » १) अर्थात 60 से गुणा करने पर कलाओं की संख्या मिलती है तथा कलाओं की 
संख्या को ञज अथवा (यू & आ) या ७० » 4) अथवा १0 से गुणा करने पर आकाश का कक्ष्या मान 
योजन में प्राप्त होता है। एक प्राण के तुल्य समय में पृथ्वी एक कला घूमती है। आकाश कक्ष्या को 
युग के सावन दिनों से भांग देने पर ग्रहों की दैनिक गति प्राप्त हो जाती है। भकक्ष्या अर्थात नक्षत्र 
कक्ष्या का “व' अंश अर्थात 60वां अंश सूर्य की कक्ष्या होती है ।॥4|। 


इस प्रकार एक चक्र ८ 42राशि ८ (42 % 30) या 360 अंश ८ (360 >%८ 60) या 24600 
कला ८ (2600 १८ 40) या 246000 योजन। आर्यभट के अनुसार एक दिन - 60 नाड़ी या 3600 
विनाड़ी 5 24600 प्राण | | 
विभिन्‍न ग्रहों के व्यास के विषय में कहा है कि - 
नृषियोजनं जिला भूव्यासोडर्केन्द्रोप्रिआागिणि क मेरोः | 
भुगुगुरूबुधशनिभौमाश्शशि ड.अणनमांशकास्समार्कसमा: | 5 | | 


इस श्लोक का अर्थ है कि 'षि अर्थात (ष्‌ 5८ इ) | (80 3८ 407 अर्थात 8000 नया नर के 


तुल्य एक योजन होता है। पृथ्वी का व्यास जिला अर्थात (ज्‌  इ + लू & आओ) अथवा (0 & 40 ह 


+ 50 % 4) या 4050 योजन होता है। सूर्य का व्यास प्रिज अर्थात [घ्‌ + २)५ इ+ ञज्‌ » अऔ या 2 


(4 + 40) % 40" + 40 % 4) अथवा 4440 योजन है। चन्द्रमा का व्यास गिण अथवा (ग्‌ इक. 
ण्‌ % आओ या (3 %& 40/ + 45 %८ 4) अर्थात 35 योजन होता है। मेरू का व्यास क अर्थात (क्‌ % 


अ) या (4 % 4) अथवा एक योजन है। शुक्र, वृहस्पति, बुध , शनि एवं मंगल के व्यास चन्द्रमा के 
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व्यास के कमशः ड., ज, ण, न एवं म गुना अर्थात्‌ 5, 40, 45, 20 तथा 25 गुने हैं। युग के वर्षो की 
संख्या सूर्य के भगणों की संख्या के समान होती है।]5।। 
विभिन्‍न ग्रहों के विक्षेपादि की चर्चा करते हुये कहा है कि - 
'भाषकमो ग्रहांशाश्शशिविक्षेपो5पमण्डलाउ्झार्ध | 
शनिगुरूकुज खकगार्ध भगुबुध ख स्वाड.गुलो घहस्तो ना ।|॥6।। 
इस श्लोक का अर्थ है कि 'विषुवत वृत्त से ग्रहों का अपक्रम भ अथवा (म्‌ % आ) या 24 
अंश है अर्थात रवि आदि ग्रह विषुवत वृत्त से 24 अंश उत्तर या दक्षिण जाते हैं। अपमण्डल अर्थात 
कान्तिवृत्त से चन्द्रमा का विक्षेप अथवा शर झ का आधा अर्थात (झू £ अ)/2 अथवा 9» 4)/2 
अर्थात साढ़े चार अंश होता है। शनि, गुरू एवं मंगल का विक्षेप कमश: ख, क एवं ग/2 अंश 
अर्थात 2, 4 एवं 4 /2 अंश है। शुक्र एवं बुध के विक्षेप ख अंश अर्थात 2 अंश है। नर सच अर्थात 
स+च) ५ अ या (90 + 6) % 3 या 96 अंगुल अथवा घ अर्थात 4 हाथ का होता है।।6।। 
विभिन्‍न ग्रहों के गमनादि के प्रथम पात एवं मन्द्रोच्च का विचार करते हुये कहा है कि- 
'बुध भुगुकुजगुरुशनि नवराषह गत्वांशकान्प्रथमपाता: | 
सवितुरमीषांच तथा द्वा जखि सा ह॒दा ह॒य खिच्य मन्दोच्यं ||7।। 
इस श्लोक का अभिप्राय है कि बुध, शुक्र, मंगल, गुरू एवं शनि ग्रहों के प्रथम पात मेषादि 
गमन करके क्रमशः न, व, र, ष एवं ह अंशों अर्थात 20, 60, 40, 80 एवं 400 अंशों पर स्थित है। 
सूर्य का मन्दोच्च द्व अर्थात (द्‌ + व) » अ या 78 अंश, बुध का मन्दोच्च जखि अर्थात (ज्‌ & अ + 
खू % इ) या 40 % 4+ 2 % 40) या 240 अंश, शुक्र का मन्दोच्च स अर्थात (स्‌ | आ) या (90 > 
4) या 90 अंश, मंगल का मन्दोच्च हृद या (हू + दु) » अ अथवा (400 + 8) &% 4 या 448 अंश 
गुरू का मन्दोच्च हय या [हू + लू) % अ+ य्‌ % अ) या [(( 400 +50) & 4 + 30 % ॥॥ या 480 
अंश तथा शनि का मन्दोच्च खिच्च अर्थात खिड्‌ +(च+य) % अआ) या [2 ५ (0? + (6 +30) 
> 4) या 236 अंश पर स्थित है। ।॥7।। 
. विभिन्‍न ग्रहों की परिधियों का उल्लेख करते हुये कहा है कि 
झार्धानित्तं मन्दवृ शशिनश्छ गछघढछझ ययथोक्तेम्य:। आर 
झ ग्ड ग्ल इल दड तथा शनिगुरूकुजभृगुबुधोच्चशीघ्रेभ्य: | 8 ||. कम | 
मन्दात ड. खदजडा वक्रिणां द्वितीये पदे चतुर्थ च। हक क्‍ 


जाण कल छल झनोच्चाच्छीघ्रात्‌ गियिडश कुवायु कक्ष्यान्त्या ||9॥।.. 
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इन श्लोकों का भावार्थ है कि झ के आधे अर्थात 9 के आघे अर्थात 4 4/2 से विभाजित 
करने पर चन्द्रमा के मन्दवृत्त की परिधि प्रथम तथा तृतीय पद में छ अर्थात 7 है। सूर्य, बुध, शुक, 
मंगल, गुरू एवं शनि के मन्दवृत्त की परिधि प्रथम तथा तृतीय पद में कमशः ग, छ, घ, ढ, छ एवं 
झ अर्थात 3, 7, 4, 44, 7 एवं 9 हैं। शनि, वृहस्पति, मंगल, शुक एवं बुध की शीघ्र परिधि प्रथमं तथा 
तृतीय पद में कमशः झ, ग्ल, ग्ड, इल तथा दूड अर्थात 9, 46, 53, 59 तथा 34 हैं।।8।। मन्दगति 
के कारण द्वितीय तथा चतुर्थ पदों में बुध, शुक, मंगल, वृहस्पति एवं शनि की परिधि कमश: ड., ख, 
द, ज ,डा अर्थात 5, 2,48, 8 एवं 43 हैं। शनि, वृहस्पति, मंगल, शुक तथा बुध की शीघ्र परिधि 
कमश: जा, ण, कल, छल एवं झन अर्थात 8, 45, 54, 57 एवं 29 हैं। भूवायु कक्षा मान गियिडश 
अर्थात (ग्‌ ५ इ+ यू ऋ# इ+ ड. # अ+ श्‌ & ओ या (3 % 40 + 30 % 40 + 5 % 4+ 70 
५ 4) या 3375 योजन है।|9।।| 
कलाओं में अर्द्धज्याखण्डों का विचार करते हुये कहा है कि 
'मखि भखि फखि धखि णखि जखि ड़खि हस्झ स्ककि किष्ग श्घकि किघ्व। 
घ्लकि किग्र हकक्‍य धकि किच स्ग श्झ डव लक प्त फ छ कलार्धज्या: |।|॥0|॥. 
इस श्लोक में अर्द्धज्याखण्डों के मान 3१45' के अन्तर पर दिये गये हैं। इनसे कमज्या तथा 
उत्कमज्या दोनों ही प्राप्त हो सकते हैं। उत्कमज्या प्राप्त करने के लिये इन खण्डों को उल्टे कम में 
लेना पडता है। कलाओं के रूप में अर्द्धज्याखण्डों के मान मखि अर्थात (म्‌ ५» अ+ ख्‌ % इ) या 
(25 0 4 + 2 % 407) अर्थात 225, भखि अर्थात (भ्‌> अ + ख्‌ % डे) या (24% 4 + 2» 0) 
अर्थात 224, फखि अर्थात (फ% अ + ख्‌ % इ या 22% 4+ 236 0) अर्थात 222, धखि अर्थात 


(ध्‌ 5 अ+ ख्‌ % इ) या ((9 % 4+ 2 % 40) अथवा 249, णखि अर्थात (ण्‌ू " अ+ ख्‌ % इ) 


या (5 ५ 4+ 2 % 400 या 245, जखि अर्थात ज्‌ &अ+ ख्‌ % इ) या (0 %4+2 % 40) 


अथवा 240, ड.खि अर्थात (ड, & अ+ ख्‌ ३८ इ) या 5 2 4+ 2 » 40) अर्थात 205, हस्झ अर्थात्‌ 
(ह्‌ & अ+(स्‌+ झ) ६ आ) या (400 % 4+ (90 + 9) » 4)) अथवा 499 स्ककि अर्थात [सस्‌ + क्‍ 
के) &अ+ क्‌ % इ) या (90 + ) % 4+ 4 2 407] अर्थात 494, किष्ग अर्थात [क्‌ & इ + द 
घ्‌ + ग) & ओ या  % 40/ + (80+3) » 4) अर्थात । 83, श्घकि अथवा (श्‌+ घ) ऋ अ+ क्‌ क्‍ 
% इ) या [[70+4) 2 4 +4% 40”) अर्थात ॥74 किघ्व अर्थात कू +३) + (घ्‌ू+ व) &अ | या. 
( % 40 + (4 + 60) % १) अर्थात 464 घ्लकि अर्थात [(घ्‌+लू)>अ+क्‌>%इ)या कक 


50) 2 4+4 3६ 407] अर्थात 454, किग्र अर्थात [क्‌ >इ+ (ग्‌ू+र)>»आओऔया #१0+8 








+ 40)) अर्थात 443, हकक्‍्य अर्थात (हू & अ (क + यू) & अ) या (400 % 4) +4 (4 + 30) & 4) 
अर्थात 434, धकि अर्थात (ध्‌ % अ + क 5८ डे) या (49 % 4 + 4 3८ 40) 449, किच अर्थात (क ४ 
इ+च्‌> आ) या (% 40 + 6 2८ ॥) या 406, स्ग अर्थात (स्‌+ ग] ५ अया (00+ 3) ४ 4 या 
93, श्झ अर्थात (श्‌ + झ) » अ अथवा 0 + 9) & 4 या 79, ड.व अर्थात (ड + वे) < अया 65 
+ 60) % 4 या 65, लक अर्थात (लू + क) & अ या (50 + 3) % 4 या 54, प्त अर्थात (प्‌ + त्‌) % 
अया (4+6) % 4 या 37, फ अर्थात (फ ३८ अ) अथवा 22, छ अर्थात 7 हैं। 

वर्तमान समय में अर्द्धज्या का मान निकालने के लिये वृत्त के अर्द्धव्यास को एक माना जाता है। 
आर्यभटट ने इसका मान 3438' इस आधार पर माना है कि वृत्त की परिधि में कुल 2600 कलायें 
होती हैं | आर्यभट ने वृत्त की परिधि एवं व्यास का अनुपात अर्थात 47 का मान 3927 / 4250 अर्थात 


3.4446 ज्ञात किया था। ॥7 के इस मान से अर्द्धव्यास का मान 3437/44/”49'”26”” प्राप्त होता है| 


4.ग.5 निष्कर्ष ((0#८टांप&070) : 

हमारे पूर्वज श्रेष्ठ एवं उच्चकोटि के गणितज्ञ थे तथा सामान्य जन को सुलभ भाषा में 
गणित को प्रस्तुत करते थे। शब्द कूटांक द्वारा व्यक्त संख्या सर्वसाधारण व्यक्ति कंठस्थ कर सकता. 
है। गणितज्ञों, वैज्ञानिकों एवं ज्यौतिषियों की दृष्टि से व्यंजन कूटांक अत्यंत उपयोगी हैं। संगणक 
वैज्ञानिकों के लिये वर्ण कूटांक अमूल्य धरोहर है, जिसकी उपादेयता प्रयत्नों की पराकाष्ठा से स्वयं. 
सिद्ध है। क्‍ 


है 











4.ग.6 संदर्भ ग्रन्थ (२८(८2।८८८8) 


() सुरेश सोनी, भारत में विज्ञान की उज्जवल परम्परा, अर्चना प्रकाशन, भोपाल (2003) 
2) प्राचीन भारत में विज्ञान एवं प्रौद्योगिकी, संकलन विज्ञान भारती, मुम्बई (2002) 


8) 3.5 [)079 ठै< 0. ४.5॥970, #907ए 0 क्ंवेप 0७४28, 350977ए9 ॥4795॥9॥7 
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(५) लीलावती, कृष्णदास अकादमी, वाराणसी (4993) 
5) सिद्धान्तशिरोमणि, सम्पूर्णनन्द संस्कृत विश्वविद्यालय, वनारस (4994) 
6) 5. 777, ४८०८ ४॥शलातरा८5, 'थ०गीनले 59089 038, [2९0 (995) 
7] | ५.8#श॥शपाएणणाएए, /५ ०१6) [7#00फटा07 ॥0 /]टांटा [7097 ५०४९702070८5 
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७०८९८ए 077709), /४पाा०३, ४०.9, )३०.4, (0८. 995, 99. -4, 33. 
9) 4950, [9णजा।एए (2९लाणनं $एशटा) 5000 550०7८९ 0(८७छ१]7), १२८छ 2007, 
५०. 33, [णए 995, 90. 28-32. 
(0) <&48॥, 748 >एश्लपना07 0 रिट्टफएर क्‍26टंखओ5 (2९लागगो 5एछ07) 3८00! 
505९7८९ 0र९(रा), ।४८ए [200, ४०]. 33, 5८9(0. 995, 99. 50-54. 
(4) ए0 के0 शर्मा, एस0 के0 श्रीवास्तव एवं कैलाश, भारतीय वांगमय में कूटांक, #0८९९०१॥25, 


विश्व वेद विज्ञान सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ० 340-344 | 
(2) ए0 के०0 शर्मा, एस0 के0 श्रीवास्तव एवं कैलाश, संख्याओं की घातें; विभाजनीयता एवं आवर्त 
दशमलव, [270८८८०४४४2$, विश्व वेद विज्ञान सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ०0 345-348 | 


(3) कैलाश एवं अमित कुमार शर्मा, षोडश अंकीय प्रणाली में गुणन एवं वैदिक गणित के सूत्रों एवं 
उपसूत्रों की उपादेयता, भारतीय वैज्ञानिक एवं औद्योगिक अनुसंधान पत्रिका, नई दिल्‍ली 
वर्ष 42, जून 2004, पृ0449--424 | 
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(6) सुरेशचंद्र मिश्र, जैमिनि सूत्रम, रंजन पब्लिकेशंस, नई दिल्‍ली (998) 

(7) अमित कमार शर्मा एवं कैलाश, प्राचीन भारतीय वाडमय में व्यंजन कूटांक, ज्योतिष एवं वास्तु 
जयपुर, अगस्त 07, पृ0 88-89 | 

(8) रामनिवास राय आर्यभट क॒त, आर्यभटीय, भारतीय राष्ट्रीय विज्ञान अकादमी, नई दिल्‍ली (4976) 

(9) अमित कमार शर्मा एवं कैलाश, प्राचीन भारतीय वाडमय में शब्द कूटांक, ज्योतिष एवं वास्तु 
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अध्याय एक (घ).... 


है मापन पद्धतियाँ एवं द्विअंकीय प्रणाली के साक्ष्य 
.. ([रशंक्लाटट5 णी शैटब5पपाए 5४0१8 गाव डछि0979 ७ए50८70) 














4.घ.4 प्रस्तावना ([#707006प् ८07) 


4.घ.2 मापन पद्धतियाँ (४८७७४प४॥४ $5950८775) 
4.घ.3 शास्त्रों में द्विअंकीय प्रणाली के तथ्य 


(8205 0 37727"ए 5$950९॥7 ॥॥ कैताटंट्ा [ताक (९+शपा८) 
4.घ.4 निष्कर्ष ((:08८09५5१07) 


4.घ.5 संदर्भ ग्रन्थ (२८(८८४८८४५) 











किए: 5 पे की शिशिड22: 





किक मे आज ला ड 5 इक मं 





:5:7 छह ०! 





4 घ. प्रस्तावना ([707096प72007) : 

भिन्‍नात्मक राशि के प्रयोग से बचने के लिये सभी सम्य देशों में लम्बाई, तौल और 
मुद्रा आदि की इकाईयों को छोटी इकाईयों में विभाजित करने की सामान्य प्रथा है। इससे 
वाणिज्य की प्रगति तथा वाणिज्य संबंधी गणित की उत्पत्ति का पता चलता है। भारत में 
नाप और तौल की पद्धतियों का प्रयोग प्राचीनतम काल से मिलता है। भिन्‍न भिन्न ग्रन्थों 
में वर्णित माप और तौल की इकाईयाँ एक दूसरे से भिन्‍न हैं। ये वे इकाईयाँ हैं 4-2) 
जो ग्रन्थ रचे जाने के समय उस स्थान में प्रचलित थीं जहाँ ग्रन्थ लिखा गया था। शास्त्रों 
में द्विअंकीय प्रणाली के तथ्य भी मिलते हैं। प्रस्तुत लेख का उद्देश्य प्राचीन मापन 
पद्धतियों एवं शास्त्रों में द्विअंकीय प्रणाली के प्रमाणों को जनसामान्य के समक्ष प्रस्तुत 


करना है | 


4.घ.2 मापन पद्धतियाँ (३४८०४पांा४ए 5५525) : 
कौटिल्य के अर्थशास्त्र (3) में एक प्रकरण ऐसा है जिसमें चौथी शताब्दी ई0०पू० में 
भारतवर्ष में प्रयोग की जाने वाली मापों एवं तौलों का विवरण दिया गया है। 


(अ) सोने की तौल : सोने की तौल के सम्बंध में कहा गया है- 
धान्यमाषा दश सुवर्णमाषक:| पंच वा गुज। ते षोडष सुवर्ण: कर्षों वा। चतुकर्ष पलम। 


40 उर्द के दाने या 5 रत्ती ८. ॥ सुवर्णमाषक 
46 माष | नर 4 सुवर्ण या 4 कर्ष 
4 कर्ष कक 4 पल 


(ब) चांदी की तौल : चांदी की तौल के सम्बंध में कहा गया है- . द । 
अष्टाशीतिगौ रसर्षपा रूप्यमाषक:| ते षोडश धरणम्‌ | शैम्ब्यानि वा विंशतिः। 


88 सफेद सरसों. 5. । रूप्यमाषक 

॥6 रूप्यमाषक या 20 मूली के बीज 5. 4 धरण 

(स) हीरे की तौल : हीरे की तौल के सम्बंध में कहा गया है- . ह 
द विंशतितण्डुल वज् धरणम्‌| 
फ 20 चावल 5. ॥ बज़धरण क्‍ 

(द) सोना एवं चांदी तोलने के लिये बांट : सोना एवं चांदी तोलने के लिये 44 बांट होने 
चाहिये एवं उनके निर्माण के क्रम हेतु कहा गया है-... 
अर्द्धभाषक:, माषकः, द्वौ, चत्वारः, अष्टौ माषकः, सुवर्णो, द्वौ, चत्वार:, अष्टौ सुवर्णा;, दश, 
विंशति:, चत्वारिंशत, शतमिति। तेन धरणानि व्याख्यातानि। क्‍ 

सोना तोलने के बांटों का निर्माण इस क्रम से होना चाहिये- आधा माषक, माषक, 


दो माषक, चार माषक, आठ माषक, सुवर्ण, दो सुवर्ण, चार सुवर्ण, आठ सुवर्ण, दस सुवर्ण, 











बीस सुवर्ण, तीस सुवर्ण, चालीस सुवर्ण एवं सौ सुवर्ण सोना तोलने के लिये 44 बांट होने 
चाहिये। इसी क्रम से चांदी तोलने के लिये धरण एवं रूप्यमाषक बांटों का भी निर्माण 
होना चाहिये अर्थात धरण, दो धरण, चार धरण, आठ धरण, दस धरण, बीस धरण, तीस 








धरण, चालीस धरण और सौ धरण एवं अर्द्धाषक, माषक, दो माषक, चार माषक, आठ 
माषक: आदि 4१4 बांटों का क्रम है। क्‍ 
(न) 'तोलने हेतु तुलाएं : सोना चांदी तोलने हेतु छोटी बड़ी दस तुलाओं के बारे में कहा 
गया है- 
षडंगुलादूर्ध्वमष्टांगु लोन्तरा: दश तुला: कारयेल्लोहपलादूर्ध्वकपलोत्तरा: | 
यन्त्रमुभयतः शिकयं वा। 

सोना चांदी तोलने के लिये छोटी बड़ी दस तुलायें इस क्रम में होना चाहिये - (॥ 
6 अंगुल की (2) 6+85८ १4 अंगुल (3) 44+8 ८ 22 अंगुल (4) 22+85 30 अंगुल 
5) 30+85 38 अंगुल (6) 38+8- 46 अंगुल (7 46+85- 54 अंगुल (8) 54+85 62 
अंगुल (9) 62+8-5 70 अंगुल (0) 70+8- 78 अंगुल की एवं उनका वजन क्रमशः 4 पल 
से 40 पल तक होना चाहिये। उनके दोनों ओर पलड़े (शिक्य) लगे होना चाहिये। सोना 
चांदी के अतिरिक्त दूसरे पदार्थों को तोलने के लिये कहा गया है 
पंचविंशत्पललोहां द्विसप्तत्यंगुलायायां समवृत्तां कारयेत्‌ । तस्या: पंचपलिक मण्डल बदध्वा 
समकरणं कारयेत्‌ | ततः कर्षोत्तरं पल, फलोत्तरं, दशपलं द्वादश पंचदश विंशतिरिति पदानि 
कारयेत्‌। तत्‌ आ शताद्‌ दशोत्तरं कारयेत्‌। अक्षेषु नद्ध्लीपिनद्धं कारयेत्‌ | 

सोना चांदी के अतिरिक्त दूसरे पदार्थों को तोलने के लिये जो तुलायें बनवाई 
जायें, उनका आकार प्रकार इस प्रकार होना चाहिये- 35 पल लोहे से बनी हुई, 3 हाथ 
लम्बी समवृत्ता (गोलाकार) नामक तुला अन्य पदार्थों को तोलने के लिये बनवानी चाहिये । 
उसके बीच में 5 पल का कांटा लगवाकर ठीक मध्य में एक चिन्ह भी करवा देना चाहिये | 
उसके बाद कांटे की गोलाकार परिधि में उस चिन्ह से क्रमशः 4 कर्ष, 2 कर्ष, 3 कर्ष, 4 


क्ः 


कर्ष, 4 पल, 2 पल इस प्रकार 40 पल तक, 40 पल के बाद 42 पल, 5 पल और 20 पल 
के चिन्ह लगवाये जायें। फिर 20 पल के आगे 40-40 पल का अन्तर देकर 400 पल तक 
'के चिन्ह लगे होने चाहिये। प्रत्येक 5 पल के बाद, मोटी जानकारी के लिये लम्बी 
बनवा देनी चाहिये। ही हे डेप ह के आय के 

द्विगुणलोहां तुलामतः षण्णवव्यंगुलायामां परिमाणीं कारयेत्‌ु।.... द क्‍ कल हि न 


रेखा 





तस्या: शतपदादूर्ध्व विंशतिः, पंचाशत्‌, शतमिति पदानि कारयेत्‌ | 








उक्त समवृत्ता तुला से दुगने लोहे (2:35-70 पल परिमाण) से बनी 96 अंगुल 
- लम्बी तुला का नाम परिमाणी है। इस पर भी समवृत्ता नामक तुला के अनुसार 400 पल 
तक चिन्ह लगाने के बाद 420, 450 और 200 पल तक के चिन्ह और लगने चाहिये | 
विंशतितौलिको भार: क्‍ 
सौ पल परिमाण की एक तुला और बीस तुला परिमाण का एक भार होता है। 


400 पल - ॥ तुला 
20 तुला 5 4 भार 
दशधरणिकंम पलम्‌ | तत्पलशतमायमानी | 


दस धरणि का एक पल और सौ पल परिमाण की आयमानी नामक तुला होती हैं, 
आयमानी अर्थात आमदनी की वस्तुओं को तोलने वाली तुला, क्‍ 


40 धरणि 5. १ पल 
400 पल. - 4 आयमानी 
पंचपलावरा व्यावहारिकी भाजन्यन्तः पुरभाजनी च 


आयमानी से 5 पल कम (400-5595 पल) परिमाण की तुला का नाम व्यावहारिकी 
(क्रय विक्रय में क्‍ व्यवहार योग्य), उससे 5 पल कम (95-5 5 90पल) की तुला का नाम 
भाजनी (भधूत्यों को द्रव्य देने योग्य), और उससे भी 5 पल कम (90-5585 पल) परिमाण 
की तुला का नाम अन्तःपुरभाजनी (रानी एवं राजकुमारों को द्रव्य देने योग्य) हैं, अर्थात 


95 पल - . । व्यावहारिकी 
90 पल -. 4 भाजनी 
85 पल 5-5 ॥। अन्तःपुरभाजनी 


तासामर्धधरणावरं पलम्‌ | द्विपलावरमुक्तरलोहम | षडंगुलावराश चायामा: | 
व्याहारिकी, भाजनी और अन्तःपुरभाजनी, इन तीनों तुलाओं में उत्तरोत्तर आधा आधा 
धरण कम हो जाता है। अर्थात आयमानी तुला में दस घधरण का एक पल (40 धरण - ॥ 
पल) तो व्यावहारिकी का 9 ४ धरण का एक पल (9 %४ धरण >> पल) भाजनी का 9 
धरण का एक पल (9 धरण - १ पल) होना चाहिये। इसी प्रकार इन तुलाओं के बनाने में 
लोहा भी उत्तरोत्तर दो-दो पल कम लगना चाहिये, अर्थात यदि आयमानी तुला 35 पल 
. लोहे की बनाई जाये, तो व्यावहारिकी (35- 33 पल), भाजनी (33-2 5 ३पल) और क्‍ 
अन्त पुरभाजनी (3-2 5 29पल) की बनाई जाये। इनकी लम्बाई भी पूवपिक्षया उत्तरोत्तर हा क्‍ 
छः:-छ: अंगुल कम होना चाहिये। यदि आयमानी तुला 72 अंगुल लम्बी बनाई जाये तो न क्‍ 
व्यावहारिकी (72-6 - 66 अंगुल), भाजनी (66-6 ८ 60अंगुल) और अन्तः:पुरभाजनी (60-66... 
- 54अंगुल) की होना चाहिये। इसके आगे द्रोण, आठक आदि मापने के साधनों के बारे... 
में कहा गया है। ह क्‍ हु पल 








कप: कपाज्कूर मत न 





अथ धान्यमाषद्दधिपलशतं द्रोणमायमानम | सप्ताशीतिपलशतमर्धपलं च व्यावहारिकम्‌ | 

पंचसप्ततिपलशतं भाजनीयम्‌। द्विषष्टिपलशतमर्धपलं चान्तः पुरभाजनीयम्‌ | 

दो सौ पल धान्यमाष - परिमाण का एक आयमान द्रोण (राजकीय आय को मापने 
योग्य) होता है। एक सौ साढ़े सत्तासी पल का एक व्यावहारिक (सर्वसामान्य के उपयोगी) 
द्रोण होता है। एक सौ पचहत्तर पल का एक भाजनी द्रोण (भ्रत्योपयोगी) होता है और 
एक सौ साढ़े बासठ पल का अन्‍्तःपुरभाजनी द्रोण (अन्तःपुर के उपयोगी) कहा जाता है, 
अर्थात 


200 पल धान्यमाषक - आयमानद्रोण 


200 -2 ]/2 ० 87 व72 पल -“] व्यावहारिक द्रोण 
0 ५] कक 475 पल - | भाजनी द्रोण 
502 /00 ७. 62 7/2 पल -। अन्‍न्तःपुरभाजनी द्रोण 


तेषागाढकप्रस्थकु डवाश्चतुर्भा गावरा: | 


गण का चौथाई आढक, आढ्क का चौथाई प्रस्थ और प्रस्थ का चौथाई कडव होता है। 
]/4 द्रोण 5८ 4 आढक, /4आढक > प्रस्थ, /4 प्रस्थ -  क्‌डव 
षोडशद्रोणा खारी, विंशतिद्रोणिक: कुम्भ:, कुम्भेर्दशाभर्वह: | 


6 द्रोण - 4 खारी 
20द्रोण या /4 खारी ८ 4 कृम्भ 
40 कुम्म ८ 4 वह द 
(ल) प्राचीन मुद्रा : प्राचीन मुद्रा के संबंध में कहा गया है- द 
सपादपणो द्रोणमूल्यम्‌। आढकस्य पादोन:। षण्माषकाः प्रस्थस्य | माषक: कुडवस्य | 
लकड़ी के बने एक द्रोण परिमाण बर्तन का मूल्य सवा पण (] ४४पण) इसी प्रकार 
एक आढ्क परिमाण के बर्तन की कीमत पौन पण (3/4 पण) एक प्रस्थ बर्तन की 6 माषक 
और 4 कडव परिमाण वाले बर्तन की कीमत 4 माषक होती है। 
लीलावती (4) में प्राचीन राजमुद्राओं के संबंध में कहा गया है- 
वराटकानां दशकद्दयं यत्‌ सा काकिणी ताश्च पणश्चतस्र: | 
ते षोडश द्रम्म इहावगम्यो द्रम्मैस्तथा षोडशभिश्च निष्कः ||2 || 


20 कौड़ी 4 काकिणी 4 काकिणी 
46 पण य्८ 4 द्रम्म. 46 द्रम्म 
भारपरिमाणम से- 


|| 
|| 


4 पण 
4 निष्क 


| 


तुल्या यवाभ्यां कथ्चिताडत्र गुंजा वल्लस्रिगुंजो धरणं च तेडष्टौ। 
द्याणकस्तद्‌ द्यमिन्द्रतुल्यैर्बल्लैस्तथेकों घटक: प्रदिष्ट: ।|3॥|. बह | 


दो यव के तुल्य 4 गुंजा (2 यव ८ 4 गुंजा) तीन गुंजा का एक वल्व (3गुंजा ८ ॥ 
वल्वी और 3 वल्व 5 4 धरण, 2 धरण -< १4 गद्याणक तथा 44 वलल्‍्व ८ 4 घटक 





दशार्धगुजं प्रवदन्ति माष माषाह्यै: षोड्शभिश्च कर्षम्‌ | 
कर्षैश्चतुर्भिश्च पल तुलाज्ञा: कर्ष सुवर्णस्य सुवर्णसंज्ञम्‌ | |4 || 


तौलना जानने वाले विशेषज्ञ पांच गुजा का एक माष (5 गुंजा ८ ॥माष), सोलह 
माष का एक कर्ष (46माष 5८ कर्ष) और चार कर्ष का एक पल (4 कर्ष ८ 4पल) होता है| 


सोने का कर्ष सुवर्ण संज्ञक है अर्थात्‌ 4 कर्ष ८ १ सुवर्ण | 


यवोदरैरंगुलमष्टसंख्यै्हस्तो 5गुलै: पडगुणितैश्चतुर्भि: | हर 
हस्तैश्चतुर्भिर्भवतीह दण्ड: क्रोश: सहस्रद्वितयेन तेषाम्‌ ।॥5।| क्‍ 
आठ यवोदर का एक अंगुल (8 यवोदर ८ 4 अंगुल), चौबीस अंगुल का एक हाथ 


24 अंगुल ८ हाथ), चार हाथ का एक दण्ड (4 हाथ ८ 4 दण्ड), और दो हजार दण्ड 
का एक कोश (2,000 दण्ड ८ ॥ कोश) होता है। 


स्याद्योजनं क्रोशचतुष्टयेन तथा कराणां दशकेन वंशः। को 


. निर्वतनं विंशतिवंशसंख्यै: क्षेत्र चतुर्भिश्च भुजैर्निबद्धम्‌ | 6 || 








4 कोश ८ १॥ योजन 
40 हाथ ८5 ॥ वंश 


20 वंश ल्‍८ 20 वंश ८ 400 वर्ग वंश 5 ॥ निवर्तन (बीघा) 
हस्तोन्मितैर्विस्तृतिदैर्ध्यपिण्डैर्यद्‌ द्वादशास्र घनहस्तसंज्ञम्‌ । 


धान्यादिके यद्‌ घनहस्तमानं शास्त्रोदिता मागधखारिका सा ।॥7।। 


4 घनहस्त (4 हाथ लम्बा, 4 हाथ चौड़ा, 4 हाथ गहरा) 42 कोणों वाला पात्र ८ 4 खारी 
मगध देशों में प्रचलित) ः 


 पादोनगद्याणकतुल्यटंकैद्विसप्ततुल्यैः कथितोडत्र सेरः | 
क्‍ मणाभिधानं खयुगैश्च सेरैर्धान्यादितौल्येषु तुरूष्कसंज्ञा ||9।। कक 
बहत्तर पौन 3/4 गद्याणक तुल्य टंक का एक सेर अर्थात द 


हक 72 टैंक 5 4 सेर 
द 40 सेर ८ 4 मन. 
द्वयंकेन्दु-संख्यैर्धटकैश्च सेरस्तै: पंचभि: स्याद्धटिका च ताभि: | 


36 रत्ती (गुंजा) 5 4 टंक 


मणो5ष्टमि 'स्त्वालमगीरशाह' कृताउत्र संज्ञा निजराज्यपूर्षु ||40।। 


पी आय 927 घटक - 5] शो 9 
आस गम के ओह 5 सेर 5८ 4 घटिका. 
गा शी 2 आओ 8 घटिका 5 ॥4 मन 


कुछ विशेष परिभाषायें निम्नवत्‌ हैं-- 


4 .भारतीय मुद्रा की परिभाषा... 
द ... 20 रचौड़ी 5 ॥ फौड़ी, 


3 ४ गो 20 फौड़ी ८ 
20 बौड़ी ८ ॥ कौड़ी 20 कौड़ी - 
2 दमड़ी 5 ॥ छदाम 2 छदाम - 





0 














पटक की कह 2 





2 अधेला 5 3 पाई 3 पाई ८ ॥। पैसा 
4 पैसा 5 4 आना 46 आने ८ १ रूपया 
2 तौल की परिभाषा 
8 खसखस 5-5 ॥१॥ चावल 8 चावल ८ +१ रत्ती 
8 रत्ती 5८ 4माशा 42 माशा ८ 4 तोला 
5 तोला -<- ॥4 छटाक 4 छटाक ८ 4 पाव 
4 पाव -+.१]सेर .. . 5 सेर ८ ॥१ पसेरी 
8 पसेरी 5 4 मन 
3 देशी तौल की परिभाषा- 
20 फनई ८5 4 रनई 20 रनई ८5  कनई 
20 कनई ८ १ छटाक 46 छटाक ८ 4 सेर 
40 सेर - 4 मन 
4 बम्बई की स्थानीय तौल - 
4 धान न्‍- ॥ रिक्तक .. 8 रिकतक ८ 4 माश 
4 माशे - 4 टंक 72 टंक ८ 4 सेर 
40 सेर न्‍- ॥ मन 20 मन ८ 4 कांदी 
4 मन -- 28 पौण्ड 
5 मद्रास की तौल - 
3 तोले न्‍- 4 पलम्‌ 8 पलम्‌ ८ 4 सेर 
5 सेर - 40 पलम्‌ ८ ॥ विसम, 8 विस ८ 4 मन 
20 मन -- ॥१ कांदी मद्रासी . 4 मन ८ 25 पौण्ड 
6 वस्तुओं की गणना का परिमाण - द 
42 वस्तु .+>.॥ दर्जन 42 दर्जन 5 4 ग्रोस 
5 वस्तु - 4 गाही 20 वस्तु ८ 4 कोड़ी 
24 ताव कागज - १ जिस्ता 20 जिस्ता 5८ 4 रीम 
40 रीम 5८ 4 गटठा 200 पान ८ 4 ढोली 
7. लम्बाई माप की परिभाषा - द द क्‍ 
3 यव - ॥ अंगुल 3 अंगुल 5-८ 4 गिरह 4 गिरह - ॥ बित्ता 
8 गिरह 5 ॥ हाथ 46 गिरह ८ 4 गज 


| 


5 हाथ 4 बित्ता 5८ 4 लग्गा (पूर्णिया) 4 हाथ लग्गा (बंगाल 


32 या 7 %2 हाथ ८ 4 लग्गा (दरभगा क्‍ 
9 हाथ (मुजा सहित) ८ 4 लग्गा (नेपाल) 20 लग्गा ८ 4 जरीब क्‍ 
लम्बाई, भार स्थूल पदार्थों का तथा स्वर्ण, रजत आदि कीमती द्र॒व्यों का क्षेत्रफल, 


घनफल आदि का मापन अलग अलग इकाईयों से प्रारंभ होता है। अधिकांश में सूक्ष्म से 

स्थूल की ओर बढ़ते बढ़ते एक बिन्दु ऐसा आ ही जाता है जो अंक 9 का अपवर्त्य 

(४४७०९) होता (5) है। एक बार 5 की अपवर्त्य संख्या आ गईं तो आगे उसे किसी भी 

पूर्णांक संख्या से गुणा करें गुणनफल में 9 की गुणन संख्या ही आती है। 
अंक सम्राट आचार्य श्री तुलसी (6) से 


4. विस्तार माप 
॥25 इसे. पुल जाल हा 36 इंच 


|| 


3 फीट 4 गज 


"|| 


38 











98 इंच. 5 5% गज 5 4 दण्ड 79 20इंच ८ 40 दण्ड ८5 ॥ फर्लाग 
63360 इंच ८8 फर्लाग 5 ॥ मील 
2. लम्बाई का भारतीय परिमाण 
72 विन्दु या ३ लम्बे जव ८ 4 इंच 9 इंच. - १ वितस्ति 
]8 इंच ८ १4 हाथ . 36 इंच ८-८ 4 गज 
3. भारतीय दर्जियों की. रीति हि 
9/4 इंच '>#.. हे! -# गिरे 9 इंच या 4 गिरह 5 १ वितस्ति: 
36 इंच या 46 गिरह 5 ॥4 गज रे 
4. पिण्ड माप या घन परिभाषा क्‍ द 
4728 घन इंच ८ 4 घन फूट .. 27 घन फूट 5८ 4 घन गज 
5. वर्ग परिभाषा (क्षेत्रफल-माप) ०. 
444 वर्ग इंच. 5८. ॥ वर्गफूट. 4296 वर्ग इंच ८ 9 वर्गफुट 5 ॥ वर्गगज 
39204 वर्ग इंच. 5८ 30.25 वर्ग गज पे 4 वर्ग दण्ड _ 
6272640 वर्ग इंच ८ 460 वर्ग दण्ड ८ 4 एकड़ - 43560वर्ग फूट 
47898400 वर्गफुट ८ 640 एकड़ - १ वर्ग मील 3३ वर्गमील ८ 4 नगर क्षेत्र 


ग्रेट ब्रिटेन और संयुक्त राष्ट्र में 
7.92 इंच ८ 4 लिंक ८ 20.4468 सेमी0 792 इंच ८ 400 लिंक ८ 4 चैन 5८ 20.4468 मी0 


7920 इंच ८ 40 चैन ८5 ॥१॥ फर्लाग ८ 204.468 मी0 
63360 इंच 5८ 80 चैन 5 4 मील - 4609.344 मी0 
7. अंग्रेजी धारित तौल (तरल पदार्थ) द द 
4 गिल - १ पिन्ट 8 गिल 2 पिन्ट -- 4 क्वार्ट 
32 गिल ८ 4 क्वार्ट ८ ॥ गैलन 4008 गिल >> . 34.5 गेलन -5 4 बेरल 
2046 गिल ८ 2 बेरल ८-८ ॥] बड़ा पीपा द 
8. नाविक माप द 
... 6080 फीट -- 4 नाविक मील 364800 फीट ८ 60 नाविक मील ८ 4 अंश 
4343280 फीट ८ 360अंश ८ 4 वृत्त अथवा... 
6 फीट ८-८ 4 फैदम ' 600 फीट ८5 ॥00 फैदम - १ जंजीर 
6000 फीट. 5८ ॥0 केबल की लम्बाई 5८ ॥ नाविक मील 


360000 फीट ८ 60 नाविक मील ८ 4 अंश. 429600000 फीट 5८ 360 अंश 
9०, भार मापन (अंग्रेजी) अंग्रेजी जौहरियों की तौल 

20 भाइंट, कत ग्रेन 5४3 64720 माइट ८ 3036 ग्रेन 5 4 केरट 

480 माइट ८ 24 ग्रेन ८ 4 पेनी जितना बजन 9600 माइट ८ 20पेनी (भार) 5 ।ऑंस 
445200 माइट ८ 24 ऑंस ८ 4 पौंड द 
0. सूखी औषधियों का तौल कल द 8२ 

20 ग्रेन 5॥ स्क्रूपल . 60 ग्रेन - 5 3 स्क्रपल - 


4 वृत्त 


॥ ड्राम 


. 480 ग्रेन ८ 8 ड्राम 5  ऑऔंस . 5760 ग्रेन 5 2 औंस - 
_॥8. तरल औषधियों का तौल हल था पक 
60 बिन्दुक ८5 ॥ ड्राम 480 बिन्दुक ८5 8 ड्राम 5॥ ऑऔंस 
. 5760 बिन्दुक ८ 42 ऑंस ८ 4 पिंट 46080 बिन्दुक 5 8 पिंट. <>॥ गेलन 
_॥2. कछ अंग्रेजी भार मापक इकाईयों का दाशमिक इकाईयों में रूपान्तरण करने पर. 
4 ग्रेन ८5 0.0648 ग्राम. 437 ४2 ग्रेन - ऑस +<“ 2 8. 3 5 ग्राम 
7000 ग्रेन 5. ॥१6 ऑऔंस ८ 4 पौण्ड ८ 4 5 3. 6 0 ग्राम अथवा 


१ ग्रेन. 50.0 64 8 ग्राम 437 %ग्रेन ८। औंस - 28.35 ग्राम _ 


39... 


+ गोद . की 





|| 


46 औंस ८ 4 पौण्ड ८ 4 5 3. 6 0 ग्राम 422 पौण्ड ८ 4 गोणी (भर) ८ 50803.20 ग्राम 
20 गोणी ८ 4 टन - १046064 किलोग्राम 
3. बल की इकाईयाँ 

984 डाइन -+. ॥ ग्राम भार 9.84 न्‍्यूटन ८ 4 किलोग्राम भार 
44. वृत्तीय या कोणीय माप 
60 सेकेण्ड या विकला (” 
3600 सेकेण्ड या विकला (” 
324000 सेकेण्ड या विकला 
4296000 सेकेण्ड .या विकला 


| 


4 मिनट या कला (( 
60 मिनट या कला ८ 4 अंश 
90 अंश ८ १ वृत्तपाद 
360 अंश ८ १ वृत्त. 480अंश - ॥ रेडियन 


।.घ.3 शास्त्रों में द्विअंकीय प्रणाली के साक्ष्य : 


(एरसांतल्घाटट28 0 फ्जबएए प्रा 2+ 5ए४टा। सं। 4ैडटांटा ता था 4(2:४पा८) 

शास्त्रों में द्विअंकीय प्रणाली के तथ्य मिलते हैं। रामचरित मानस 7) के 
सुन्दरकाण्ड से, जब हनमान जी सीता जी की खोज करने जा रहे थे तब देवताओं ने 
पवनपुत्र हनुमान जी को देखा। उनकी विशेष बल बुद्धि को जानने के लिए उन्होंने सुरसा 
नामक सर्पो की माता को भेजा, उसने आकर हनुमान जी से कहा आज देवताओं ने मुझे 
भोजन दिया है। यह सुनकर पवनपुत्र ने कहा श्री राम जी का कार्य करके मै लौट आऊं 
और सीता जी की खबर प्रभु को सुना दूँ तब मै आकर द तुम्हारे भोजन के लिए आ 
जाऊँगा। सुरसा के संतुष्ट नहीं होने पर हनुमान जी और सुरसा के बीच संघर्ष होने 
लगा | 


|| 


|| 


|| 


जोजन भरि तेहिं वदनु पसारा। कपि तनु कीन्ह दुगन विस्तारा।। 
सोरह जोजन मुख तेहिं ठयऊ। तुरत पवनसुत बत्तिस भयऊ | |4 
जस जस सुरसा बदनु बढ़ावा | तासु दून कपि रूप देखावा।। 
सत जोजन तेहिं आनन कीन्हां | अति लघु रूप पवनसुत कीन्हा।॥5 
.. सुरसा ने योजन भर (चार कोस में) मुँह फैलाया। तब हनुमान जी ने अपने शरीर 
को दूना बढ़ा लिया। उसने सोलह योजन का मुख किया। हनुमान जी तुरन्त ही क्‍ बत्तीस 
योजन के हो गये। जैसे जैसे सुरसा मुख का विस्तार बढ़ाती थी, हनुमान जी उसका दूना 
रूप क्‍ दिखलाते थे। उसने सौ योजन (चार सौ कोस) का मुख किया तब हनुमान जी ने 
बहुत ही छोटा सा रूप धारण कर लिया। क्‍ क्‍ क्‍ हैक ॥े 
नारद पुराण 8-0) में छन्द शास्त्र का संक्षिप्त परिचय दिया गया है- 
छन्द दो प्रकार के होते हैं - ।. वैदिक 2. लौकिक आल कर 
।. वैदिक :. वेवमंत्रों में जो गायत्री, अनुष्टुप, वृह्ती और त्रिष्टुप आदि छन्‍्द प्रस्तुत. 
. हुये हैं उनको वैदिक छन्द कहते हैं। क्‍ के है 








अंक 





2. लौकिक : इतिहास, पुराण, काव्य आदि के प्मों में प्रयुक्त जो छन्‍्द हैं वे 
लौकिक कहे गये हैं। मात्रा और वर्ण के भेद से लौकिक या वैदिक 
छन्‍्द भी दो-दो प्रकार के होते हैं- 4. मात्रिक, 2.वर्णिक 

4. मात्रिक छन्‍्द : परिगणित मात्राओं से पूर्ण होने वाले छन्‍्दों को मात्रिक कहते हैं। 

2. वर्णिक छन्‍्द :. परिगणित अक्षरों से सिद्ध होने वाले छन्‍्दों को वर्णिक कहते हैं। 

छन्‍्द शास्त्र के विद्वानों ने मगण, यगण, रगण, सगण, तगण, जगण, भगण और 
नगण तथा गुरू एवं लघु - इन्हीं को छनन्‍्दों का सिद्धि में कारण बताया है। 

गण वितरण (गुरू $, लघु |), तीन अक्षरों के समुदाय का नाम गण है 


गणनाम तगण 
555 55 






















बता जल __| अग्नि आकाश चन 
| लक्ष्मीवृद्धि | अभ्युदय लुयश जय 


आल 0, 


यदि काव्य में ऐसे छन्‍द को चुना गया, जो जगण आदि अनिष्टकारी गणों से 
संयुक्त हो तो उसकी शान्ति के लिये प्रारंभ में भगवद्वाचक एवं देवतावाचक शब्दों का 
प्रयोग करना चाहिये, जैसा कि भामह का वचन है- 

देवतावाचका: शब्द ये च भद्रादिवाचका:। ते सर्वे नैव निन्द्या: स्युर्लिपितों गणतो5पि 
वा।। (पिंगलसूत्रकी हलायुध वृत्तिस उद्धृत) जो देवतावाचक और मंगलादिवाचक शब्द हैं 
वे सब लिपिदोष या गणदोष से भी निन्दित नहीं होते। (उनके द्वारा उक्त दोषों का 
निवारण हो जाता है|) आर्या छन्द में प्रयुक्त 


सर्वगुरू अन्त्यगुरू मध्यगुरू . आदिगुरू चतु 

55... | |5 [5| 5।। | ॥।।। 
० 2 3 हब शी 7 क्‍ 5 
कर्ण... करतल क्‍ पयोधर . - वसुचरण विष्ठ 


एक से छब्बीस अक्षर तक के पाद वाले छन्दों की संख्या क्रमशः उक्ता, अत्युक्ता, 
मध्या, प्रतिष्ठा, सुप्रतिष्ठा, गायत्री, उष्णिक, अनुष्टुपू, बृहती, पड्क्ति, त्रिष्टुप, जगती, क्‍ 
अतिजगती, शक्‍्वरी, अतिशक्वरी, अष्टि, अत्येष्टि, धृति, विधृति (अति धृति), कृति, प्रकृति, 
आकृति, विकृति, संकृति, अतिकृति (अभिकृति) तथा उत्कृति होती है। छन्‍्द शास्त्र में छः 
प्रत्यय होते हैं... क्‍ सर क्‍ कब 
(च) प्रस्तार : प्रस्तार का अर्थ है फैलाव, अमुक संख्यायुक्त अक्षरों से बने पाद चाले छन्‍्द 
के कितने और कौन कौन से भेद हो सकते हैं। इस प्रश्न के समाधान के लिये " क्रिर 
क्‍ : की जाती है , उसका नाम प्रस्तार है। सम्पूर्ण गुरू अक्षर वाले पाद में प्रथम गुरू 








4 











लघु लिखना चाहिये, फिर दाहिनी ओर की पंक्ति को ऊपर की पंक्ति के समान भर दें। 
तात्पर्य यह कि शेष स्थानों में ऊपर के अनुसार गुरू लघु आदि भरें। इस क्रिया को 
बराबर करें इसे करते हुये अनस्थान और बायीं ओर के शेष स्थान में गुरू ही लिखें। यह 


क्रिया तब तक करते हैं, जब तक कि सभी लघु अक्षरों की प्राप्ति न हो जाये। उसे प्रस्तार 


कहा गया है। उदाहरण के लिये चार अक्षर के पाद वाले छन्द का मूलोक्त रीति से प्रस्तार 


किया गया है। अथवा हट अथवा 
].... 5555 5555 9. 55|। 555 | 
हक [955 [9७55 0. [5 6 [55 | 
3. 5]|55 5]55 ]]. [55 | . 5०5| 
4, 55 5 | [55 क्‍ ॥2: || |9 [॥5 | 
७१ 555।| 55 ।5 3. 0० व 55०।। 
0. | [95 .._[5]5 4. 5]। [5।[|। 
7, 5]/5 5।]5 [5. 5]।। ० ७ | 
8. 55] | |5 6. [|| [।|| 
छन्द संज्ञा 


एक पाद में अक्षर संख्या 





नंद 

2 
दिए कलाए आकरतए उप का 
जिमालयत आशा साय कॉल 
जा 





>>) 
७० 0५४ 
॥। ॥ 

55 | (०७ 

अं 


_ # 5 728 
>> 256 
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छ) नष्ट : प्रस्तार नष्ट हो जाने पर यदि उसके किसी भेद का स्वरूप जानना हो, तो उसे 
जानने की विधि को नष्ट प्रत्यय' कहते हैं। यदि नष्ट अंक सम है तो उसके लिये एक 
लघु लिखें और उसका आधा भी यदि सम हो तो उसके लिये पुनः एक लघु लिखें। यदि 
नष्ट अंक विषम हो तो उसके लिये एक गुरू लिखें और उसमें एक जोड़कर आधा करें 
यदि वह आधा भी विषम हो तो उसके लिये भी गुरू लिखें। यह क्रिया तब तक करते हैं 
जब तक अभीष्ट अक्षरों का पाद प्राप्त न हो जाय । 

जैसे किसी ने पूछा कि चार अक्षर के पाद वाले छन्‍्द का छठा भेद क्‍या है? तो 
इसमें छठा अंक सम है तो उसके लिये प्रथम एक लघु (॥) होगा, फिर 6 का आधा करने 
पर तीन विषम अंक आता है अत: उसके लिये एक गुरू (5) लिखा। अब 3 में 4 जोड़कर 
आधा किया तो 2 सम अंक प्राप्त हुआ अतः: उसके लिये फिर एक लघु (।)) लिखा उस 2 
का आधा किया तो विषम अंक प्राप्त हुआ अतः इसके लिये एक गुरू (5) लिखा। सब 
मिलकर (।5|$) ऐसा हुआ। अतः चार अक्षर वाले छन्‍्द के छठे पाद में प्रथम अक्षर लघु, 
दूसरा गुरू, तीसरा लघु और चौथा गुरू होगा। 
(ज) उद्दिष्ट : प्रस्तार के किसी भेद का स्वरूप तो ज्ञात हो, किन्तु संख्या ज्ञात न हो, तो 
उसके जानने की विधि को उदि्दष्ट कहते हैं। उद्दिष्ट में गुरू लघु बोधक जो चिन्ह हों, 
पहले अक्षर में एक लिखें और क्रमशः दूसरे अक्षरों पर दूने अंक लिखते जायें फिर लघु के 


ऊपर जो अंक हों, उन्हें जोड़कर उसमें एक मिला दें वही उदि्दष्ट स्वरूप की संख्या 
बतलायेगा। ऐसा पुराणवेत्ता विद्वानों का कथन है | 
जैसे कोई पूछे कि चार अक्षर के पाद वाले छन्द में जहा प्रथम तीन गुरू और 
अन्त में एक लघु हो, तो उसकी संख्या क्‍या है अर्थात उस छन्‍्द का कौन सा भेद है? 
4 2 4 8 
पक 
तत्पश्चात लघु के अंक 8 में 4 जोड़ दिया तो 9 आया। यही उद्दष्ट की संख्या 
है अर्थात उस छन्द का नवां भेद है। 
(झ) एकद्दयादिलगक्रिया : अमुक छन्द के प्रस्तार में एक गुरू वाले या लघु वाले, दो लघु 
ग्रू सकते हैं, यह 


वाले या दो गुरू वाले, तीन लघु वाले या तीन गुरे वाले भेद कितने क्‍ 
पृथक-पृथक जानने की जो प्रक्रिया है, उसे एकद्दयादिलगक्रिया कहते हैं। छन्‍्द के अक्षरों 
की जो संख्या हो उसमें एक अधिक जोड़कर उतने ही एकांक ऊपर नीचे के क्रम 
लिखें। उन एकांकों को ऊपर की अन्य पंक्ति मे जोड़ दें 
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को न जोड़ें और ऊपर के एक एक अंक को त्याग दें। ऊपर के सर्वगुरू वाले पहले भेद 
से नीचे तक गिनें। इस रीति से प्रथम भेद सर्वगुरू, दूसरा भेद एक गुरू और तीसरा भेद 
द्विगुरू होता है। उसी तरह नीचे से ऊपर की ओर ध्यान देने से सबसे नीचे का सर्वलघु, 


उसके ऊपर की एक लघु, तीसरा भेद द्विलघु इत्यादि होता है। इस प्रकार एकद्दयादि 


लगक्रिया जानना चाहिये। 





निम्न उदाहरण से यह बात स्पष्ट होती है। 
अर्थात चार अक्षर वाले छन्‍्द के प्रस्तार में 4 लघु वाला 4 भेद, एक गुरू और तीन 
लघु वाला 4 भेद, 2 गुरू और दो लघु वाला 6 भेद, तीन गुरू और 4 लघु वाला 4 भेद 
और 4 गुरू वाला 4 भेद होगा। 
(ञ) संख्यान : लग किया के अंकों को जोड़ देने से उस छन्‍्द के प्रस्तार की पूरी संख्या 
ज्ञात हो जाती है। यहीं संख्यान प्रत्यय कहलाता है, अथवा उद्दष्ट पर दिये हुये अंकों 
को जोड़कर उसमें एक का योग कर दिया जाय तो वह भी प्रस्तार की पूरी संख्या को 


प्रकट कर देता है। 
यथा - चार अक्षर के प्रस्तार में लगक्रिया के अंकों 4+4+6+4+4 5 ॥6 होता है 


अतः चार अक्षर के पाद वाले छन्‍द के सोलह भेद होंगे अथवा उदि्दष्ट. के अंक 4+2+4+8 
- 45, इसमें 4 का योग करने से प्रस्तार संख्या 46 प्रकट हो जाती है। क्‍ 
(ट) अध्वयोग : छन्द के प्रस्तार को अंकित करने के लिये जो स्थान का नियमन 
जाता है उसे अध्वयोग प्रत्यय कहते हैं। प्रस्तार की जो संख्या 8 है, उसे दूना करके एक 
घटा देने से जो अंक आता है, उतने ही अंगुल का उसके प्रस्तार के लिये अध्य या. स्थान 





या 


कहा जाता है। 




















4.घ.4 निष्कर्ष ((ताटाप07) : 


प्राचीन भारत के पास समय के इतने सूक्ष्म विभागों के नापने के उपकरण होने की 


संभावना नहीं है। ये विभाग पूर्णतः सैद्धान्तिक हैं और इनका विकास दार्शिनिक कारणों से 
आ। इससे वाणिज्य की प्रगति तथा वाणिज्य संबंधी गणित की उत्पत्ति का पता चलता 


है। प्राचीन भारतीय शास्त्रों में द्विअंकीय॑ प्रणाली के तथ्य मिलते हैं, स्पष्ट है हमारे प्राचीन विद्वान. 
सिद्धहस्त गणितज्ञ थे। री 


4.घ:5 संदर्भ ग्रन्थ (र2८।2८7८८५) : द ' 


6] 8.8 [24 ढै है. च.5ाए्री), 79800 07 सिशतेप /॥शशात्रा८5, 50477998 ॥9९88॥47, 
८ 220, (200). 
2) ७5007 77069, 0(०66श॥7 526९707 फडठा ठ 6 (90 [ताला ॥॥0, 
. स्मारिका एकात्म मानव विज्ञान, जवलपुर, दिसम्बर 2005, पृ0 73-78 | द 
3) कौटिल्य का अर्थशास्त्र, चौखम्भा विद्या भवन वाराणसी (4962) 
(4) लीलावती, कृष्णदास अकादमी, वाराणसी (4993 
5) 5.₹ 79), ५८तंट 0॥शटातरा28, (०0) 3497४ [245, 22॥ (995) 
6) साध्वी मोहना एवं साध्वी प्रेमलता, अंक सम्राट आचार्य श्री तुलसी, तेरा पंथ युवक 
परिषद, जयपुर (4998 द 
7) श्रीरामचरितमानस, सुन्दरकाण्ड, गीताप्रेस गोरखपुर (2004 
8) नारद पुराण, गीता प्रेस गोरखपुर (2002 
9) ४. ७. [05४ 8977१ नियत थ सितह्ाग०ट्याहु कराते 7€टाप्रण06९ए (॥2ण:ए/४७) 
000#259) [7947 7570फ2८ 07 $06९7८९, 5%722/07८, 2000. द 
(0) &टाठलाए | उश्यांप्या रिटटकाटी, (४पटात्राट5 0 /तलल्य 70909, ७८९१९९ 
[709, (८0०7०, ४०. 0, 7२०. 8 & 9, 5690. 2007, 97. 35458. 




















अध्याय दो है 


पारिभाषिक शब्दावली क्‍ 


(॥€४7770]029 


प्रकाशन (?प०॥0०॥07) 


० पषोडश अंकीय प्रणाली में गुणन एवं वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों की उपादेयता, 


भारतीय वैज्ञानिक एवं. औद्योगिक अनुसंधान पत्रिका, नई दिल्‍ली, वर्ष 42, जून 2004, 
पृ049--424 | 
संख्याओं की घातें, विभाजनीयता एवं आवर्त दशमलव, [20८८८०४४९४, विश्व वेद विज्ञान 
सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ0० 345--348 | 
[शंअंज।ए, 50९१८९ [709, (0८००४, ४०. 8, १४०. 3, १४४८४ 2005, 

90. [/-9. 
ए8 >िएक्गोपल्रा।07 ० रिटटफाएएरए 72८टाए॥5$, छशक्रा एक 30060 उणा0048, 
च९9णएा, ४०0 22, 7८६०. 2005, 00. /-2. 
संख्याओं की घात, राजस्थान बोर्ड शिक्षण पत्रिका, अजमेर, ४०! 46-47, ० .,2, 
3 07]-569.2005, 0. !0-2. 


5वण्बागगट्ु 9 निल्याते्लाएओं रिप्ाट: 5ए79४०, राजस्थान बोर्ड शिक्षण पत्रिका, 


क्र 


अजमेर, ए०0. 46-47, ]९० 4,2, 30म-$८9.2005, 99. 77-79. 


एल (॥पालागब्राट3: ७ वत[ओलभाका, जिक्षाभ्राएन. 350फक्‍9!7४ 5977090%, 
चिब89०5 ५४०. 34, १४५ए 2007, 90. 24-32. 
.....॒ प्रयुक्त सूत्र एवं उपसूत्र 


निखिल नवतः चरम॑ दशतः, एकाघिकेनपूर्वेण, एकन्यूनेनपूर्वण, परावर्त्य योजयेत्‌, उर्ध्वतिर्यग्भ्याम्‌, 


विलोकनम्‌, यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌ एवं आनुरूप्येण आदि | 

















24 अंक, आधार, आधार संख्या एवं उपाधार संख्या 
[)27, 3595८, 395८ 'चिपाएश शाते 5प00०७८ िपागं2) 
22 धनात्मक, ऋणात्मक, रेखा एवं परममित्र अंक 
(20570५८, [८४०५४ए८, 3५ 270 3९50 एतटा0 70 275) 
2.3 साधारण एवं यौगिक संख्या (5॥7फ़८ थ्रात (07एछ०प्श० 'रिप्ा)०27) 
क) साधारण संख्या का यौगिक संख्या में रूपान्तरण 
'ु"क्र507707 0 जाए िप्राफल परा0 (.07ए०णाते फल 
ख) यौगिक संख्या का साधारण संख्या में रूपान्तरण 
"']:ह7807407 ०0 (:07ए9० वे िफ्र गरा० धएए6 िफ्राफ्रेल 
2.4 बीजांक, वैकल्पिक बीजांक, विचलन एवं द्वन्द्रयोग 
(8टलंथा<, 2९००८ उट॒गाा5, 02९ए2007 270 /फप9]०5) 
2.5 संख्याओं का रूपान्तरण (॥+27$600749009 0०07 'बिय्रा772८/5) 
क) दाशमिक प्रणाली से रूपान्तरण ([+क्राइठ्धिाक्रांणा 507 2९८४०) 5ए४९77) 
(ख) दाशमिक प्रणाली में रूपान्तरण ([+क्रा500##4्07 97 ॥0९लाणओं 5पएश्वदा 
(ग) द्विअंकीय प्रणाली से रूपान्तरण ([+॥80#74707 40०7 जिएबवाए 5ए४शा7) 
घ) चतुष्‌ अंकीय प्रणाली से षोडश अंकीय प्रणाली में रूपान्तरण ([फ्लाकि।श्राणा 4०7 
706एण )ए7॥ पा0 निल्डबत८लाएओं उएश6ा7ग) 
ड़) षोडश अंकीय से द्विअंकीय एवं चतुष्भंकीय प्रणाली में रूपान्तरण 
([+॥8007740707 077 निट्डब्रतेटलाएनो ॥70 छि0॥॥ए का छ0एा [)9॥ $ए927) 
(च) षोडश एवं चतुष्अंकीय प्रणाली से अष्ट अंकीय प्रणाली में रूपान्तरण 
(:॥78007#74707 707 'निंव्डब0९लाएओं ते #0फ छा 0 (0टाश 578८7) द 
(छ) अष्टअंकीय प्रणाली से चतुष्‌ एवं षोडश अंकीय प्रणाली में रूपान्तरण 
- (क्‍क्राइठिएा्राता कर्ण (0८ ॥र/0 एफ जिंश्टा ॥70 सठतेल्‍लपतनो 5एड2८ग) क्‍ 


2.6 संदर्भ ग्रन्थ (२८(८४८४८८४७) हक 



























2.4 अंक, आधार, आधार संख्या एवं उपाधार संख्या 
()2705, 5952, 595८ चिपराएएटा शत 5प्री9095८ बिणपात०2/) 


वैदिक गणित के “एकाधिकेन पूर्वण” (पूर्व से एक अधिक द्वारा) सूत्र (-2) का उपयोग 
करते हुये प्रत्येक संख्या पद्धति के अंकों को आरोही क्रमों में ज्ञात किया जाता है। प्रत्येक अंक 
प्रणाली में 0 (शून्य) से लेकर (१९-) तक अंक लेते हैं। अर्थात. 
200 4 227 अल $ 60 हक ३० #, 


जहाँ 3६ आधार एवं (४-) सर्वोच्च अंक है। »" एवं & *४" को कमशः आधार संख्या एवं 
उपाधार संख्या कहा जाता है, जहॉ ४9 घातांक एवं 4८$ , 8& है। एक मात्र द्विअंकीय प्रणाली ही 


उपाधार संख्या विहीन संख्या पद्धति है। 


2.2 धनात्मक, ऋणात्मक, रेखा एवं परममित्र अंक 
(९०४४८, िट22909ए८, 57 200 5८७ एफ/शथाव ॥09205) 


धनात्मक, ऋणात्मक, रेखा एवं परममित्र अंक की परिभाषायें निम्नवत्‌ हैं:- 


(क) 0, , 2 ........... (४-) को धनात्मक अंक कहा जाता है। 


ख) - 0, -,-2 ...........- (४-) को ऋणात्मक अंक कहा जाता है। 
(ग) ऋणात्मक चिन्ह को अंक के ऊपर अर्थात 4, 9 € $- प्रयुक्त करने पर रेखांक प्राप्त होता है। 
(घ) जिन संख्याओं का योग आधार के तुल्य होता है वह परममित्र अंक कहलाते हैं। 
2.3 साधारण एवं यौगिक संख्या (9॥77]0९ 270 (०फए०पणाात चिपा।0८2) 

धनात्मक अंकों से मिलकर बनी संख्या साधारण संख्या कहलाती है। धनात्मक एवं रेखा 
अंकों 8-0) से मिलकर बनी संख्या यौगिक संख्या कहलाती है। 


2.3(क) साधारण संख्या का यौगिक संख्या में रूपान्तरण 
(प्‌ृ+ब्रा50074007 ० 576 'िप्र/ऑटश ॥0 (0०7छए०ण०776 'बप्रगर/०) 


जब साधारण संख्या में ऐसे अंक होते हैं जो %/2 से बड़े होते हैं तो “निखिल नवतः चरम॑ 


दशतः”(सबको नौ सर्वोच्च अंक से, अंतिम को दस आधार से घटाना) एवं ”एकाधिकेन पूर्वण-- 
सूत्रों का उपयोग करते हुये साधारण संख्या को यौगिक संख्या में रूपांतरित किया जाता है। सूत्र 





"निखिलं नवतः चरम॑ दशतः” का व्यापक अर्थ है “सबको सर्वोच्च अंक से अंतिम को आधार से 
घटाना” | रूपान्तरित करने के क्रियापद निम्नवत्‌ है “सर्वप्रथम बड़े अंकों के युग्मों का 
किया जाता है तत्पश्चात प्रत्येक युग्म के सभी अंकों को सर्वोच्च अंक से तथा इकाई अंतिम 























शतक किक पट 





आधार से घटाया जाता है एवं इनके स्थान पर रेखांक लिखे जाते हैं तदुपरान्त प्रत्येक युग्म के 
पूर्वर्ती अंक का एक अधिक लिखा जाता है, यथा- 
4) ((!00]| न 000] 000), 2) ((322033) (८ (20] |020), 
(45365);ल्‍(3 उ4]3) . (0) (30096/0(), 5 (455 वर754), 
2.3(ख) यौगिक संख्या का साधारण संख्या में रूपान्तरण 
([708600072007 ०0 (,०7छ०पा० िप्राए०० 7700 977]06 'रिप्रा॥7९7) 
यौगिक संख्या का साधारण संख्या में रूपान्तरण “निखिलं नवतः चरम॑ दशतः” एवं 
"एकन्यून पूर्वेण” पूर्व से एक कम द्वारा सूत्रों का उपयोग करते हुये निम्नवत्‌ किया जाता है। 
“सर्वप्रथम रेखांक युग्मों का निर्धारण किया जातां है तत्पश्चात प्रत्येक युग्म के सभी अंकों 
को सर्वोच्च अंक से तथा इकाई अंक को आधार से घटाया जाता है तथा इनके स्थान पर धनात्मक 
अंक लिखे जाते हैं तदुपरांत प्रत्येक युग्म के पूर्ववर्ती अंक का एक कम लिखा जाता है। यथा - 
(00400), 5 (404), 
2) (23 4 8 052), 5 - ((2 3 8805 2), 
(993008५09), 
(32402 302) 5 - (25704766) ७) (03] 4047),, 5 (58787, 


2.4 बीजांक, वैकल्पिक बीजांक, विचलन एवं द्वन्द्रयोग 
(3८टुगार, श्ट्याबाट छिटटांगॉप 02९ए27०ा ०70 7)प]८5) 


बीजांक, वैकल्पिक बीजांक, विचलन एवं द्न्द्रयोग की परिभाषायें निम्नवत्‌ हैः- 
(य) किसी संख्या के अंकों का एक अंकीय योगफल बीजांक कहलाता है। परिशिष्ट(2)। यथा- 


) 
(4) (5362) ८5 (5+3) + (6+#2) ८ 0+05-+0++0 (2) 
2) 5808(709) ६ 5 (578+20+8+(.+70+9) 5 (40) 5 (4+0)॥  (£)॥ 
() (69208()),६ 5 (689+£8+#+3+(:+)). 5 (48), 5 (4+5)॥ 5 (१), 
बीजांक का उपयोग उत्तर की परिशुद्धता के परीक्षण में किया जाता है जो संकिया 


संख्याओं के मध्य की जाती है वही संकिया संख्याओं के बीजांकों के मध्य की जाती है। यदि दोनों 
परिणामों के बीजांक समान होते हैं, तो उत्तर परिशुद्ध होता है। बीजांक अल्पतम (शून्य) एवं सर्वोच्च 
अंक की त्रुटि को इंगित नहीं करता है यदि संख्या में अंकों के स्थान परस्पर बदल जाते हैं तो वह 
भी त्रुटि पता नहीं चलेगी। द क्‍ जा 
र) किसी संख्या के अंकों का एकान्तर कम में योग एवं अन्तर वैकल्पिक बीजांक कहलाता 
यथा-(4) (3486586), ८ 3+बै+8+6+5+क्र++6 >ज 2) (72)8-7+2 55 
वैकल्पिक बीजांक का उपयोग भी उत्तर की परिशुद्धता के परीक्षण में किया जाता है। 








महा सकी कटा दल 





(ल) संख्या एवं निकटतम आधार संख्या अथवा उपाधार संख्या का अंतर विचलन कहलाता है। यथा 
(3) संख्या 5 (008),, आधार संख्या ८ 000, विचलन ८ 008 

(2) संख्या (200/),५, उपाधार संख्या 5 2000,विचलन 5 008 

(3) संख्यानन (77779), 5 ((000)|, आधार संख्या ८ 000 ,विचलन 5 000 

(न) प्रावलक की सहायकता से प्रत्येक स्थान (%”) हेतु मान निकालना द्वन्द्रयोग कहलाता है। 


इसकी गणना 5" से ४" की ओर की जाती है। 


“5 


2.5 संख्याओं का रूपान्तरण (श्चाता्रांग्र 7 षिप्राएएट/5) : 
किसी संख्या पद्धति की किसी संख्या का अन्य संख्या पद्धति में रूपान्तरण अधोलिखित 

विधियों द्वारा ((4--5) किया जाता है। परिशिष्ट((-2) | क्‍ 

2.5(क) दाशमिक प्रणाली से रूपान्तरण (['+ब्रा8074707 ०7 ए7टटाएपवबं 59587) : 
दाशमिक प्रणाली की संख्या का अन्य संख्या पद्धतियों यथा द्विअंकीय, चतुष्ञंकीय, 
अष्टअंकीय एवं षोडश अंकीय में रूपान्तरण निम्नवत्‌ किया जाता है:- 

क्रियापद (2702९०ए7/८) : () सर्वप्रथम संख्या के दशमलव के बायीं ओर (पूर्णाश) एवं दायीं ओर 

अपूर्णाश) के अंक समूहों को अलग-अलग लिखा जाता है। 

(2) (क) जिस संख्या पद्धति में रूपान्तरण करना होता है उसके आधार से पूर्णाश को विभाजित 
किया जाता है। भागफल एवं शेषफल ज्ञात किया जाता है। यह प्रक्रिया सतत दुहरायी जाती है जब 
तक भागफल शून्य प्राप्त न हो जाए। क्‍ 

ख) अंतिम शेषफल से प्रथम शेषफल को बायें से दायें लिखा जाता है। यह रूपान्तरित संख्या का 
अन्य संख्या पद्धति में पूर्णाश होता है। 

3) (क) संख्या के अपूर्णाश को आधार से गुणा किया जाता है तथा गुणनफल के पूर्णश को अलग 
लिखा जाता है तथा अपूर्णाश को आधार से पुनः गुणा किया जाता है। यह क्रिया सतत दुहरायी 
जाती है, जब तक अपूर्णाश में शून्य प्राप्त न हो जाए अथवा पूर्णाश में अंकों की पुनरावृत्ति न होने 
लगे। (ख) प्रथम पूर्णाश से अन्तिम पूर्णाश को बायें से दायें लिखा जाता है। यह रूपान्तरित संख्या 
का अपूर्णाश होता है।.... 

(५) 2 (ख) 3 (ख) से प्राप्त राशियों को यथा स्थान लिखा जाता है। 

'यह अभीष्ट रूपान्तरित संख्या होती है| 











उदाहरण (3) (व) (7/3263336),, 5 (५) (छ) (56892.2982) ,, 5 (४) ६ 
हल : (व) (7/3283336),, + (४) 


732863336 
9] 6()4]7 
]45052 

4433] 
789] 
2236 

279 
34 
4 


छ5> 


0 
6 
8 
8 
8 
8 
6 
6 
8 


ने 2 ये बे र २ अंक हल 5 





732835336) 5 (427/43340) द क्‍ द 
छ) (50892.2262 
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7]]] 
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]] 
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पूर्णाश 5 (56892),, 5 ((57074); _ 
| अपू्णा [णश /गुणनफल _......[...>&><< श। ४; हा 


























0.2982 
0.3856 
0.0848 
0.6784 
0.4272 
0.476 
0.3408 
0.7264 
0.82 
0.4896 
0.968 
0.3344 
0.6752 
0.406 
0.228 
0.7024 
0.692 
0.9536 
0.6288 
0.0304 
0.2432 
0.9256 
0.5648 
0.584 
0.472 द क्‍ 
द द 0,796 
५3 यान बा - 0.4208 है क्‍ क्‍ 
.. (0.2982) ।, ८ (0.2305332563725354750744..... ..... . .) 8 
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अतः (56892 . 2982) | 5 (57/0/4 . 2306) 
दाशमिक प्रणाली की संख्या के अपूर्णाश में जितने अंक हों, अन्य पद्धति के अपूर्णाश में 


उतने ही अंक लेकर अभीष्ट अपूर्णाश प्राप्त किया जा सकता है। 
2.5(ख) दाशमिक प्रणाली में रूपान्तरण ([+क्राइठ्शिश्रब्रांगा थ 72लापबं $ए४027) 


अन्य संख्या पद्धतियों की संख्याओं का दाशमिक प्रणाली में रूपान्तरण निम्नवत्‌ किया जाता 
है:- 
क्रियापद ([202८60०४८) : (॥) सर्वप्रथम संख्या के पूर्णाश एवं अपूर्णाश को अलग-अलग लिखा 
जाता है। (2) पूर्णाश के बायीं ओर के (सर्वोच्च स्थान) अंक में आधार से गुणन करके गुणनफल 
ज्ञात किया जाता है। गुणनफल में अगले स्थान के अंक को जोड़कर योगफल में आधार से गुणा 
करके गुणनफल ज्ञात किया जाता है। यही क्रिया सतत दुहराने से (दायाँ अंक जोड़ने तक) 
दाशमिक प्रणाली का अभीष्ट पूर्णाश प्राप्त होता है। (3) अपूर्णाश के दायीं ओर के अंक को आधार 
से विभाजित किया जाता है तथा अगले अंक को जोड़कर योगफल को आधार से विभाजित किया 
जाता है यही क्रिया सतत दुहराने से (बायाँ अंक जोड़कर योगफल को आधार से विभाजित करने 
तक) दाशमिक प्रणाली का अभीष्ट अपूर्णाश प्राप्त होता है। (4) पूर्णाश एवं अपूर्णाश को यथा स्थान 
रखने पर दाशमिक प्रणाली की अभीष्ट संख्या प्राप्त होती है। 
उदाहरण (0) (क) (684॥70),, 5 (५), (ख) (#60308. 8८00),5 (४) 

8 सी कल 0३ को वि व 

हल (क) (6887) ,.. (४), 

26 ८ 6, 6+6522 , 222<6 ८5 352, 352+8 5 360, 360>2]0 ८ 5700 

5760+#/ 55770, 5770265:92320, 92320+#- 92335, 

9233520]6 5८ ]477360, 47/360+) 5८4//3/3 

(6857)),६ 5 ((477373),, 
(ख) (#63308. 82)9)- (१), ५ ५४ 
 पूर्णाश 5 9630308, अपूर्णाश ८ 0. 5(/7 
पूर्णाश: 772८6 ८ 240, 240+6 5 246, 2462<6 5 3936, 3936+- 3946 
39402]05-63430, 6336+35८"56339, 63392८05-00224, 


040224+05८ 00224, 00224/06 5 663584, 6635884+छ8 < 663595 
(& 68308), 5 (663595), 


अपूर्णा। [09+6-50.885,  . 0.8825+0- 2.825, 
2.8825+6 5 0.80078425,  0.8007825+8 ८ 4.8007825, 
].8007825 +6 ८ 0.7375048 _ (0.8ट)),(5 (0.739), 


अतः: (60308. 80.70) (५ 5 ((663595.738),0 
ग) (3223) ,5(५४)७ 
32452, 2+254, 424556, 56+5757, 57245226 
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अप: कब अल लटटल ० 





228+2-230, 230 »4-920, 920+35923, (32423) ,5(923),, 
[40 80 40) कक आम द 
।»2-2, 2+-८3, 3 » 2-6, 6+ल्‍-7, 7 » 2-4, 4+-5 
लक [)/ + (3)॥0 
2.5(ग) द्वि प्रणाली से रूपान्तरण 
(क्या ई0ठत4007 707 डिश9फ पाए 59807) 


द्विअंकीय प्रणाली की संख्या का चतुष्भ्कीय, अष्टअंकीय एवं षोडश अंकीय प्रणाली में 
रूपान्तरण निम्नवत्‌ किया जाता है:- 
क्रियापद (2#02८6ए/८) : (3) जिस अंक प्रणाली में संख्या का रूपान्तरण करना है, उसके आधार 
को 2" के पदों में व्यक्त किया जाता है। (2) संख्या के पूर्णाश एवं अपूर्णाश को अलग-अलग 
लिखा जाता है। (8) पूर्णाश के दायें से बायें 9 अंकों के समूह बनाकर उन्हें अभीष्ट आधार की 
संख्या में रूपान्तरित कर लिया जाता है। यथा स्थान लिखने पर अभीष्ट संख्या का पूर्णाश प्राप्त 
होता है। (4) अपूर्णाश कें बायें से दायें 9 अंकों के समूह बनाकर उनहें अभीष्ट आधार की संख्या में 
रूपान्तरित कर लिया जाता है। यथा स्थान लिखने पर अभीष्ट संख्या का अपूर्णाश प्राप्त होता है। 
5) पूर्णाश एवं अपूर्णाश को यथा स्थान लिखने पर अभीष्ट संख्या प्राप्त होती है। 


उदाहरण (3) (अ) ((40004044 . 00004), 5 (५४,), 5 (५४,) ५८ (४,) ६ 
(000 8004.804[ 0] ), ८ (9) , 5 (४.)५ 5 (४,)|६ 
हल के की 2 तक हक 
(00]040] .0000), 5८( 0 08 8 0॥ 0 ! . 0। ! 00  0 0)५ 
हक आओ कण 255. 38 5 हे 
4]0040404] . 040004), 5 ( 4004 08 0. 0 400 ]4 040),  .: 
क्‍ हा ३ पे 5 कम, 0. 2 का 8 
((00।00 . 08000),- (! 00 80। 0।। . 0] 00।] 00)» 
हि कक ली जिक्र आओ 03% 6 
ब) (000 00.804] 0 8| ), - (( 000। 4 40 0। . 4480 व| 008 44 0व ! ) , 
क्‍ 0 307 3 58: 9 3500 507 37६ 
(000 80044.4044] 0 ), ८ ( 000 व 00 84 .8 044 04 8 08 व0 8 ) 
"3 आओ जी 70 6 3 कीच 
(00000444 .8044] 04| ), ८ ( 000 880 04 .880 8। 0  04 0 0 ), 
मा आग 2 की का कि का जी 08 
2.5(घ) चतुष्‌ अंकीय प्रणाली से षोडश अंकीय प्रणाली में रूपान्तरण ते 
([+क्राउइल्शानणा हिगा 7ै0फः छा 0 पछल>र३१त९ट०पणं 5ए/0थाग) 


| 


| 


| 


यह रूपान्तरण निम्नवत्‌ किया जाता है:- 








क्रियापद (2702८677८) : (0) दी गई संख्या के पूर्णाश एवं अपूर्णाश भाग को अलग-अलग लिखा 57 है 
जाता है। (2) पूर्णाश के दो-दो अंकों के जोड़े दायें से बायें बनाकर उन्हें षोडश अंकीय प्रणाली में हा. थ है ३ 
रूपान्तरित कर लिया जाता है। यथा स्थान लिखने पर अभीष्ट संख्या का पूर्णाश प्राप्त होता है। | 
(3) पूर्णाश एवं अपूर्णाश को यथा स्थान लिखने पर अभीष्ट संख्या प्राप्त होती हैं। 


उदाहरण () (अ) (23302), ८(५),८ (बढ) (00230] . 232 35 ), 5(५),, 
हल : 6 ८ 47 

(अओ) (238302), 5 (234 30 20), "(279 ८9), 

(ब) (00230 .232 35),5 (0023 04 . 23 275 3 3 3 ), 


4 27.8 9+#7 ४), 
2.5(ड) षोडश अंकीय से द्विअंकीय एवं चतुष्भंकीय प्रणाली में रूपान्तरण 


(फशाइ70707400०7 ॥07 से>रबत6टाणनों परा0 छाादाए .ात छ0फः 09 5५४८7) 


इसके क्रियापद निम्नवत्‌ है-- 





क्रियापद (20००८०0७/८) : (॥ प्रदत्त संख्या के प्रत्येक अंक को द्विअंकीय अथवा चतुष्भंंकीय 
प्रणाली में रूपान्तरित करने पर अभीष्ट संख्या प्राप्त हो जाती है। (2) द्विअंकीय प्रणाली में प्रत्येक 
अंक हेतु चार अंकों का समूह लिखा जाता है। (3) चतुष्भंकीय प्रणाली में प्रत्येक अंक हेतु दो अंको 
का समूह लिखा जाता है। क्‍ 


उदाहरण (5) (क) (24 ७ £ 09),, ८ ( ४,)५ 5 ( ४०), 
(ख) (70 छा0. 8229 0 #),, - (५,), ८ (५,), 
(क) (( 24 & # 0 9),, 5८ (000 000 0।0 । 0000 00) 
(४,) 5 ((000 0। 00 00  4 00 00 40 0) 
इक व 9 है पीर 0 0 30% «४ 8. 
(ख) (५४,)2 5८ (( 00 000 0.00 0  व8 00 80 0 40 0॥ 0 0 0  )५ 
कक के 3 की के 0 80 9 0 5 29 0 0 00600 
2.5(च) षोडश एवं चतुष्अभंकीय प्रणाली से अष्ट अंकीय प्रणाली में रूपान्तरण (॥+थ्राइ0ि720067 
५4०0 सिल्डबत९टाणनणं गत ४0प्रा एशा770 0८० 'िप्राा02९/ 59927) 
यह रूपान्तरण अधोखिलित ढंग से किये जाते हैं:- द 
क्रियापद (2702८607८) : (॥) सर्वप्रथम संख्या को द्विअंकीय प्रणाली में रूपान्तरित किया जाता है। 


2) द्विअंकीय प्रणाली की संख्या को अष्टअंकीय प्रणाली में रूपान्तरित किया जाता है। 


उदाहरण (6) अष्टअंकीय प्रणाली में रूपान्तरण करना | 

(च) (27068 . ४8 0(/०), (छ) (303. 083 023 ) 

हलः (च) (27068.48 0८/0)७ 5(0 4 0000 00 40.4000 0000 000), 
 - (40। 000 00 0 0] . 40। 00 0 000 0 0] 00 )» 
कल किए मे पी: आओ हक | 0 00 जी ७ ४ 3258 

(छ) (303. 083 023 ), 5(] 00  0 .0008 00 40 0 ] ) द 

क्‍ (]!] 00। 04. 000 4 00। 00 8। 00 00 8 0 00 0]] ); 














बी आ बाई कि जी 0 ह! आज आज ३ 205 3 


2.5(छ) अष्टअंकीय प्रणाली से चतुष्‌ एवं षोडश अंकीय प्रणाली में रूपान्तरण : क्‍ 
([फ्काई+ठतरभ्ञांणा 707 0टाॉंग्व फ्रा० 90प7 एाशा गत सछतबत८टांणनं िप्राफश 5फ७0४॥) 
अष्ट अंकीय प्रणाली से रूपान्तरण निम्नवत्‌ किया जाता है:- 


क्रियापद (270०८6०४८) : () सर्वप्रथम प्रदत्त संख्या को द्विअंकीय प्रणाली में रूपान्तरण किया 


जाता है। (2) द्विअंकीय प्रणाली की संख्या को चतुष एवं षोडश अंकीय प्रणाली में रूपान्तरित किया 
जाता है| 


उदाहरण (7) (५) (723.03 2 4), 5(५) | (फ) (0 52.057 63 ), 5(५), 

हल : (५) (723.032 4), 5 (7। 00 0. 000 08 00 00 00 ), 

( 4 0 00 . 00 00 4 0 00 0॥ 0 00 40)५ 

3: | 05 3.7 0 है थै। 0 27 300 5 

फ) (0 52.057 63 )॥ 5 (] 000 0। 00 .000 40।  8 0 0] ), क्‍ 
-(0 0040 00 . 000] 0] 440 04  004 84 4004 44 00 4). 
स्का व गा व ही ही जी को आह 


|| 


|| 











फेक कह 











2.6 संदर्भ ग्रन्थ (२८(2/2022८5) 


() 8.6 ॥7, ४८तट 7९३८8, /(०00)] 84749 295, [220॥9 (995) 

2) ॥.5.5#47एण7ए7779, है (/०त९य 0वप्रटरांणा 0 #ालंला पातीका ॥शा।त्रां: 
रग९ए ॥.4४०८॥7 7 77८0, 22८॥0 (992) 

8) €॥88॥, 42907 बाते रिटट्फशाएु [2९ट८।॥5, (-5] (077. ((०एएपंटा 
50ल€ाए 5 करवा), 0/पा/॥, ४०. 9, )३०.4, (0०. 4995, 99. -4, 33. 

4) िक्री850, [)णंञरजा।ए (7९०ल०ाएन 5एशंथा) 5टाठ0 5ठ07८6 (८फपरा), 
0८७० 42200., ४०. 33, [णैए 995, 09. 28-32. ह 
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3.4 प्रस्तावना (707095प7८007) 


3.2 जोड़ना (१०१क9ा४069) 
क) एकाधिक बिन्दु विधि ((॥6 (०४८ 7077 (९४४०0) 
खं) परममित्र अंक विधि (8८8 [फ्रंट] |अछ्ा ४८४०१) 


3.3 घटाना (5प०909८007) 


(क) परममित्र अंक विधि (छ८छ एमंलाव छा ४८७०१) 
(ख) योग विधि (»60007 ४९८८४००) ३० ६६ हा 


3.4 जोड़ने एवं घटाने की संक्रियाओं का अनुप्रयोग 

(0][7८०००॥ ० ह6ैवताएप्णा बात 5प्9/02200॥ 079८८४४०४७) द 
क) कई संख्याओं का योग एवं अन्तर ज्ञात करना 

[2660776 >१0॥67 ब्रा 5प03८९८॥०7 ०70 3८ए८/र| हि 0 (0 0 ९५ 
ख) मिश्रित संख्या में रूपान्तरण (]+क80774707 ॥ (5९८० फल: 
35 गुणन तालिका (४एा/४ए॥८४४०॥ 4७९) हू 8) 


3.6 निष्कर्ष ((०7टापथ०7) _ 


3.7 संदर्भ ग्रन्थ (र८टि/८7८८5) ते 











3.॥ प्रस्तावना ([709प८ट007): 


विगत शताब्दी से जीवन के प्रत्येक क्षेत्र में संगणक का उपयोग परिलक्षित होता है। यद्यपि 
जनसाधारण इसके लाभों से वंचित है तथापि वैज्ञानिकों, गणितज्ञों एवं भिन्‍न भिन्न क्षेत्रों में लगे 
तंत्रविदों के लिये संगणक आप सबके जीवन का एक महत्वपूर्ण हिस्सा हैं। संगणक द्वारा सभी 
प्रकार के कार्य द्विअंकीय प्रणाली में किये जाते हैं। संगणक की विभिन्‍न अंक प्रणालियाँ द्विअंकीय 
चर्तुअंकीय, अष्टअंकीय एवं षोडशअंकीय हैं। अंकों एवं संख्याओं का जन्म शून्य (0) से वैदिक गणित 
के “एकाधिकेन पूर्वेण” (पहले से एक अधिक द्वारा) सूत्र से होता है। किसी अंक या सख्या से 
एकाधिक करना ही जोड़ संक्रिया कहलाती है। इसको योग संक्रिया भी कहते हैं। स्पष्ट है कि 
एकाधिक करने से प्राप्त संख्या योगफल (जोड़फल के नाम से पुकारी जाती है। अकों एवं संख्याओं 
को घटते हुए क्रम में वैदिक गणित के सूत्र 'एकन्यूनेन पूर्वण” (पहले से एक कम द्वारा) से रखा 
जाता है। किसी अंक या संख्या से एक कम करना ही घटाओ संक्रिया कहलाती है। इसको अन्तर 
संक्रिया भी कहते हैं। एक कम करने से प्राप्त संख्या घटाओफल या अन्तरफल कहलाती है। 
प्रस्तुत अध्याय में संगणक की विविध अंक प्रणालियों में मूल मौलिक संक्रियाओं (योग एवं 
घटाना) की विवेचना वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों की उपादेयता एवं सक्षमता को प्रकट करते 
हुये सोदाहरण की गई है। जोड़ने एवं घटाने की संक्रियाओं का अनुप्रयोग एवं गुणन तालिका प्राप्त 
करने की भी विवेचना इस अध्याय के अर्न्तगत की गई है। यही वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों 
निखिल नवतः चरम॑ दशत: (सभी को सर्वोच्च अंक से एवं अंतिम को आधार से घटाना), एकाधिकेन 
पूर्वण (पूर्व से एक अधिक द्वारा), परावर्त्य योजयेत्‌ एवं विलोकनम्‌ का उपयोग (| -7]) किया गया 
है| द द 
3.2 जोड़ना (१॥00॥007) 
दो या दो से अधिक संख्याओं का योगफल (8-/ 2] निम्न विधियों द्वारा किया जाता है:-- 


3.2(क) एकाधिक बिन्दु विधि ((0८ (०८ 0707/ (८४१०0) 
दो या दो से अधिक संख्याओं का योगफल निम्नवत ज्ञात किया जाता है:- 


क्रियापद (70० ८१७४८) : ()) संख्याओं को स्थानानुसार लिखा जाता है। (2) प्रत्येक स्थान के 
अंकों को ४” से 5" की ओर जोड़ा जाता है। (3) यदि दो अंकों 2 एवं 9 का योगफल आधार 

) के तुल्य या आधार से अधिक (> अर्थात ॥+४0 2 ) होता है, तो 9 के बायीं ओर के 
अंक पर एक शुद्धीकरण बिन्दु लगाया जाता है। यथा 2 । (4) शुद्धीकरण बिन्दु युक्त अक का मान. 


एक बढ़ जाता है अर्थात्‌ ८ ८ 0+। 













“५7:72 कक: ५: * 





5) यदि दो अंकों & एवं #& का योगफल #& के तुल्य # से कम होता है।(4 +89) < »% 

8 के बायीं ओर के अंक को तारांकित (*) किया जाता है। (6) तारांकित अंक का मान एक कम 
हो जाता है| अर्थात (<(+] (0) यही प्रक्रिया सतत दुहरायी जाती है। 

उदाहरण (3) (अ) ४ 5 2, 000] + 00। + 040। + व00 


























(ब) 5 ८ 4, 230.32 + 2.33 + 320.24 + 220.33 
(स) ४ ८58, 2467। + 23437 + 56567 + 2732 
दे) *४ +6, 98086. + 075&89 + 80७97%7% + 83543 
हल : (अ) ४८-०2, ।000]। 
000व4 *' 
।00॥।] 
+ 00[]00 
।0]](0| 
ब) ४-4. बीजांक वैकल्पिक बीजांक 
75% 9 ह शक 22 2 
0 2[.33 7 
॥388 3 कै 8। #ै; 0 
+ 2 20.33 + ] +0_ 
2.3%0.]व कह _0_ 
स) ४९८6, बीजांक वैकल्पिक बीजांक 
24060777 ५! 2 
23 43 7 5 (0 
(0 33६ हो है! 
हा 8! मा ० 2 बाद हा 
4.452 035 5 हक 
योगफल८ ((45 2 0 3) 5 (44 5 7 5) 
दे) 5८68: 7. बीजांक वैकल्पिक बीजांक 
द द ०80७0 398 (. 5 फ (_. 
09 # ४ हि ट् 
8 47 #' 2 (- 
+003543.. +3_ गा 
 4707[0).0(.. 8. 8: पा 
: उपर्युक्त संख्याओं को मिश्रित संख्या में परिवर्तित करके भी योगफल ज्ञात किया जा सकता. 
है।यथा : 5-4 67-54 4 द 
]]297 7] क्‍ 
4 75003 क्‍ 
| 5*5 54 3 





























3.2(ख) परममित्र अंक विधि (825६ एन्‍टअत छ9970 ९४००) : 
दो संख्याओं का योगफल निम्नवत ज्ञात किया जाता है:- 

क्रियापद (770८८677/८) : () संख्याओं को स्थानानुसार लिखा जाता है। (2) प्रत्येक स्थान के 
अंकों को >” से ४४” की ओर जोड़ा जाता है। (3) यदि जोड़े जाने वाला अंक, अंक के परममित्र 
अंक से छोटा है, तो दोनों अंकों को जोड़ा जाता -है। (4) यदि जोड़ा जाने वाला अंक अंक के 
परममित्र अंक के तुल्य अथवा बड़ा होता है, तो बायीं ओर के अंक पर शुद्धीकरण बिन्दु (0) प्रयुक्त 
किया जाता है तथा परममित्र अंक को घटाकर आगे की गणनायें की जाती हैं। (5) यही प्रक्रिया 
सतत दुहरायी जाती है। 


उदाहरण (2) (व) # ८5 8, 247] + 3567 + 5073 + 6346 
छ) & 5 6, 472 .8 80 8 + 96.9 7 ७ + ७ 7? . 87) (८ + 87.00 














हल : (व) ४६ ८ 8, बीजांक वैकल्पिक बीजांक 
2, 6 ५ | है १ 
3567 7 3 
05 073 || () 
न 0 63 46 0] +॑ 
2: 07 3 | 6. 2+]] | 7. 
छ) ४ ८ 6, बीजांक वैकल्पिक बीजांक 
4 42.8 # ४3 4 
96 कक 9 8 
04#/ , 9 72 ( 5 
+ 087.080470 +3ि शा +॑ 
2]8.9798 । ही हल 





3-3 घटाना. (8प्रा०/98८707) : हल 
दो संख्याओं का अन्तर निम्न विधियों द्वारा (3-7) ज्ञात किया जाता है:- 
3.3क) परममित्र अंक (8९5 फ्कंटलात छा ४९४४००) : क्‍ क्‍ 
इस विधि से दो संख्याओं का अन्तर निम्नवत्‌ ज्ञात किया जाता है:-..... कर ध 
क्रियापद (77702८6प77/८) : 4) संख्याओं को स्थानानुसार लिखा जाता है। (2) प्रत्येक स्थान के 


अंकों १" से ५" की ओर घटाया जाता है। (3) यह सुनिश्चित करना कि घटाया जाने वाला अंक 





बडा है अथवा नहीं। (4) यदि नहीं हो ऊपर के अंक से घटाते हैं। (5) यदि हाँ 





अंक पर शुद्धीकरण बिन्दु (0) लगायें तथा परममित्र अंक एवं ऊपर के अंक का योगफल 


जाता है। (6 प्रत्येक स्थान हेतु यही क्रिया दुहरायी जाती है। 









































7) शुद्धीकरण बिन्दु युक्त अंक का मान एक बढ़ जाता है। द क्‍ | । 

उदाहरण (3) (अ) &४>72, 00.00] - 70.0] (ब) ८-4, 3203 - 2322 का, 
स) 2-8, 536.04 - 275.75...._ 4) ह-6, 7808९8409 - 00855984 । 

हल : (अ) &52, 44 00.00व 7 ३ हि 
































_06[440|4.44044 
0]0].]006 जप मा 
ब) %८"-4, बीजांक वैकल्पिक बीजांक 
ह 20: [ [3 3 () 
कह 23] 0 0 | -0 
कक, /० 5 2 मन 
स) ऋ"8, बीजांक वैकल्पिक बीजांक 
5306.0 4 4 3 
मद कर 5 हे हे 8, 
क्‍ 24 0.0 7 [+756 5+]5( 
ह। बीजांक द वैकल्पिक बीजांक 
79 8७8४3 ९8409 2 
- 42079 7 59 84 [६ - 0 








|| 
(एं 
(| 
रा 
। आओ 
| आल 
|| 
(32 





477, 20 85 4+ि 
3.3(ख) योग विधि (॥609ाप्ृ००) १(९८४४००) : 


योग विधि द्वारा दो संख्याओं का अन्तर “परावर्त्य योजयेत” द्वारा अधोलिखित ढंग से किया 


जाता है:- 

क्रियापद (0८८6१ए०7८) : (॥) संख्याओं को स्थानानुसार लिखा जाता है। (2) घटायी जाने वाली 
संख्याओं को रेखांक के रूप में परिवर्तित किया जाता है। (3) प्रत्येक स्थान के अंकों को जोड़ा... 
जाता है। (4 यदि मिश्रित संख्या प्राप्त हो, तो उसे साधारण संख्या में परिवर्तित कर किया जाता 

है। 


उदाहरण (4) (ओ %-2, 40। 0 व -40 8 04 0 (ब) ४-4, 32033 - 3233 

.. (स) 5६८-8, 705.3462 - 563.2575 (द) ए-6, 08(:0.23 - 700032.49 
हल : (अ) ६-2. 704440477 द 

द + . ]000 है क्‍ 














8 6 ॥ न 
. अन्तरफल ८ (( 7 4040 ॥), 5 (( 04 0 )» 
) 0 ४ है बीजांक वैकल्पिक बींजांक 
320337| 3 0 
+. | 3[ 233 | के 
हा . उ+[[ल 2 
] 


(स) *४८86, बीजांक वैकल्पिक बींजांक 








705 4.3 462 2 ठ 
कक 6 फेल हा 
20 20० | ] _3_ 
अन्तरफल ८ (2 ] 2 .। |3 )/८ (666.0665) ; 
(द)5९८-6, बीजांक ... वैकल्पिक बींजांक 
8 3 00.23 9 ठ 
+] €97932.47 5 + () 
00060 के हक 
अन्तरफल 5 (9 [] 297 ,22), ६5 (8 & छा) 0 . 704) 


3.4 जोड़ने एवं घटाने की संक्रियाओं का अनुप्रयोग : द 
(#0णस्‍<्ग४०ण ण 5ैतताएका गाव 5प्>न0०८४0० ०ए92८४४४०॥75) 


जोड़ने एवं घटाने की संक्रियाओं का अनुप्रयोग दो ढंग से किया जा सकता है:- 


3.4[क) कई संख्याओं का योग एवं अन्तर ज्ञात करना : 
([02९४ग्राा॥€ १6तक0907 270 $पफप्र॥/3८ट007 ० $९८ए2४०४) 'बिप्रा॥02८॥$) 
कई संख्याओं का योग एवं अन्तर निम्नवत्‌ ज्ञात किया जाता है:- द 


क्रियापद (70८८०१0०५८) : (3) संख्याओं को स्थानानुसार लिखा जाता है। (2) जिन संख्याओं को 
घटाना होता है, उनको रेखांक के रूप में लिखा जाता है। (3) स्थानानुसार अंकों को जोड़ा जाता 


नहै। 


उदाहरण (5) (य) > 5 6, 58&80.07 - 698५.807) + 568.0468 - ४५७80.80 + 0347.4- 
903.080.. (२) ह 5.8, 237.67 - 42.63] + 560.52] + 27.654 - 327.5 क्‍ 


हल : (य) ४ ४८6 बीजांक वैकल्पिक बींजांक 
जा «20 हो » हे आज क 2 8 [५ ५८ 4 
69&4 8८29 5 0] 
0568.04 68 हि द > 
7 4कऊट,8 79 9 ] 
403079., & हक व ] 
गे 903 .4 8.९... +_ +[]_ 
6 2428.723 8 आर  प 
योगफल (6 # 4 280. 72 3 8)/5 52629.89098) 





त्त 


530 ० .. . बीजांक वैकल्पिक बीजांक 
2 03/ .0/ 


4 
42.36 | ह 

5 60.52 | दा 
0027.654 3 
३ 


+ 327-5 हि 





नाना सिननाण अली: 


]3 22 - 204 हुई “3 


योगफल ८5 (322-204):5 (456 .204) 
3.4[ख) मिश्रित संख्या में रूपान्तरण (+क्रा४ई0ता7४०॥ 7 शी5८व 'िप्ा/०) : 


किन (0 (०20 ७.० (>>? <+]| 





किसी संख्या का मिश्रित संख्या में रूपान्तरण निम्नवत्‌ किया जा सकता है:- 


समलननन्‍न्‍न्‍न्‍न्‍बक. 


क्रियापद (?7०८८१०४८) : () संख्या को स्वयं संख्या में जोड़कर योगफल ज्ञात किया जाता गे 
2) संख्या को रेखांकित करके उपर्युक्त योगफल में जोड़ने पर मिश्रित संख्या प्राप्त होती है । 


उदाहरण (6) मिश्रित संख्या में रूपान्तरण करना | 











(क 58098९.9%), ख) (67.052): 
हल की) ४-6,. 5878८.09 8779. छः 
+ 5875%2/ ४ + 587फ%2 077 
93779 8[: 67043.2] 
ख) ४-8 6 7. 052। 5 6. 24 2 
हे द + 067. 052] द + 67.052] 
४ [56 ]ठ2422 [3527 ' 








. 35 गुणन तालिका (१(एपाएफञाटबा०ा 790८) : 
द साधारण संख्या को मिश्रित संख्या में रुपान्तरित करके संख्या की गुणन तालिका तुरन्त प्राप्त की 
जा सकती है| 
उदाहरण (7) (क) (2333), (ख) (7677) (ग) एफ) 
हल : (क) (2333) | 5 ((] 00 ), 
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35 निष्कर्ष (0०0४टांप500) 


पूर्वोक्त प्रकरणों से स्वयंसिद्ध है कि वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों के प्रयोग से गणित 
की मूल संकियाएऐं अत्यन्त सरल एवं सुस्पष्ट हो जाती हैं। गणनाओं की प्रचलित विधियों की व्याख्या _ 
भी इनके द्वारा संभव है। घटाने की संक्रिया में योग विधि द्वारा ' 'परावर्त्य योजयेत” सूत्र से दूसरी 
संख्या के सभी अंकों को परावर्त करके प्रत्येक स्थान के अंकों पर जोड़ने की संक्रिया 'एकाधिकेन 
पूर्वण' सूत्र से कम समय में की जा सकती है। किसी भी अंक प्रणाली में, साधारण संख्या को 
मिश्रित संख्या में रुपान्तरित करके संख्या की गुणन तालिका तुरन्त प्राप्त की जा सकती है। वास्तव... क्‍ 
में वैदिक गणित के सूत्र गणनाओं के लिये सहज एवं सशक्त विकल्प प्रस्तुत करते हैं। सर्वथा . 
प्रयुक्त परीक्षण पद्धति के कारण गणनाओं में रोचकता बढ़ जाती है। क्‍ क्‍ 


8 





उपर्युक्त विवेचन से सुस्पष्ट है कि एतद दृष्टया तंत्रजाल एवं आज्ञावलि विकसित करने पर 
संगणकीय समय की गई गुना बचत की जा सकती है तथा उसकी क्षमता को अनेकों गुना बढ़ाया 


जा सकता है। 


3.7 संदर्भ ग्रन्थ (रि८८४८7८९८७) : 
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(5) कैलाश एवं अमित कृमार शर्मा, षोडश अंकीय प्रणाली में गुणन एवं वैदिक गणित के सूत्रों एवं 
उपसूत्रों की उपादेयता, भारतीय वैज्ञानिक एवं औद्योगिक अनुसंधान पत्रिका, नई दिल्‍ली 
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उध्याय चार 


'गुणन क्‍ 
(४प४७॥८७४०00) 


प्रकाशन (एपाजंट्क्षांग्ण) 
*» पषोडश अंकीय प्रणाली में गुणन एवं वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों की उपादेयता, 
भारतीय वैज्ञानिक एवं औद्योगिक अनुसंधान पत्रिका, नई दिल्ली, वर्ष 42, जून 2004, पृ0 
449--24 | 


> टताट १४व्रागिदात्रांट5: ैिपाफट्यशस्‍600,  जिक्काबाए4 30फ0१0॥0 3था7ग0404, 
९४४००, ५० 3, ४७7 2007, 99. 24-32. क्‍ 


प्रयुक्त सूत्र एवं उपसूत्र 
निखिल नवतः चरमं दशतः, एकाधिकेन पूर्वेण, एकन्यूनेन पूर्वेण, परावर्त्य योजयेत्‌, उर्ध्वतिर्यम्याम, 
आनुरूप्येण, यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌, विलोकनम्‌ एवं आनुरूप्येण आदि | 





4॥ प्रस्तावना ([#0700फप८007) 


४2 समान आधार संख्या से विचलन विधि 

(0०एंश्रांगा शिटपराठत 607 >4प० 8935८ 'बिषा॥7०८27) 
(अ) दो संख्याओं का गुणन (५णाएए॥८श्ला0ा ० ]'0 'चिष्याां८४३) 
(ब) तीन संख्याओं का गुणन शणएएीट्बा07 ० )766 'विपाग८४७) 
(स) चार संख्याओं का गुणन (५७णोपएीट्यांगा ० #6फ िप्या065) 


(द) पाँच संख्याओं का गुणन (५८007 ० गिए८ 'चिप्राव०९१5) 


4.3 समान उपाधार संख्या से विचलन विधि द 

(0८ए280०07 भिटा04 ॥07 व॒एथ $प90००४८ 'प्मा०८७ 
(आओ) दो संख्याओं का गुणन (पराएए८का07 ०0 [छ0 770९४) 
(ब) तीन संख्याओं का गुणन (/णपी॥ए॥९८क00 0 7]7९९ 7.777005) 
(स) चार संख्याओं का गुणन (पै४०॥८क्४ष07 0 76ए7 )7रण702$) 


(द) पाँच संख्याओं का गुणन (४णॉ४ए॥८ब०7 07 िए८ एणा॥०८५) 
4.4 उर्ध्वतिर्यग्भ्याम्‌ विधि (४८:४८०ए 2४76 (7055 ज56 (८४४००) 
(अ) दो संख्याओं का गुणन(/णॉ४ए८श्रांणा 07 छ0 चिणा॥०2४5) 

(ब) तीन संख्याओं का गुणन (/पर।ए॥टब्रा07 ०0 796९ 'चिष्ा॥0९४$) 


4.5 मिश्रित गुणन (५४४८० (एणा४७॥८००४०॥) 


4.6 निष्कर्ष (007टप्र४0०7) 


4.7 संदर्भ ग्रन्थ (२८६८४+2८४८८४) 








4. प्रस्तावना (70097 2007): 

एक ही अंक या संख्या को स्वयं में एक या एक से अधिक बार जोड़ने की क्रिया को संक्षेप 
में गुणन कहा जाता है। किसी अंक या संख्या को जितनी बार जोडा जाता है उसको व्यक्त करने 
के लिए अंक या संख्या एवं बार के बीच “2” (गुणन का चिन्ह) लगाकर संक्षेप में व्यक्त करते हैं। 
अंक या संख्या को एक या कई बार जोड़ने से प्राप्त योगफल दोनों अकों या संख्याओं का 
गुणनफल कहलाता है। क्‍ 

प्रस्तुत अध्याय में वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों नेखिल॑ं नवतः चरम॑ दशत:, 
एकाधिकेन पूर्वेण, एक न्यूनेन पूर्वेण, उर्ध्व॒तिर्यग्भ्यामू, विलोकनम्‌ एवं आनुरूप्येण का उपयोग (६-5) 
करते हुये समान उपाधार संख्या वाली दो, तीन, चार एवं पाँच संख्याओं के गुणन, समान आधार 
वाली संख्या दो, तीन, चार एवं पाँच संख्याओं के गुणन तथा भिन्‍न आधार अथवा उपाधार संख्या 
वाली दो एवं तीन संख्याओं के गुणन को संगणक की विभिन्‍न अंक प्रणालियों (द्विअंकीय, चर्तुअंकीय, 
अष्टअंकीय एवं षोडशअंकीय) में सोदाहरण किया गया है। गुणन तालिकायें परिशिष्ट (3) में दी गई 
हैं। 
4.2 समान आधार संख्या से विचलन विधि : 

(0८एं०४07०7 (८०6 ५०7 4००७४ 895८ िपा7०८) 

प्रत्येक संख्या का आधार संख्या से विचलन ज्ञात किया जाता है जितनी संख्याओं का 
गुणनफल ज्ञात करना होता है, गुणनफल में उतने ही भाग 6-40) होते हैं। गुणनफल के बायें भाग 
को छोड़कर शेष भागों में आधार संख्या में शून्यों की संख्या के तुल्य अंक होते हैं,. अतिरिक्त अंक 
बायीं ओर लिखे जाते हैं। इस विधि की उपपत्ति 2] परिशिष्ट 4(क) में दी गयी है। 
4.2(अ) दो संख्याओं का गुणन (शपरापए॥००४४०7 ता 7छ० 'चिपागा०2४७) : 

इसमें दो भाग होते हैं, जो निम्नवत्‌ हैं:-- 


(() बायाँ भाग -आधार संख्या + दोनों विचलनों का योगफल 

(2) दायाँ भाग ८ दोनों विचलनों का गुणनफल 

उदाहरण (॥) (य) ४ ८ 6, (003)( 005) (२) % - 6, (007 (00/) 
.. (ल) ऊ-<८॥१6, #एए2) 075४5) क्‍ 

हल : (य) ४६ ८ 6,आधार संख्या 5-000, 


संख्या... विचलन बीजांक 
003.... 003 4 
400:.. 005 ७0७ द 
. 4008 [00.9 _9 गुणनफल 5 (008007), 


03 











कक 



























(र) 5 - 6, आधार संख्या - 000 








संख्या विचलन बीजांक 
ह 00[ ७ ()(0[7 
00.% (0 /3 8 
09 | 020 _3 गुणनफल ८509096 रे 
(ल) ४ - 6, आधार संख्या - 00000 श्र 
संख्या... विचलन बीजांक पाक 
ए४97७१९ 0000 4 ( ः 
[१ १ 3 0005 5 6 





? 


]0005 9 | 0054_ 
गुणनफल ८ 0005 90054 5 -कः७70054 


4.2(ब) तीन संख्याओं का गुणन (शएणएफ्ञांट्बांणा ए 77८८ िप्राए2/53) : बा 
इसमें तीन भाग होते है, जो निम्नवत्‌ हैं: - ह है ५; । ; 
(3) बायाँ भाग 5 आधार संख्या + तीनों विचलनों का योगफल (2) मध्य भाग “दो-दो विचलनों के कई 
गुणनफलों का योगफल, (3) दायाँ भाग -तीनों विचलनों का गुणनफल 
उदाहरण (2) (य) ४ ८ 6,(004) 008)(007) ६) # < 6, (005)000)0007) 
ल) | 5 6, (78) एग)) (फछ2) (न) ए ८ 8, (76) 002) (4) 
हल : (य) & ८ 6, आधार संख्या ८-८ 000 








संख्या विचलन बीजांक 
00] ()0] 2 क्‍ ' 
008 008 ( 
| ()()] 2 (00] ) ४ 
09 | 007 | 088 ७ गुणनफल ८ 090837089& 


र) ४४ ८5 6, आधार संख्या ८ 000 





संख्या विचलन बीजांक 
005 00. 6 
8002८ 000 3 
क्‍ 005 008 |] 
0 | 28 | 348 _&5 गुणनफल ८ 0420348 





ल) <& 5 6, आधार संख्या - 000 


संख्या विचलन .. बीजांक 
78 005 $ि 
7] ) 003 48 
छ्2 00&# 32580 
0]6 [077 | 0082 बह 


गुणनफल ८ 0। 6 07705 5 < 7%#00०7फ25 





(न) & 5८ 8, आधार संख्या ८ 00 


संख्या विचलन बीजांक 
#6 . 02 0 
02 (2 3 
/4 04 4 
74| 04 ।20 कि 


गुणनफल (7404 20)85 (/3/420॥ 


4.2(स) चार संख्याओं का गुणन (पाप्रआटगांणा | चिता)८2।5) : 
इसमें चार भाग होते हैं, जो निम्नवत्‌ हैं:- 


(3) बायाँ भाग 5 आधार संख्या + चारों विचलनों का योगफल (2) परिबायाँ भाग ८ दो-दो 

विचलनों के गुणनफलों का योगफल (3) पूर्व दायाँ भाग 5 तीन-तीन विचलनों के गुणनफलों का 

योगफल (4) दायाँ भाग 5 चारों विचलनों का गुणनफल 

उदाहरण (3) (य) ६-८ 4, (03)02)0)00) () ४-6, (002) 003) 004) (00) 
(ल) -6, (007) #%8) ककग)) #92) (नो ए5" 6, (002) 003)(002) (007) 

हल :य) #*& - 4, आधार संख्या 5 00 


संख्या विचलन बीजांक 
03 (3 ] 
02 ..02 3 
0] ()] 2५ 
]0 0 2 
22 |03 02 |20 3 
05 9 | गुणनफल 5 (3020320) 
(२) &४ ८5 6, आधार संख्या - 000 
संख्या विचलन बीजांक 
4002 (02 3 
003 (03 4. 
004 (004 5 
00। .00॥ जी 
. 00+ | 022 | 032 | 06 है वय 


गुणनफल ८ 002.023032086 
(ल) *& ८ 6, आधार संख्या 5000 द 


संख्या विचलन बीजांक 
4008ऋ - 0०७ प्र 
फ्फ्छ 005 ७ आ 
फक्फा.... 005 |, 
पु2__ 00% व 
008 | [48 | 20 [8 72 छ_ ः 
अभीष्ट गुणनफल ८ 008 ]48620%8 7८ +< श्ाए4867#484 

















(न) 5५ ८ 6, आधार संख्या 5000 


संख्या विचलन बीजांक 
002 002 3 
00/ 00.0 छे 
008, 00: 
00[7 ()()[7 ॥ चप 
029 | 242 | (7९८ | 068 _ 
_ गुणनफल 5 029242९ 2068 


4.2(द) पाँच संख्याओं का गुणन (४ पाए)॥22४007 एि पए८ 7प्र/925) : 
इसमें पाँच भाग होते हैं, जो निम्नवत्‌ हैं:- 


() बायाँ भाग ८ आधार संख्या + पाँचों विचलनों का योगफल (2) परिबायाँ भाग ८ दो-दो 
विचलनों के गुणनफलों का योगफल (3) मध्य भाग ८ तीन-तीन विचलनों के गुणनफलों का 
योगफल 

(4) पूर्व दायाँ भाग - चार-चार विचलनों के गुणनफलों का योगफल 

(5) दायाँ भाग ८ पाँचों विचलनों का गुणनफल 

उदाहरण ७) 5 ८ 6, (003) (0098) 770) #फ2) 68) 

हल : ४ ८ 6, आधार संख्या ८ 000, 


संख्या विचलन 
00.8 ()0/ 
40008 ()0#५ 
कफ) (003 
कफ? 00% 
79 005 
002| 8|745 [244 | 2 # 8 

3 / 


निलकममाक.. कमाया... नोनरिम... स्‍ारममरममकाओक8... कला, 


गुणनफल ८ 002॥ 8243 5 क$ 8 5 00074॥48८7028 


4.3 समान उपाधार संख्या से विचलन विधि 
(2८एशांगांणा ४८पा0ठव #07 504प० $प70095८ पाए ८) 


प्रत्येक संख्या का उपाधार संख्या से विचलन ज्ञात किया जाता है जितनी संख्याओं का 
क्‍ गुणन ज्ञात करना होता है गुणनफल में उतने ही भाग होते हैं। गुणनफल के बायें भाग को छोड़कर _ 
शेष भागों में आधार संख्या में शून्यों की संख्या के तुल्य अंक होते हैं। अतिरिक्त अंक बायीं ओर 
जोड़े जाते हैं। उपाधार संख्या एवं आधार संख्या का अनुपात ज्ञात किया जाता है। इस विधि की क्‍ 
उपपत्ति 2] परिशिष्ट 4(ख) में दी गयी है। क्‍ ः क्‍ 





4.3(अ) दो संख्याओं का गुणन (४पाप्आटथांगा ए छठ6 पिप्रात्रा०2/5) : 
इसमें दो भाग होते हैं, जो निम्नवत्‌ हैं:- 
(() बायाँ भाग ८ (अनुपात) (उपाधार संख्या + तीनों विचलनों का योग) 
(2) दायाँ भाग ८ दोनों विचलनों का गुणनफल 
उदाहरण (॥) (य) & -6, (2004) (2000) () #-6, (200) (200९0) 
.. (ल) 5 -6, (3002) (20870 
हल : (य) & ८ 6, उपाधार संख्या ८ 2000, आधार संख्या - 000, अनुपात ८ 2 


संख्या .. विचलन 
20043 + 000 
200] 2 ना 00]) 
2020 /) 002 गुणनफल 5 402॥-5082 

(र) 5 ८ 6, उपाधार संख्या ८ 2000, आधार संख्या ८ 000, अनुपात ८ 2 
संख्या द विचलन . 
200] क्‍ न 00 
200९. ने 000 . 

2 (200)) | 00९. गुणनफल < (40000९ ) ६ 

(ल) ५ ८5 6, उपाधार संख्या ८ 3000, आधार संख्या 5८ 000, अनुपात ८ 3 
संख्या विचलन 
3002 दे 02 3 कु: 
209 जल 


33[[)[2 22 गुणनफल ८ 93 332 2 2 ८ (8(.0277778) ६ 
क्‍ 4.3(ब) तीन संख्याओं का गुणन (४पांपफाटाका ० 77९९ 0८5) : 
इसमें तीन भाग होते हैं, जो निम्नवत्‌ हैं:- 
(3) बायाँ भाग ८ (अनुपात (उपाधार संख्या + तीनों विचलनों का योग) 
(2) मध्य भाग ८ अनुपात (दो-दो विचलनों के गुणनफलों का योगफल) 
(8) दायाँ भाग ८ तीनों विचलनों का गुणनफल का ् 
उदाहरण (2) (य) £-8, (3667)(4003) 8764)... () | ८ 6, (3002) ( 2&&)(300]) 
(ल) ५ -6, (2000) 67फ70/(2008) (३) ४-6, ( 2000) (2005) (200) 
हल :(य) ४४८8, उपाधार संख्या 5 4000, आधार सख्या +-000, अनुपात ८4 


संख्या विचलन 
3667 कक कप, 
4003... 003 
3764 0] 4 


भयजन« 


20 (4 | 22 ) |4 (22 3) |504 


024 447 । व04 ८ 753440704 


गुणनफल 





(२) & ८ 6, उपाधार संख्या 5 3000, आधार संख्या - 000, अनुपात ८ 3 


संख्या विचलन 
3002 002 
207,.7 ॥ 
300] ( 0 


3:03[ 2) | 333 )| 2 2 2 


गुणनफल ८ 99 829 95555 - 06866ट)975 
. (ल) $% - 6, उपाधार संख्या - 2000, आधार संख्या-000, अनुपात ८ 2 


संख्या विचलन 
200९, . 00 0९. 
[्गः ] 
2008 003४8 


_2206) |2([803)| 8 ८ ८ 4 
गुणनफल - 8 4500#& 2 € 45 7047]33(: 
(व) & - 6, उपाधार संख्या 5 2000, आधार संख्या 5 000, अनुपात ८ 2 


संख्या विचलन 
200]) ()0] ) 
200]- ()0[: 
2()() | द ()()| 


27 (20() | 2(0[0) | 086 गुणनफल ८ 8070/0 2086 
4.3(स) चार संख्याओं का गुणन (शएएफाटथभांणा 7 ४#6फा पिषात०2$) : 


इसमें चार भाग होते हैं, जो निम्नवत्‌ हैं:- 

(3) बायाँ भाग ८ (अनुपात) (उपाधार संख्या + चारों विचलनों का योगफल) 
(2) परिबायाँ भाग ८ (अनुपात) (दो-दो विचलनों का गुणनफल का योगफल) 
(3) पूर्व दायाँ भाग ८ (अनुपात) (तीन--तीन विचलनों के गुणनफलों का योगफल) 
4) दायाँ भाग ८ चारों विचलनों का गुणनफल 
उदाहरण .) (य) ४-6, (2004) (2002) (2000) (2008) 

(२) -6,(3000) (3000) (3000)(3003) 
हल : (य) & ८ 6, उपाधार संख्या ८ 2000,आधार संख्या ८ 000, अनुपात ८ 2 


संख्या... विचलन 
200)] 00] 
5 2002 : 002 
2003 008. 


__.. 2008. 005 हब जा 
2(208) | 20007) | 20[ 74) | 0000. गुणनफल 5 ((0000286.2276000),, 











संख्या विचलन 
300/% (0, 
300९ (00९, 
300] ()()] 
3003 (003 


(र) £ ८ 6, आधार संख्या ८ 000, उपाधार संख्या - 3000, अनुपात ८ 3 












गुणनफल ८ 8092034( .44408 ५ 

4.3(द) पाँच संख्याओं का गुणन (एा7फ्ञाटगांणा ् ८ पिप्ात०2०७) : 
इसमें पॉच भाग होते हैं, जो निम्नवत्‌ हैं:- 

() बायाँ भाग ८ (अनुपात (आधार संख्या + पाँचों विचलनों का योगफल) 
(2) परिबायाँ भाग ८ (अनुपात) (दो-दो विचलनों के गुणनफलों का योगफल) 
(3) मध्य भाग ८ (अनुपात (तीन-तीन विचलनों के गुणनफलों का योगफल) 
(4) पूर्व दायाँ भाग - (अनुपात) (चार-चार विचलनों के गुणनफलों का योगफल) क्‍ | 
5) दायाँ भाग ८ पाँचों विचलनों का गुणनफल द ..॥ 
उदाहरण (५) # 5 6, (200) (2003)(2003) (2008) (2000) हि 
हल : ४६ ८ 6, उपाधार संख्या - 2000, आधार संख्या ८ 000, अनुपात ८ 2 5 























संख्या विचलन । 
200] 00] . 
2003 003 | 
2002 000. 
2008 008 हे, 
20090 000 ५ 
2/(2026) | 2200) | 2/(878) | 200 025) | 002 डे ॒ क्‍ 


20260 | 050 | #&0 | 5५ 8 | 0८2 क्‍ 
] 2 3 हा 
अभीष्ट गुणनफल ८ 20260527723508062 पी 





4.4 उर्घ्वतिर्यग्भ्याम्‌ विधि (४८७४८2शथीए 270 (70599/75८ (९४१००) : द क्‍ हे 
.. _गुणन की एक अंकीय उर्ध्वतिर्यग्भ्याम्‌ विधि से सभी सुपरिचित हैं। यहाँ पर बहुअंकीय 

उर्ध्वतिर्यग्भ्याम्‌ विधि की चर्चा की गई है। इसका उपयोग प्रत्येक संख्या पद्धति की संख्याओं का... । 

गुणनफल ज्ञात करने में किया जा 4-48) सकता है। क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- हे ही कक । 

प्रत्येक संख्या के अंकों के समूह, अंकों की संख्या समान हो बनाये जाते हैं। बायीं ओर के 

क्‍ समूह में संख्या कम भी हो सकती है। एक अंकीय उर्ध्वतिर्यग्भ्याम्‌ विधि की भांति समूहों के मध्य क्‍ 

गुणन संक्रिया की जाती है। प्रत्येक स्थान पर दायीं ओर के समूह में अंकों की संख्या के तुल्य अंक. हे 





लिखे जाते हैं। अतिरिकत अंक बायीं ओर जुड़ जाते हैं। इस विधि की उपपत्ति 2] परिशिष्ट 4(ग) द 
में दी गयी है। 
4.4[अ) दो संख्याओं का गुणन (शपापफांटबांणा एछ० िप्ण2७) : 


उदाहरण (3) (य) ४४ 5 6, (2002008) (४6857) (९ ) ९८ 8, ( 2307)( 4056) 
के ७6 ७ ७ ७ 
ग का ्र् 


७ के 
07/407" 0? 400 07 000 07  _ 400/ 040" 

2 0 0 0 93 
कम 
न न 2 

गुणनफल ८ 479 70 49(.4 2 
(र) ४-८ 8, ( 2307)( 4056) 
दो अंकों का समूह मानकर 


है के आक-- कं आओ 





०० 
[7] 
(2 





।]4 6060[([ | ()2 0223 
गुणनफल < 6702 
(ल) | -6, ( 08८) (2८88) 
07 07 0/ 07 
|[ 0 री 
ः 40 मे आओ 3ठि 30. 
20५0 70 ७ 8 
व 78) 0 हा , ली निज लक आल कर आम 
2[)0 0 (. __ 8 गुणनफल"2[7 97.0 ८ ४9 8 
(म) 5९ ८-2, (00000) (00000॥) द 
... 00[]4 000] 
० 37 557 0007 00[ 
0]] 000 00।। 00] ही 
आर 0 । ) वा / / अशलिलिलि शशि क्‍ क्‍ 
|। 0] 000 00] । 0] (000 00।[ 00। गुणनफल ((।0।0000000), 








४७225: 


4.4(ब) तीन संख्याओं का गुणन (शपाप््ञांट्था00 ० ॥]7८८ रप्रश्ा०५७) : 


उदाहरण (2) (य) 5 ८ 6, (8 8)(70) (2 0) (९) ४ - 6, (॥ 0 8) 028) (28 ८3) 
हल : (य... 07070'0" क्‍ 








2. 3 
[) ॥: 
रे द 
[9/(.386  गुणनफल 5 97(:88 
र) ४-८ 6, (0 0 35)(0 28) (28 (3) 
2 0 3 
4) 2 3 
2 3 (.. 3 
2 (.] 2090/%./! गुणनफल -“ 2(9)9090/0( .7] 


4.5 मिश्रित गुणन (शाहड८त पा[पर॑ए८298007) : 


उदाहरण (3) (य) &४-6, (8९) (७8) + (8)) (65: 
(र) &-6, (४3) (82) + (36) (८0) - (१6) (७5) 








हलः (य)४-6, ऋछऋर हाफ हज, शक 
द 3 ९. 2 [) 
न रन 6 ५ 
हे 7, |4| 6 6 
ध (] 
(7] 
।00 796 
. और 0, आह की 0 कटा 0 
3 35 या) 7 6 
छत कल की, - 7. 
७ मी 3 0 () द 
8. 





2 97 0 6 

उदाहरण ७) (य) (008)॥ (003)॥ + (007) (8009),:- (8008), (00९) 

(र) (0002), (0003), - (006) (007) + (004),८ (!008) ६ बज 
(ल) (00004), (0004), + (232), (320), - (27), (302),+ (27, (88) ६ 








हल: (य) &#-6, 
00. | 007४ 008 
003 +# 009 - 00( 
00/.02] 


हे 


| ही । 























र). (0002),  (006)॥  (00»), 
(0003), - (007) + (008) 
(02 40 5 088 


ल). (0000॥), (232), (277), (2१, 
(4000), + (320), - (302), + (88) ६ 
छा _ का ४. 


4.6 निष्कर्ष (2ठ8टापशन०7) : 2. 2॥ 

गुणन संक्रिया में वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों का प्रयोग करने से संगणकीय समय ५208 
की गई गुना बचत की जा सकती है। विचलन विधि में दो या दो से अधिक संख्याओं का गुणन रे व 
एक साथ ज्ञात किया जाता है, जितनी संख्याओं का गुणन करते हैं गुणनफल में उतने ही भाग हे 
होते हैं। उर्ध्वतिर्यग्भ्याम्‌ विधि से किसी भी प्रकार की संख्यायें लेकर गुणन किया जा सकता है। 
मिश्रित गुणन में विभिन्‍न अंक प्रणालियों की संख्याओं को एक साथ लेकर गुणा, जोड़ एवं घटाने । 
की संक्रिया करते हुये किसी विशेष अंक प्रणाली में परिणाम अत्यल्प क्रियापदों की संख्या में |; | 
निकाला जा सकता है। उपर्युक्त विवेचन से सुस्पष्ट है कि एतद दृष्टया तंत्रजाल एवं आज्ञावलि ः 
विकसित करने पर संगणकीय समय की गई गुना बचत की जा सकती है तथा उसकी क्षमता को 





अनेकों गुना बढ़ाया जा सकता है। 








4.7 संदर्भ ग्रन्थ (रिट८272८7८८5) : 


() 8.6 .#7, ४८९८ 0९74302८58, 0(07॥] 84749 [2435, [22[0। (995) 

2] ॥'.5.8##0ए7फापए, है ०१677 00८07 [0 /प्राटंटा पता ४90८5, 
जाए 74856॥१ । 47८0, [2९॥ (992| 

8) [85फ९8 7 एट्तांट ्रितिलात्रा८ट8 (0270:८ट८ता25) ४00 ठद्याक्ष् 295, ४८० ० 

99] 

(4) रा क बा निर्देशिका, विद्या भारती प्रकाशन, करुक्षेत्र (2000) 

5) $.₹ [९॥9007, ४८०८ (5९००7९४०, 279३8 300४ [2९000 ४८७ 227 (994) 

6) क्लोी450, [)ए॥0)ताए ३00 रिटटएाएाए [26ट2795, (छ5 (गा, ((-ण्गाएेपॉट 
50लंलाए 6779), एप, ४०0 49, /२०.4, (०८. 995, 99. 8-4, 33. 

ह) ९950, [)णजीजा।ए (2९20१ 8एशशा) ०८१०0 50८९7८९ (१४९ ,०/९]), ४९८७ 
[0679 ५४०!. 33, एप 995, 0. 28-32. 

8) िक्कोब्क 6 /.९ .5तद्रात9, रिट्टपायाएु 726लागओ3 ॥ लिछूबरतललाओओ, 2/0८९८0725, 
िक्ञातानों 50709 00 5॥॥ ५१ िटा422९ 77 7,29॥7९९८779 शा ॥'€८7002५, 
89722007९, /४३ए 00, 00. 342-35] 

9) ₹क्व850, ब्रश जिएश्रीपब्रा070 07 रिटटफाणाएु [2ल्‍लाएओ5 (2८टलाएओं 35907) ७८१०6 
52०7८८ 0४(जारा), ।८एछ 26॥, ४०. 33, 5९७०. 995, 99. 50-54. 

(0) ९.५ आप ठट ९५950, 22एट0977279 का णत्राीलाबाटई 5ठंशारट8 का क्‍धलंटा। 

[009, 3]/47ए३8 30फ900॥ए 57799, 'च॥९0७7, ४०]. 32, &ैप९. 2007, 90. /“2. 

(4) कैलाश एवं अमित कुमार शर्मा, षोडश अंकीय प्रणाली में गुणन एवं वैदिकगणित के सूत्रों 
एवं उपसूत्रों की उपादेयता, भारतीय वैज्ञानिक एवं औद्योगिक अनुसंधान पत्रिका, नई दिल्‍ली 

वर्ष 42, जून 2004, पृ0449-424 | 

(2) ए0 के०0 शर्मा, एस0 के० श्रीवास्तव एवं कैलाश, भारतीय वांगमय में कूटांक, 280८९९०॥४९$, 


विश्व वेद विज्ञान सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ0 340--344 | 


(3) िश्वी480 6 0.९ 5॥97079, ४८तट ३०025: 'पौए॥८क्राएा, 804/4099 
30000 5477794, ४३४७४, ४०. 3, 0/४ए 200/, 99. 24-22 

(4) ए0 के० शर्मा, एस0 के0० श्रीवास्तव एवं कैलाश, संख्याओं की घातें, विभाजनीयता एवं आवर्त 
दशमलव, [270८८८७॥7०2५, विश्व वेद विज्ञान सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ0० 345--348 | 

(5) ९५]950 & 8 .< 5॥80009, 7७5 जिएश्नपश्मा07 0 रिटटपापाएु 2९९०ाए॥5, 7॥497994 

.. 56000 7 57709, ४००, ४०. 22, 7६०. 2005, 99. [/-< कम 

(6) िकाबछा & 0.६ 5॥रता9, ण्रीजा।ए, 5टॉं27८९ एव, (०८४४, ४०). 8, ।२०.३ 
(॥7८ 2005, 99. 7/-9 

7) &. ६. 50ब्रत9, 5०१77 ॥7 मिंट40९लाएओं ऐपाा००६ 5ए४००, राजस्थान बोर्ड 

.... शिक्षण पत्रिका, अजमेर, ५४०१. 46-47, )४०. -2, 3970-5८9. 2005, 97. //-79 

(8) कैलाश एवं अमित कमार शर्मा, संख्याओं के घात, राजस्थान बोर्ड शिक्षण पत्रिका, अजमेर 

५०. 46-47, १४०. -2, 0070-59. 2005, 99. 0-2[ 











अध्याय पाँच 


संख्याओं की घूातें 


(207८७ ०0 'दिपा772/5) 


प्रकाशन (?प०॥0८०2॥४0॥5) 


० संख्याओं की घातें, विभाजनीयता एवं आवर्त दशमलव, %0८८८०१४॥९2५, विश्व वेद विज्ञान 


सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ0 345--348 | 

० संख्याओं की घात, राजस्थान बोर्ड शिक्षण पत्रिका, अजमेर, ७०]. 46-47, '४० .2, 
॥0म-5%.2005, 99. 0-2. 

*  5त0क्गाहु था मिल्यब्तटलाएओं फिगर 5एघ6०7, राजस्थान बोर्ड शिक्षण पत्रिका, 
अजमेर, ४०. 46-47, १२० ,2, &07-5८0.2005, 90. 77-79. 


*» ५८१८ र7९77870८$: 5(०४77४९ (प्रकाशनार्थ प्रेषित) 


*» संगणकीय शिक्षा के उभरते क्षितिज (प्रकाशनार्थ प्रेषित) 


्डड््हः- 


्््ि प्रयुक्त सूत्र एवं उपसूत्र 
निखिल नवतः चरमं दशतः, एकाधिकेन पूर्वण, एकन्यूनेन पूर्वण, परावर्त्य योजयेत्‌, 
उर्धवतिर्यग्भ्याम्‌, आनुरूप्येण, यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌ एवं विलोकनम्‌ आदि | 








5॥ प्रस्तावना ([7000प८007) 


52 संख्याओं के वर्ग (540०/८ ० घिप्रा॥70८॥9) 
(क) आनुरूपेण विधि (#ै॥पाप०7८॥३ (९४०0) 
ख) समान आधार सख्या से विचलन विधि 
[0९पंग्रांण् '९एा०त #ि०ा वृष 9986 फिट). 
(ग) समान उपाधार संख्या से विचलन विधि द 
(7०एं2707 ४८४०० ६07 वृष 5प्र/०4१86 ।िपर7067) 
(घ) यदि संख्या के सभी अंक सर्वोच्च अंक हों 
([ खिटी गते >िएटाए )॒जश्ञा 0 एाफएश 5 7798॥65 |)९9॥/) 
(ड) यदि संख्या का अंतिम अंक (8/2) हो (8 2श्ञा 0चिप्प्र०९ $ 5९/2) 
(च) यदि संख्या के सभी अंक 4 हों (॥५०7 रात 7एलए [)जञ्ञा 0 चिप्ाल 5 (07८) 


53 संख्याओं के घन (८पऋ9७८ 0/'िप्राए9275) 
(क) आनुरूपेण विधि (3१.07४एण०ए९७॥३ (९४१०0) 
(ख) समान आधार संख्या से विचलन विधि 
(26णं३7०॥ ८४४०0 #07 00०) 348८ रप्रा0६:) 
(ग) समान उपाधार संख्या से विचलन विधि 
([>€एंब्रा00 0८००१ [07 '्विपत्नो 5प00956 धप्र०८४) 


5.4 संख्याओं के चतुर्थ घात (#0प्रापा ?6फ्टा ० 'रिपा7025) 
(क) आनुरूपेण विधि (॥॥फप७ए९८॥७ (९८४००) 
ख) समान आधार संख्या से विचलन विधि 

()९णंक्र707 (८०00 #0०7 9.0ए०४ 8495८ 'चिप्रात0९४) 
(ग) समान उपाधार संख्या से विचलन विधि 

(26एा्रा0] ४८४०0 #09 एतृप्शे 5प0095८ 'चप/८) 


55 संख्याओं के पंचम घात (रत 70एछ८+ ०7 'िप्रा772/5) 
_(क) आनुरूपेण विधि (॥क्षपप०ए९०३ ८00) 
(ख) समान आधार संख्या से विचलन विधि 
(2€एंब्रा07 ४८४०१ 407 वृपश 8956 चिपाए०॥) 
(ग) समान उपाधार संख्या से विचलन विधि द 
(2९एं्रांणा 0८९०१ 07 २0प०५ 5प00456 'रिप्ा८४) 


5.6 विभिन्‍न घातों पर बीजांकों एवं वैकल्पिक बीजांकों के लिए सारणियाँ 


(क्‍29025 क्‍07 8८टुगार शत 4(९0॥९ एटटुंगांदर 9 णि्टिलशा। 20८79) 
57 निष्कर्ष (0(07८ट05070) 


5.8 संदर्भ ग्रन्थ (२८2६2/27722८5) 








5. प्रस्तावना (000प८ट7/07) : 

जब किसी संख्या में स्वयं संख्या का एक या एक से अधिक बार गुणा किया जाता है, तो उस 
संख्या की घात संख्यायें प्राप्त होती हैं। इस अध्याय में विभिन्‍न अंक प्रणालियों (द्विअंकीय, 
चतुष्मंकीय, अष्टअंकीय एवं षोडश अंकीय) में वर्ग, घन, चतुर्थधात एवं पंचम घात संख्यायें ज्ञात 
(-6) करने की विधियों का वर्णन किया गया है। वर्ग ज्ञात करने की छः विधियों का वर्णन किया 
गया है। घन, चतुर्थघात एवं पंचमघात ज्ञात करने की तीन-तीन विधियों का वर्णन किया गया है। 
अन्त में चतुष्अंकीय, अष्टअंकीय एवं षोडश अंकीय प्रणाली में अंकों के विभिन्‍न घातों पर बीजांकों 
एवं वैकल्पिक बीजांकों के मान निकाले गये हैं, जिन्हें सारणियों में दिया गया है। यहाँ वैदिक गणित 
के सूत्रों एकाधिकेन पूर्वण, एकन्यूनेन पूर्वण एवं उपसूत्रों यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌ एवं 
आनुरूप्येण आदि का उपयोग किया गया है। गणनाओं के लिए चतुष्भंकीय, अष्टअंकीय एवं षोडश 
अंकीय प्रणाली में अंकों के वर्ग, घन, चतुर्थधात एवं पंचमघात के मान परिशिष्ट (5) में दिये गये हैं। 


5.2 संख्याओं के वर्ग (500५८ 0 'घिप्ाग72७) : 
जब किसी संख्या में स्वयं संख्या का एक बार गुणा किया जाता है, तो वर्ग संख्या प्राप्त 
होती है। प्राप्त संख्या वर्गफल 7-40) कहलाती है। वर्ग ज्ञात करने की कुछ विधियों का वर्णन 
किया गया है, जो निम्नवत्‌ हैं:- 
5.2(क) आनुरूपेण विधि (॥॥पप्9८209 ४८४०0) : 
क्‍ 'आनुरूप्येण" उपसूत्र का प्रयोग करके किसी भी संख्या का वर्गफल ज्ञात किया जा सकता 
है। वर्गफल में तीन भाग होते हैं। क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- क्‍ द 


() संख्या को दो भागों (बायाँ भाग एवं दायाँ भाग) में विभाजित किया जाता है। 

(2) दोनों भागों (दायाँ भाग एवं बायाँ भाग) का अनुपात ज्ञात किया जाता है। 

(3) वर्गफल में तीन भाग होते हैं। 
(ये) बायाँ भाग संख्या के बायें भाग का वर्ग होता है। 
(र) मध्य भाग वर्गफल के बायें भाग एवं अनुपात के गुणनफल का दो गुना होता है। अर्थात 
मध्य भाग संख्या के बायें भाग एवं दायें भाग के गुणनफल का दो गुना होता हैं क्‍ 
(ल) दायाँ भाग वर्गफल के बायें भाग एवं अनुपात के वर्ग का गुणनफल होता है। अर्थात संख्या 
के दायें भाग का वर्ग होता है। क्‍ 

(4) वर्गफल के मध्य भाग एवं दायें भाग में अंकों की संख्या, संख्या के दायें भाग में अंकों की 

संख्या के तुल्य होती है। अतिरिक्त अंक बायीं ओर जुड़ते हैं। 

5) स्थानानुसार रखकर जोड़ने से अभीष्ट वर्गफल प्राप्त होता है। 

उदाहरण () (क) (2), (ख) (727 8(ग) (0.५) ६ 

हल: (क) (2)5 27? | 2525] | 7-0 | 40 | 5 (0]), 

द (2) , का बीजांक 53, (3), का बीजांक- 


०. 











(04), का बीजांक 53 

(ख). (727 >7 | >ाड2 | 2756 | 34 | 45 (6444) 
(72) का बीजांक> 2, (27 का बीजांक ८ 4 
(6444); का बीजांक- 

(ग) (8८) ८87] 2:05 (१< 64 70 90 ८ (7390) ६ 
/(- का वैकल्पिक बीजांक 52, 27 का वैकल्पिक बीजांक ८ 4 
7390 का वैकल्पिक बीजांक ८ 4 


5.2[ख) समान आधार संख्या से विचलन विधि : 

()८एॉ०0००7 (टा006त ॥णा ९0१०० 895८ पाल) 

जब संख्यायें आधार संख्या के निकट होती है, तब इस विधि का उपयोग किया जाता है 
इस विधि में 'यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत” (जितना विचलन हो उतना ही विचलन जोड़ 
करके विचलन का वर्ग करें) उपसूत्र का प्रयोग किया जाता है। वर्गफल में दो भाग होते हैं। 
क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- 

(3) संख्या की आधार संख्या ज्ञात की जाती है। (2) संख्या का आधार संख्या से विचलन ज्ञात 

किया जाता हैं। (3) वर्गफल का बायाँ भाग संख्या एवं विचलन का योगफल होता है। 

(4) वर्गफल का दायाँ भाग विचलन का वर्ग होता है। वर्गफल के दायें भाग में अंकों की संख्या 

आधार संख्या में शून्यों की संख्या के तुल्य होती है। अतिरिक्त अंक बायीं ओर स्थानानुसार जोड़े 

जाते हैं। (5) स्थानानुसार जोड़ने पर वर्गफल प्राप्त होता है। 

उदाहरण (2) (क) (00), (ख) (33327, (ग) ((072)/ (घ) (007) 7 ५ 
(ड़) 7फा3),, 2 (च) (छह 

हल: (क) संख्या ८ (00),, आधार संख्या ८ 000, शून्यों की संख्या 5८ 3, विचलन ८ + 00] 
(004)2 - (00+00॥) | (00॥)? - 400 | 004 ८ (0000॥)” 

(ख) संख्या 5८ (3332) ,, आधार संख्या ८ 0000, शून्यों की संख्या - 4, विचलन > 000 2 
(3332)? - (3332 + 0005) | (0002)*- 3330 | 000 5 (3330000), 
(3332), का बीजांक ८ 2, (27), का बीजांक ८ , (3330000), का बीजांक ८ 

(ग) संख्या ८<(072), आधार संख्या 5 000, शून्यों की संख्या 5 3,विचलन ८ +072 
(072/- (072+072) | (072//564| 6444 ८(72444 )& 

 (घ) संख्या ८ (007, ,, आधार संख्या 5८ 000, शून्यों की संख्या 5 3, विचलन ८ +007४ 
(007? - (007+007) | (000?- (07) | 0&] 5 (0।:054),६ 

(ड़) संख्या ८ (77773) ,, आधार संख्या 5 00000, शून्यों की संख्या 5 5, विचलन ८ 0000 /2 
(कफकछ 3)*-(७४पफठछ + 00009) | (00000 ) ८ (##7600009) 
(फ73),, का वैकल्पिक बीजांक 53, (3),८ का वैकल्पिक बीजांक ८9 
(#77& 600039) ,, का वैकल्पिक बीजांक ८ 9 

(च) संख्या 5 (885858585एषझा),,, आधार संख्या - 000000000, शून्यों की संख्या 59 


फरमोअ अब. स्‍यामपतशगंक.. ाभाममापमकी'.. कमममंममअक,... लगन. प्रमासनलिका३... फकामाओओ!.. स्‍राममांमा.....विमममनतमाभक 


अलमन्‍पमाम्का. काममोकमक+.. फरनामामका.सकममक... नरम... पम्प. फेलकालोक का. स्‍काम्याव्भ..... कमाना काममवकान.. नपामालमाभक.. कंकमाभरमानकः.. पममअमधभामम. आरा. सलतमकामाक..म्रमामाताका,.. फ्रसनभाक का... डायाममक 


- [)79)7))999898/05432 
।2345078 








- (9702345698765432॥) ८ 
(00955) |, का वैकल्पिक बीजांक ८ | 
(7?) (का वैकल्पिक बीजांक ८ 4 
(077902345698765432),६ का वैकल्पिक बीजांक 5८ 4 


 5.2(ग) समान उपाधार संख्या से विचलन विधि : 
(0९ए90707 (८८४०० 907 720प० ४ $प्री7००9७८ 'चिपाए०27) 

. जब कोई संख्या उपाधार संख्या के निकट होती है, तब उस संख्या का वर्गफल ज्ञात करने 
के लिए इस विधि का उपयोग किया जाता है। इस विधि में 'यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत' 
एवं 'आनुरूप्येण' (अनुपात से) उपसूत्रों का प्रयोग किया जाता है। वर्गफल में दो भाग होते हैं। 
क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- 

(3) संख्या की उपाधार संख्या एवं आधार संख्या ज्ञात की जाती है। (2) उपाधार संख्या एवं आधार 
संख्या का अनुपात ज्ञात किया जाता है। (8) संख्या का उपाधार संख्या से विचलन ज्ञात किया 
जाता है। (4) वर्गफल का बायाँ भाग संख्या एवं विचलन के योगफल में अनुपात का गुणा करने से 
प्राप्त होता है। (5) वर्गफल का दायाँ भाग विचलन का वर्ग होता है, दायें भाग में अंकों की संख्या 
आधार संख्या में शून्यों की संख्या के तुल्य होती है। अतिरिक्त अंक स्थानानुसार बायीं ओर जुड़ते 
हैं। 6) स्थानानुसार रखकर जोड़ने से प्राप्त संख्या अभीष्ट वर्गफल होती है । 
उदाहरण (3) (क) (203), (ख) (233)*, (ग) 50043)",.. (घ) (55772)5 
(ड़) (20007, ((च) (97ग7) (छ) 0977%7%८9)? ((ज) (2ग्फ्प्फ्कछा)) 
हल: (क) संख्या 5 (203), उपाधार संख्या 5८ 200, आधार संख्या ८ 00 
अनुपात 5 2, शून्यों की संख्या - 2, विचलन ८ +03 
(203) 52 (203+03) | (03) 
- (0302), 
(203), का बीजांक 5 2, 2* का बीजांक +] 
(ख) संख्या 5८ (233), उपाधार संख्या 5 3000, आधार संख्या ८ 000 
क्‍ अनुपात ८ 3, शून्यों की संख्या 5 3, विचलन ८ 003 
(2334) 2 ८ (233+003) | (003): 
-(2023202), 
(233), का वैकल्पिक बीजांक 5 , (), का वैकल्पिक बीजांक ८ 
(20232024), का वैकल्पिक बीजांक ८ 
(ग) संख्या -- (5003), उपाधार संख्या 5 50000, आधार सख्या ८ 40000 
अनुपात ८ 5, शून्यों की संख्या - 4, विचलन ८ +003 
. 50043) . 55 (50043 +003) | (003) क्‍ 
- 5 (50026) | (07) 5८ (305607)६ 
(घ) संख्या - (5772), उपाधार संख्या ८6000, आधार संख्या ८ 000 
अनुपात ८ 6, शून्यों की संख्या - 3, विचलन ८ 006 
(5772)? < 6 (5772 +006)| (006)? 5 6 (5764) | (044) 
- (43670044)& क्‍ 














(ड़) संख्या 5 (20007) ५, उपाधार संख्या - 20000, 
आधार संख्या 5 0000 
अनुपात 5 2, शून्यों की संख्या - 4, विचलन ८ +000[7 
(20007? 52 (20008 + 0007 | (007 
2 (20072) | (0084) 
(40030002) 6 
(20007), का बीजांक 5 2, (27 | का बीजांक ८ 4 
(4003(.008),६ का बीजांक 5 4. 
(च) संख्या 5 (97%) ५, उपाधार संख्या 5 00000, 
आधार संख्या 5 0000, अनुपात ८ ै, शून्यों की संख्या 4, विचलन ८ 00[] 
(गर्ग! 5 (9एा+00)| (00॥) 5 ४ (9कगा)ः) | (02) 
- (637720८042), 
(छ) संख्या ८ ([777%( ४), उपाधार संख्या ८ ॥५00000, 
आधार संख्या 5 00000, अनुपात ८ ४, शून्यों की संख्या ८ 5, 
विचलन ८ 0003 2 
09#फफट5)7? - ४काम्फटछ + 0003 2) | (0005 5)? 
- 9 (97790) | (009८4) 
-5 (3 7४५ 8800904),६ 
(ज) संख्या + (2777फ7फ-)) ५, उपाधार संख्या - 300000000 
आधार संख्या ८ 00000000, अनुपात ८ 3, शून्यों की संख्या ८ 8 
विचलन 5 000000व 3 
(2) (<-3(2फाकफा)+000000॥ 3) | (000000 3)7 
८ 3 (27793) | (00000069) 
- (8फ्फफण8 & 0000069),६ 


5.2(घ) यदि संख्या के सभी अंक सर्वोच्च अंक हों : 
([594दा बात 5&एलए 99॥ णएषकिपाएएटा 35 प्रा270९5 /097॥0 


|| 


|| 


संख्या के सभी अंक सर्वोच्च अंक होने पर वर्ग ज्ञात करने के लिए क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- 
(3) वर्गफल को दो भागों (बायाँ भाग एवं दायाँ भाग) में विभाजित किया जाता है। 
(2) बायाँ भागर संख्या -। (3) दायाँ भाग 5 संख्या - बायाँ भाग 
(4) स्थानानुसार रखकर जोड़ने से अभीष्ट वर्ग संख्या प्राप्त होती है। 
उदाहरण (4) (व) ((), (छ) (8), (ज) (33333), 
झ) (333333333), (ज) (7777), (2) (77777777) 
(5) (रकफफ्फ) ५ (ड) ।ाकााका्काफ्फक) ६ ० 
ले: (च) ((8व 5 (]-)| (!-]0)- (0 00000). 
(छ) ((4)-7, ८ (4] 000000000!)4 
(ज) (33333)?, ८ (333320000) 
(झ) (333333333)“, ८ (333333332 00000000]), 
. ज) (7777) 5 (7776000) 
(2) (77777) 5८ (77777777776 0000000000]) 


बे 6] 

















6) (्गगकागक) 4 5 तगयक्गगका0000000) 
(ड) गय्गगगगयक्गगकगाग) ५ 5 तागगागगगगगगगयफछ0000000000000)7 


5.2(डर) यदि संख्या का अंतिम अंक ४/2) हो (6,85 शा ० षिप्रात7०45 ४ /2) : 
संख्या का अंतिम अंक सर्वोच्च अंक (४/2) होने पर वर्ग ज्ञात करने के लिए क्रियापद 
निम्नवत्‌ हैं:- 


(() वर्गफल को दो भागों (बायाँ भाग एवं दायाँ भाग) में विभाजित जॉजिते किया जाता है। 
(2) बायाँ भागर (अंक या अंकों का समूह 5/2 को छोड़कर)&(अंक या अंकों का समूह >/2 को. 
छोड़कर +) (3) दायाँ भाग ८ (४/2), दाहिनी ओर 2 अंक लिखने पर 
(५) स्थानानुसार रखकर जोड़ने से अभीष्ट वर्ग संख्या प्राप्त होती है | 
उदाहरण (5) (व) (0)५ (8) (32), (ज) (23327, (झ) (64) 
(ज) 5774); (८) (28), () (७8) (ड) (88? (७) (3778), 
(बच) (04)ः 5 0 (0+)  7  ((00]) 


(छ) (32)2- 3 (3+) 2? ८ (300) 

(ज) (2332)? - 233(233+)] 2? ८ (203000), 
झ) (64)? ८ 6(6+) 4 ? ८ (5220) 

(ञ) (5774)? ८ 577 577+) 4 5 (43720020), 
(टी (28) -2 (2+)] 8? < (540), 

(6) (08)? ८ & (॥+) ] 8४ 5 (6240), 

(ड) (88)? - ह (#+) ] 8? - (7040) ६ 


(ढ) (3098) 5 3#%फ (3707+) ] 87 ८ (0040), 
5.2(च) यदि संख्या के सभी अंक 4 हों (॥ 08८०7 भाव 8एलए एशञा ०पिप्ाए८ 5 07८९) : 
संख्या के सभी अंक 4 होने पर वर्ग ज्ञात करने के लिए क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- 


() संख्या में अंकों की संख्या ज्ञात करते हैं, माना यह 7 है। 
(2) वर्गफल को दो भागों (बायाँ भाग एवं दायाँ भाग) में विभाजित किया जाता है। 
(2) बायाँ भाग आरोही क्रम में अंक | से ? तक लिखते हैं। (3) दायाँ भाग 5 अवरोही क्रम में 
रे (?-) से | तक लिखते हैं। (4) स्थानानुसार रखकर जोड़ने से अभीष्ट वर्ग संख्या प्राप्त होती 
| 
उदाहरण (6) (व) ((48)2,८ (छ) (44)% (ज) (8)<, 
क्‍ (झे) ([4!)?, (जऔ-.(!!]) 
हल : (वे ([44)7 ८ 23456789 38८7) छा7088 9865452 
द (23456789 ॥8(7077॥ 2९.80 98705432) ६ 
&छ) (4) < (234567654520 
(ज) (॥) (]2324), 
 झ)()? 5 23456704 2 0765432] 
द 8] 8 ! 
5. (23457042320765432) 
जे) (84)? < (23456789098765432) 











53 संख्याओं के घन ((ए5८ ०षिपाग०205) : 

जब किसी संख्या में स्वयं संख्या का दो बार गुणा किया जाता है अथवा किसी संख्या के 
वर्ग में स्वयं संख्या का गुणा किया जाता है, तो घन संख्या प्राप्त होती है। प्राप्त संख्या घनफल 
(4-44) कहलाती है। घन ज्ञात करने की कुछ विधियों का उल्लेख यहाँ पर किया गया है, जो कि 
निम्नवत्‌ हैं:- द 
5.3(क) आनुरूप्येण विधि (गपरापफफुएटा2 ८४०00) : 

'आनुरूप्येण' उपसूत्र का प्रयोग करके किसी भी संख्या का घनफल ज्ञात किया जा सकता 
है। घनफल में चार भाग होते हैं। क्रियापद निम्नवत्‌ है। न 


() संख्या को दो भागों (बायाँ भाग एवं दायाँ भाग) में विभाजित किया जाता है। 
(2) दायें भाग एवं बायें भाग का अनुपात ज्ञात किया जाता है। 
(3) घनफल में चार भाग होते हैं। द 
(य) बायाँ भाग संख्या के बायें भाग का घन होता है। 
(र) परिबायाँ भाग (बायें भाग के दायीं ओर) घनफल के बायें भाग एवं अनुपात के गुणनफल का 
तीन गुना होता है अर्थात संख्या के बायें भाग के वर्ग एवं दायें भाग के गुणनफल का तीन गुना 
होता है। 
(ल) पूर्व दायाँ भाग (दायें भाग के बायीं ओर) घनफल के बायें भाग एवं अनुपात के वर्ग के 
गुणनफल के तीन गुने के तुल्य होता है अर्थात संख्या के बायें भाग एवं दायें भाग के वर्ग के 
गुणनफल के तीन गुने के तुल्य होता है। द 
(बे) दायाँ भाग घनफल के बायें भाग एवं अनुपात के घन के गुणनफल के तुल्य होता है अर्थात 
संख्या के दायें भाग के घन के तुल्य होता है। 
(4) घनफल के बायें भाग को छोड़कर शेष सभी भागों में अंकों की संख्या संख्या के दायें भाग में 
अंकों की संख्या के तुल्य होती है। अतिरिक्त अंक बायीं ओर जुड़ते हैं। 
(5) स्थानानुसार रखकर जोड़ने से अभीष्ट घनफल प्राप्त होता. है | 
उदाहरण (0) (च) (3)/ (छ) (34) (ज) (80) 
हल: (च) *४ ८ 4, संख्या ८ 3 
स्‍37 57 | 300 065 | 386 37 5 
+4]]]|3|6 3 
| 2 
8 
कल 
- 43 
(छ) # 5 8, संख्या 5 34 
347 ८ 37 32374 ।32:32<47 |47 
ने 33|4 | 
क्‍ ] 0| 
22 
9 5 
52700 


४3| 








(ज) & ८ 6, संख्या ८ 95 0 
80* ८ 9 | 328: »0 | 328 » 07| 07 
-533|3 » 79 »0| 200 | 000 


-533।80| 00। 0७0 
6 |28 | 0 
-- 549 2 000) 


5.3(ख) समान आधार संख्या से विचलन विधि 
(0८एशंथाणा ८००१ ॥07 ४4ृप० 895८ 'िप्रा702/) 


जब संख्यायें आधार संख्या के निकट होती हैं, तब इस विधि का उपयोग किया जाता है। 
इसमें 'यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌* उपसूत्र का प्रयोग किया जाता है। घनफल में तीन 
भाग होते हैं। क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- 


(3) संख्या की आधार संख्या का निर्धारण किया जाता है। 
(2) बायाँ भाग -- आधार संख्या +3 * विचलन 
(3) मध्य भाग 5 3 (विचलन (4) दायाँ भाग ८ (विचलन)' 
उदाहरण (2) (च) (002).” (छ) (00).' (ज) (000) 
हल : (च) *४ ८ 4, संख्या ८ 002 
आधार संख्या ८ 000, विचलन - 002 
(002) ->000 + 3 » 002| 3 (002): | (002) 
- 042 | 030 |020 
- 02030020 
(छ) &* 5 2, संख्या ८ 00] 
आधार संख्या ८ 4000, विचलन 5 00| 
(00) < 000+32000 | 3 (00)7 | (00॥) 
+0]|0] | 00 
- ]0] 04 00] 
(ज) & ८5 6, आधार संख्या ८ 000 
(003) < 000+ 32% 000 | 3 (000) । (000) 
- 07 ॥ 3 (64) | 358 
50।7 | 2८ | 388 
- 07,. 2( .3/0,6 


5.3(ग) समान उपाधार संख्या से विचलन विधि द 
[0 संब7४णा) ८९०१ ०7 20००  $प0095८ 'िपाप्रए८) 


जब संख्यायें उपाधार संख्या के निकट होती है, तब इस विधि का उपयोग किया जाता है। 
इसमें 'यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌' एवं 'आनुरूप्येण” उपसूत्रों का प्रयोग किया जाता है। 
घनफल में तीन भाग होते हैं। क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- 


(3) संख्या की उपाधार संख्या एवं आधार संख्या ज्ञात की जाती है। 
(2) उपाधार संख्या एवं आधार संख्या का अनुपात ज्ञात किया जाता है। 


80  । 











8) बायाँ भाग ८ (अनुपात) (उपाधार संख्या + 3 & विचलन) 
(4) मध्य भाग 5३ (अनुपात) (विचलन (6) दायाँ भाग ८ (विचलना 
उदाहरण (3) (च) (200)/ (छ) (20004): (ज) (2004), 
हल: (च) ४४ ८ 4, संख्या ८ 2004, आधार संख्या ८ 000, उपाधार संख्या ८ 2000, 
अनुपात 52 
(200)7 5 2"(2000+ 3200॥) | 3 (2) (00)77 | (00॥) 
-+ 0 (2003) | 02 | 00] 
- 200300200] 
(छ) % - 8, संख्या 5८ 20004 
आधार संख्या ८ 0000, उपाघार संख्या 5 20000, अनुपात 52 
(20004) ८ (2): (20000+320004) | 3 (2) (0004)*| (0004) 
- 4 (2004) | 040| 000 
-00060040000 
(ज) & ८ 6, आधार संख्या 5000, उपाधार संख्या ८2000, अनुपात ८ 2 
(2003) ८ (2) 2000 + 3 5 0080) | 3(2) (000)।| (000) 
- 4 (20] ल्‍) | 6 (64) | 308 
- 8078 | 258 | 3886 
- 80782583/56 


5.4 संख्याओं के चतुर्थ घात (#0प्रापा 7076 0 'पिपा702८४$) : 
जब किसी संख्या में स्वयं संख्या का तीन बार गुणा किया जाता है या संख्या के वर्ग का 

वर्ग ज्ञात किया जाता है, तो चतुर्थधात संख्या प्राप्त होती है, प्राप्त संख्या चतुर्थधातफल (45-48)] 
कहलाती है। चतुर्थधात ज्ञात करने की कुछ विधियों का वर्णन यहाँ पर किया गया है जो कि 
निम्नवत्‌ हैं:- 
5.4(क) आनुरूप्येण विधि (#शप्रापएए279 ८८३००) : 

ः 'आनुरूप्येण' उपसूत्र का प्रयोग करते हुए किसी भी संख्या की चतुर्थघात संख्या ज्ञात की 
जा सकती है। चतुर्थघात संख्या में पाँच भाग होते हैं। क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- द 


(।) संख्या को दो भागों (बायाँ भाग एवं दायाँ भाग) में विभाजित किया जाता है। 
(2) दायें भाग एवं बायें भाग का अनुपात ज्ञात किया जाता है। 
3) चतुर्थधात संख्या में पाँच भाग होते हैं। द 
(य) बायाँ भाग संख्या के बायें भाग की चतुर्थघात संख्या होती है। द 
(२) परिबायाँ भाग (पूर्व मध्य भाग) चतुर्थधात संख्या के बायें भाग एवं अनुपात के गुणनफल के 





चार गुने के तुल्य होता है। अर्थात संख्या के बायें भाग के घन एवं दायें भाग के गुणनफल के... 


चार गुने के तुल्य होता हैं. क्‍ ३ 3 | 
. (ल) मध्य भाग चतुर्थघात संख्या के बायें भाग एवं अनुपात के वर्ग के गुणनफल के छः गुने के 
: तुल्य होता है। अर्थात संख्या के बायें भाग के वर्ग एवं दायें भाग के वर्ग के गुणनफल के छ: 
_गुने के तुल्य होता है। क्‍ हक 

















(व) पूर्व दायाँ भाग चतुर्थधात संख्या के बायें भाग एवं अनुपात के घन के गुणनफल के चार 
गुने के तुल्य होता है। अर्थात संख्या के बायें भाग एवं दायें भाग के घन के गुणनफल के चार 
गुने के तुल्य होता है। 
(श) दायाँ भाग चतुर्थघात संख्या के बायें भाग एवं अनुपात की चतुर्थधात के गुणनफल के तुल्य 
होता है अर्थात संख्या की दायें भाग की चतुर्थघात संख्या के तुल्य होता है। 
(५) चतुर्थधात संख्या के बायें भाग को छोड़कर शेष भागों में अंकों की संख्या संख्या के दायें भाग में 
अंकों की संख्या के तुल्य होती है, अतिरिक्त अंक बायीं ओर पड़ते हैं। 
(5) स्थानानुसार रखकर जोड़ने से अभीष्ट चतुर्थघात संख्या प्राप्त होती है। 
उदाहरण ()) (व) (22), (8) (20/) 8 (ज) (508), 
हलः (च) ४ ८ 4, संख्या ८ 22 
206 % 07 402 %2।:00%2:2207 4४262 5 
30 0007 2025 00278 
- |00|0 0) | 0|0 
| |0 
00[0 
2 0 
00 
- 23000 
(छ) ४ ८ 8, संख्या ८ 207 
2077 - 2 |4227>(07) | 62607) | 4<22(07)7| (07) 
20 |[40।30 (/0 के 
2 52 [45 
2306303354 
(ज) 5 ८ 6, संख्या 5८ 508. 
5007 ८ 5+| 4255 (00) | 625? » (00)* | 4252 (00)7 | (00) 
>-2/| 96 रे 0 


|| 





|| 


- 284(.27,04/0 


5.4[ख) समान आधार संख्या से विचलन विधि 
(0८एं०7४०7 (९८४०७ ॥07 ४4८० 395८ दिप्राा०८ा) 


जब संख्यायें आधार संख्या के निकट होती है, तब इस विधि का उपयोग किया जाता है। 
इसमें 'यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌' उपसूत्र का प्रयोग किया जाता है, चतुर्थधात संख्या में 
चार भाग होते हैं। क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- क्‍ क्‍ 


(3) बायाँ भाग 5 आधार संख्या + 4 < विचलन (2) परिबायाँ भाग ८ 6 (विचलन) 
(3) पूर्व दायाँ भाग 5 4 (विचलन)' (4) दायाँ भागर[विचलन) 
उदाहरण (2) (व) (02), (छ) (005)// (ज) (003),६ 
हल: (ची) & - 4, संख्या ८ 02, आधार संख्या ८ 00 
.. (02)/ 5 400+0 » 02 | ।2 » (02) |0 (02) | (02) 
+20 ' 9 |00|00 
2 








--]222000 
(छ) ४-८ 8, संख्या ८ 005, आधार संख्या ८ 000 
(005) ८ 000+ 4 &005 | 6 (005)7| 4 (005) | (005) 
-- 024 | 226 | /64 | 6] 
] 


[| 


0242267656 
(ज) ४-८ 6, संख्या 5003, आधार संख्या ८ 000 
(003)* 5 000 + 4 5 003 | 6 (003)? | 4 (003) | (003) 
-00 ८ | 036 | 06८ क्‍ 
- 00९. 03606(:05] 
5.4(ग) समान उपाधार संख्या से विचलन विधि : 
(2९ए४70०7 'ैट।06 #०7 70प० ४ $प्री0095८ 'िपरा77027) 
जब संख्यायें उपाधार संख्या क॑ निकट होती है, तब इस विधि का उपयोग किया जाता है। 
इसमें 'यावूदनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌' एवं 'आनुरूप्येण" उपसूत्र का उपयोग किया जाता है। 
चतुर्थधात संख्या में चार भाग होते हैं। क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- 





() बायाँ भाग 5 (अनुपात) (उपाधार संख्या + 4 » विचलन) 
(2) परिबायाँ भाग 5 6 (अनुपात (विचलनों 
(3) पूर्व दायाँ भाग 5 4 (अनुपात) (विचलन) (4) दायाँ भाग ८ (विचलन' 
उदाहरण (39) (व) (200), (छ) (777)/ (ज) (200) 6/ 
(व) &£ - 4, संख्या ८ 200] 
आधार संख्या 5८ 000, उपाधार सख्या ८ 2000, अनुपात ८ 2 
200]" ८ 27 (2000+022004) |2 (2)7 (00)7 | 40 (2) (00)” | (00) 
- 20 (200) | 420| 020 | 00| 
- 0020042002000] 
(छ) #४ ८ 8, संख्या ८ |777 
आधार संख्या 5८ 000, उपाधार संख्या 5 2000, अनुपात ८ 2 
777" ८ 27 (2000+4>00॥ ) | 6 (2)? (00]) | 4 (2) (00 )7| (00)* 
. 7-20040 | 050 |00 | 00 
२2004 00300000] 
. +774002777000] 
(ज) ४-८ 6, आधार संख्या ८ 000, उपाधार संख्या ८ 2000, अनुपात ८ 2 
(200)7 ८ (2) (2000 + 4 & 00) | 0(2) (004) | 4 (2 (00) | (0०0) 
8 (2004) | 08 | 008 | 00] 
00200800800] 


|| 











55 संख्याओं के पंचम घात (शरति ?76जएटा ० िपाा02$) : 

जब किसी संख्या में स्वयं संख्या का चार बार गुणा किया जाता है या किसी संख्या के वर्ग 
में घन का गुणा किया जाता है या संख्या की चतुर्थघात संख्या में स्वयं संख्या का गुणा किया 
जाता हैं तो पंचम घात संख्या प्राप्त होती है। प्राप्त संख्या पंचमघातफल (9--20) कहलाती है। 
पंचम घात ज्ञात करने की कुछ विधियों का उल्लेख किया गया है, जो कि निम्नवत्‌ हैं:- 
5.5(क) आनुरूप्येण विधि (#.पराफ्ए279 (९४४००) : 

'आनुरूप्येण" उपसूत्र का प्रयोग करते हुए किसी भी संख्या की पंचमघात संख्या ज्ञात की 
जा सकती है। पंचम घात संख्या में छः भाग होते हैं। क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- 


() संख्या को दो भागों (बायाँ भाग एवं दायाँ भाग) में विभाजित किया जाता है। 

(2) दायें भाग एवं बायें भाग का अनुपात ज्ञात किया जाता है। 

(3) पंचम घात संख्या में छः भाग होते हैं। 

... (ये बायाँ भाग संख्या के बायें भाग की पंचम घात संख्या होती है। 
(२) परिबायाँ भाग पंचम घात संख्या के बायें भाग एवं अनुपात के गुणनफल के पाँच गुने के 
तुल्य होता है अर्थात संख्या के बायें भाग की चतुर्थघात संख्या एवं दायें भाग के गुणनफल के 
पाँच गुने के तुल्य होता है। 
(ल) परिपरिबायाँ भाग पंचम घात संख्या के बायें भाग एवं अनुपात के गुणनफल के दस गुने के 
तुल्य होता है अर्थात संख्या के बायें भाग के घन एवं दायें भाग के वर्ग क॑ गुणनफल के दस 
गुने के तुल्य होता है। द द 
(व) पूर्वपूर्वदायाँ भाग पंचमघात संख्या के बायें भाग एवं अनुपात के घन के गुणनफल के दस 
गुने के तुल्य होता है। अर्थात संख्या के बायें भाग के वर्ग एवं दायें भाग के घन के गुणनफल 
के दस गुने के तुल्य होता है। 
(श) पूर्वदायाँ भाग पंचमघात संख्या के बायें भाग एवं अनुपात की चतुर्थघात संख्या के गुणनफल 
के पाँच गुने के तुल्य होता है। अर्थात संख्या के बायें भाग एवं दायें भाग की चतुर्थघात संख्या 
के गुणनफल के पांच गुने के तुल्य होता है। द 
(ष) दायाँ भाग पंचमघात संख्या के बायें भाग एवं अनुपात की पंचमघात संख्या के गुणनफल के. 

: तुल्य होता है। अर्थात संख्या के दायें भाग की पंचमघात संख्या के तुल्य होता है। 

(4) पंचमघात संख्या के बायें भाग के अंक को छोड़कर शेष भागों में अंकों की संख्या संख्या के 

दायें भाग में अंकों की संख्या के तुल्य होती हैं, अतिरिक्त अंक बायीं ओर स्थानानुसार जोड़े जाते 

हैं। (5) स्थानानुसार रखकर जोड़ने से अभीष्ट पंचमघात संख्या प्राप्त होती है। 

उदाहरण (॥) (व) (23), (छ) (02)४ (ज) (03)/6 

हलः (च) *$ - 4, संख्या ८ 23 पाई द 

9 कक 0000 6077 22 697 000 00 203 / 203 3) 


+ 200 ।0 ।0]0।| 2। 2 
पु 3 | 0 द 
3|0 ः (2 
300 3 2 

23] 0 | 
330 





5 23023... 








(छ) 8. संख्या 5८ 02 
027 ८ 7 | 520* » (02) | 227 » (02) | 2»7 »(02)7 | 52»(02)*| (02) 
हे ॥ 2 00 (20 | 20). | 40 
| 
- 2522040 
(ज) &-॥१6, संख्या -400.... 
007 ८5 7 | 520]* » (08) |4027» (00)7 [4022/ (00) ? | 52:9< (00) !| (00) 
--] ।32 |40 | 80 | 50 |20 
।। 86 द 
6 352 | 03 
-3877440620 


5.5ख) समान आधार संख्या से विचलन विधि : 
(0८णांगांगा शटा06 707 ४0०० 8956 चिपा027) 


जब संख्यायें आधार संख्या के निकट होती है, तब इस विधि का प्रयोग किया जाता है। 
इसमें 'यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌' उपसूत्र का प्रयोग किया जाता हैं पंचमघात संख्या में 
पाँच भाग होते हैं। क्रियापद निम्नवत्‌ हैं:- 


()) बायाँ भाग 5 आधार संख्या + 5 * विचलन 
(2) परिबायाँ भाग 5 0 (विचलन) (3) मध्य भाग 5 40 (विचलन)' 
(५) पूर्व दायाँ भाग 5 5 (विचलन* (5) दायाँ भाग 5 (विचलन)' 
उदाहरण (2) (व) (02),' (छ) (02)/ (ज) (002)/' 
: (च) %& 5 4, संख्या ८ 402 द 
आधार संख्या ८ 00, विचलन 5 02 
(02)* - 00 + 5 »02 |22» (02) * | 222 (02) | »(02)* | (02 
5 22 |20 | 00 |00 |00 
2 | .|4 2 
-+ 3030200 
(छ) <५ - 8, संख्या 5८ 02 
आधार संख्या 5८ 00, विचलन 5 02 
(02) < 00+5202 | 22 (02) | 42% (02)? | 5 & (02 | (02 
5 22 | 50 | 20 | 20 | 40 
द 8.। 
द 5 ]]252 2040 
(ज) ४ ८ 6, आधार संख्या 5+000 . . 
(002) ८ 000 + 55 002 | 3 (0027 | » (002) | 5 (002 | (002 
> 00 3 | 028 | 050 | 050 | 020 
- 000028050050020 














5.5(ग) समान उपाधार संख्या से विचलन विधि : 
(0९४४०४०॥ ९८४०० 07 0०७४ $प09७9७८ 'षिएा7०८) 


जब संख्यायें उपाधार संख्या के निकट होती है, तब इस विधि का उपयोग किया जाता हैं 
इसमें 'यावूदनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌' एवं 'आनुरूप्येण" उपसूत्रों का उपयोग किया जाता है। 
पंचमघात संख्या में पाँच भाग होते हैं। क्रियापद निम्नवत्‌ है:- 


(3) बायाँ भाग रः (अनुपात) ईउपाधार संख्या + 52 विचलन) 

(2) परिबायाँ भाग5 40 (अनुपात) (विचलन) (8) मध्य भाग ८ 40 (अनुपात (विचलना' 

(4) पूर्व दायाँ भाग5- 5 (अनुपात) (विचलन) (5) दायाँ भाग ८ (विचलन)' 

उदाहरण (3) (च) (203) 7 (छ) (200)/ (ज) (2003) 0 द 

हल: (च) ४४ ८5 4, संख्या ८ 203 
उपाधार संख्या ८ 200, आधार संख्या ८ 00, अनुपात ८ 2 

(203)? ८ 2 (200 + 5 & 03) | 22 (2) (03) | 22 (2)7 (03)? | 44 (2) (03/| (03) 

- 23300।| ७०0 | 20 | 22 (3 द 


3602 33 
40 | 03 
228 
| 3020223203 


(छ) 5 ८ 8, संख्या ८ 200 
उपाधार संख्या 5८ 2000, आधार संख्या ८ 000, अनुपात ८ 2 
200]7 5 27 (2000+52000) | 42 (2) (00॥)* | 2(2)7 (00)7? | 502) (00)*| (00॥)? 
ज- 20 (2005) | 720 | 050 | 02 | ७७। द द 
5 4020]2005004200] 
(ज) ४४ - 6, आधार संख्या 5८ 000, उपाधार संख्या 5 2000, अनुपात ८ 2 
(2003) -(2) (2000+55003) | (2) (003) | & (2) (003)?| 502) (003/| (0037 
- 0 (20079)| 50 (009) | 26 (8) | 8(5)| 0७४3 
- 20070270438328 083 


5.6 विभिन्‍न घातों पर बीजांकों एवं वैकल्पिक बीजांकों के लिए सारणियाँ : 
-. ('करा€5 67 8८टुग्ांर 26 ९००0८ 5८ट]2्कार णा जिरिटि€शा एठ0छ८ट5) 
सारणी 4, %-4, 
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57 निष्कर्ष ((0#८ॉप०07) 

पूर्वाक्त विवेचना से स्पष्ट है कि वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों के प्रयोग से घात 
संकियाएं अत्यन्त सरल हो जातीं हैं। सारणी 4(9) से स्पष्ट है, कि चतुष्अंकीय प्रणाली में अंकों के 
घन पर बीजांकों की पुनरावृत्ति, सारणी 26४) से स्पष्ट है, अष्टअंकीय प्रणाली में अंकों के सप्तम 


घात पर बीजांकों की पुनरावृत्ति एवं सारणी 300) स्पष्ट है, षोडश अंकीय प्रणाली में अंकों के पंचम 
घात पर बीजांकों की पुनरावृत्ति होती है। वैदिक गणित के सूत्रों से गणनाओं की जटिलता घट 
जाती है एवं कियापदों की संख्या भी अत्यल्प हो जाती है। स्पष्ट है कि गणनाओं की गति एवं 
परिणाम की शुद्धता में आशातीत वृद्धि होती है। यह सूत्र गणनाओं के लिये सहज एवं सशक्त 
विकल्प प्रस्तुत करते हैं। 











5.8 संदर्भ ग्रन्थ ( रि2८2॥202८8 ) : 
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अध्याय छ: 


भाग 
([)705077) 


प्रकाशन (?प्र0॥09#707) । 


० वैदिक गणित : भाग संकिया (प्रकाशनार्थ प्रेषित 


प्रयुक्त सूत्र एवं उपसूत्र | 
निखिलं नवतः चरम॑ दशतः, परावर्त्य योजयेत्‌, एकाधिकेन पूर्वेण, एकन्यूनेन पूर्वण, उर्ध्वतिर्य ग्भ्याम्‌ 


एवं विलोकनम्‌ आदि | 








6.। प्रस्तावना ([7070972007) 


6.2 विचलन विधि (0८एॉ29707 ४८४09) 
6.3 उर्ध्वतिर्यक एवं ध्वजांक विधि 

(ए८त८शीए थात (70595792 274 792 णिश्टा। ९८7००) ' 
6.4 निष्कर्ष ((:00टांप्रशं०7) 


6.5 संदर्भ ग्रन्थ (२८६(८।९०१८८५) 





6.4 प्रस्तावना ([770कप्रटा07) : 

जब किसी सख्या से किसी संख्या को कमशः कई बार घटाया जाता है तो कमशः घटाने 
की संक्रिया को भाग संकिया कहते हैं। जिस संख्या से घटाया जाता है उसे भाज्य के नाम से 
पुकारा जाता है, और जिसे घटाया जाता है उसे भाजक कहते हैं। किसी संख्या से किसी संख्या 
क्‍ को जितनी बार घटाया जाता है, वह भाग संक्रिया का भागफल कहलाता है। किसी संख्या से 
किसी संख्या को अधिकतम बार घटाने से जो संख्या बचती है, वह शेषफल कहलाती है, शेषफल 
सदैव भाजक से छोटा होता है। घटाने से स्पष्ट है कि भाग संकिया 'एकन्यूनेन पूर्वेण' सूत्र से 
नियंत्रित है। प्रस्तुत अध्याय में भाग की दो विधियों का वर्णन संगणक की विभिन्‍न अंक प्रणालियों में 
किया गया है। भाजक आधार संख्या के निकट होता है, तो विचलन विधि एवं किसी भी प्रकार की 
भाग संकिया के लिए उर्ध्वतिर्यक एवं ध्वजांक विधि का उपयोग किया जाता है। वैदिक गणित के 
सूत्रों एवं उपसूत्रों नेखिलं नवतः चरम॑ दशत:, परावर्त्य योजयेत्‌, एकाधिकेन पूर्वेण, एक न्यूनेन पूर्वण, 
उर्ध्वतिर्यग्भ्याम्‌ एवं विलोकनम्‌ का उपयोग (4-6) करते हुये भाग को सोदाहरण समझाया गया है। 


6.2 विचलन विधि (0८एॉ०90४०7 ४८४०0) : 
यदि भाजक आधार संख्या के निकट होता है, तो भागफल एवं शेषफल निम्नवत्‌ (-40॥ 
ज्ञात किया जाता है:- द 


'कियाविधि (202८6पस्‍८) : (() भाजक एवं भाज्य का निर्धारण किया जाता है एवं यथा स्थान 

लिखा जाता है। (2) भाजक की आधार संख्या ज्ञात करके विचलन ज्ञात किया जाता है। 

(3) विचलन को विपरीत चिन्हांकित करके संशोधन गुणक ज्ञात किया जाता है। (4) भाजक की. 

आधार संख्या में शून्यों की संख्या तुल्य भाज्य के अंकों के पश्चात विभाजन रेखा खीची जाती है। 

विभाजन रेखा के बायी ओर अनुमानित भागफल एवं रेखा के दायीं ओर अनुमानित शेषफल होता 

है। (5) भाज्य का प्रथम अंक भागफल का प्रथम अंक होता है। (6) भागफल के प्रथम अंक का. 

संशोधन गुणक से गुणा करके गुणनफल को भाज्य के प्रथम अंक के पश्चात लिखा जाता है। 

. (7) भागफल का द्वितीय अंक भाज्य के द्वितीय अंक एवं संशोधन गुणक से प्राप्त गुणन के प्रथम 
अंक का योगफल (भाज्य के अंक के नीचे लिखे समस्त अंकों का योगफल) होता है। द 

(8) पद (6) एवं (7) की पुनरावृत्ति से अभीष्ट भागफल एवं शेषफल प्राप्त होता है। विभाजन रेखा के 

दायीं ओर के अंकों को जोड़ने से शेषफल प्राप्त होता है। ः 

उदाहरण (५) (वे १-4, 2322+04.. (छ) ह-4, 3233] + 333 

.. (ज) ए-6, 300065589 + 04 (झ ४-6, 5237032] + कफ 

डे) ह-८8, 5642235 + 7767 द कर 


हम 








हल: (च) भाजक -04, भाज्य - 2322।, भाजक का आधार संख्या- 000 
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विचलन 07 द 
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जज्ऊे ॥-+| 
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0) | 2 शेषफल 
भागफल>2] [ -(203),, शेषफल 5८(02), 
बीजांक एवं वैकल्पिक बीजांक विधियों से उत्तर की परिशुद्धता का परीक्षण भी किया जा सकता 
है। भाज्य 5 भाजक < भागफल + शेषफल 
बीजांक--> 3532>%3+3 --३3, वैकल्पिक बीजांक --»-॥» 3 +] 5८॥ 
दशमलव युक्त भागफल ज्ञात करने के लिए विभाजन रेखा के स्थान पर दशमलव प्रयुक्त किया 
जाता है। यथा क्‍ 


भागफल 
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न मई 80 है आज 
विचलन 00व ] 


संशोधन गुणक 004] 









2 
द है, 77 
भागफल ।| 322 3[2322 शेषफल 
भागफल ८ (3223),, शेषफल८ (2322), 5 (232), 











दशमलव युक्‍त भागफल ज्ञात करने के लिए विभाजन रेखा के स्थान पर दशमलव प्रयुक्त किया 





जाता है। यथा 
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(झ)2४-6, भाजक ८५750, भाज्य ८ 5237732, भाजक का आधार संख्या- 0000 
आओ हआ, 7 डी 0॥ 20 छः 
विचलन 00 
संशोधन गुणक 00] 






 भागफल 0 2 0 4 0 
शेषफल में भाग देने पर 
बम 7 0// . ] | 60. 90 है 
विचलन 00 0 07 
संशोधन गुणक 00व 0 0 








भागफल 4.. 0 9 838 ( # .4.|7 





अभीष्ट भागफल>5244+.6980057 5<(5245.69870057) ६ 
(डर) 2४८8७, भाजक 57767, भाज्य ८ 5642235, भाजक का आधार संख्या5- 40000: 
सा 0 2 //67 2 नि 0, 0, 
विचलन 00 
संशोधन गुणक 00] 








फ् 


। भागफल का आओ लि अर 
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6.3 उर्ध्वतिर्यक एवं ध्वजांक विधि : 
(५टएटशीाए 276 (0559७75९८ थाव ए॥92 0श20 ८४४००) 
इस विधि द्वारा किसी भी प्रकार की भाग संकिया की जा [44-20] सकती है। क्रियापद 
निम्नवत्‌ हैं:- 


कियाविधि ([?०022607/८) : (॥) भाज्य एवं भाजक का निर्धारण किया जाता है तथा यथा स्थान 
लिखा जाता है। (2) भाजक की आधार संख्या ज्ञात करके भाजक को विभाजित किया जाता है.।.. 
भागफल संशोधित भाजक एवं शेषफल ध्वजांक कहलाता है। (3) भाजक की आधार संख्या में शूज्यों 
की संख्या के तुल्य भाज्य के अंकों के पश्चात विभाजन रेखा खीची जाती है। यदि भाज्य दशमलव 
युक्त हो तो यह रेखा दशमलव के पश्चात अंक गिनकर खीची जाती है। रेखा के बायीं ओर 
अनुमानित भागफल एवं दायीं ओर अनुमानित शेषफल होता है। (4) भाज्य का प्रथम अंक सकल 
भाज्य एवं वास्तविक भाज्य होता है, इसको संशोधित भाजक से विभाजित करके भागफल का प्रथम 
अंक प्राप्त किया जाता है। जो बचता है, वह प्रथम अवशेष कहलाता है, इसको भाज्य के प्रथम एवं 
द्वितीय अंक के मध्य नीचे लिखा जाता है। (5) प्रथम अवशेष एवं भाज्य का द्वितीय अंक भागफल के 
द्वितीय अंक हेतु सकल भाज्य होता है। (6) ध्वजांक एवं प्रथम अंक एवं भागफल के प्रथम अंक का. 
गुणनफल द्वन्द्रयोग कहलाता है। (7) सकल भाज्य एवं द्वन्द्रयोग का अन्तर वास्तविक भाज्य 
कहलाता . है। (8) वास्तविक भाज्य को संशोधित भाजक से विभाजित करके भागफल का द्वितीय 
अंक 2 किया जाता है। द्वितीय अवशेष को भाज्य के द्वितीय एवं तृतीय अंक के मध्य नीचे लिखा 
जाता है। 
(9) भागफल के तृतीय अंक हेतु द्वन्द्रयोग # भागफल का द्वितीय अंक < ध्वजांक का प्रथम अंक 
+ भागफल का प्रथम अंक > ध्वजांक का द्वितीय अंक 
.. (0) सकल भाज्य से वास्तविक भाज्य ज्ञात करके भागफल का तृतीय अंक ज्ञात किया जाता है। 

. (44) कियापद (5) से (40) तक की पुनराव॒ृत्ति करके भाग संकिया पूर्ण की जाती है। 
(2) विभाजन रेखा दशमलव विन्दु के स्थान को व्यक्त करती है। 
उदाहरण (2) (व) ६-4, 3233 + 2 (छ) ८8, 5574237 + 23 

(ज) %-6, ४ (४878४ +> 82 (झ) &-6, (290.45709 + 0.0 8 

क्‍ (डर) ६-6, 04863 87705 + 78८0%8097 
हल : (व) ४-4, भाजक 52,भाज्य 5-32332, भाजक का आधार ८१0, 

संशोधित भाजक 5-2, ध्वजांक ८॥ 
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6.4 निष्कर्ष (८०0४टाए५07) : 
भाग संक्रिया में भाजक के आधार संख्या के निकट होने पर विचलन विधि का उपयोग 


महत्वपूर्ण है, इस विधि में भाज्य का प्रथम अंक भागफल का प्रथम अंक होता है। भाजक की आधार 
संख्या से प्राप्त विचलन को विपरीत चिन्हांकित करके संशोधन गुणक प्राप्त होता है, जो गणना में 
महत्वपूर्ण कार्य करता है। उर्ध्वतिर्यक एवं ध्वजांक विधि द्वारा किसी भी प्रकार की भाग संक्रिया की 
जा सकती है। भाजक की आधार संख्या ज्ञात होने पर इसे भाजक से विभाजित करने से भागफल 
संशोधित भाजक एवं शेषफल ध्वजांक कहलाता है। ध्वजांक दन्द्रयोग में सहायक होता है। संशोधित 
भाजक से वास्तविक भाज्य को विभाजित करते हुए भाग संक्रिया पूरी की जाती है। भाज्य का प्रथम 
अंक सकल भाज्य एवं वास्तविक भाज्य होता है। वैदिक गणित के सूत्रों से भाग संक्रिया में 


गणनाओं की जटिलता घट जाती है। 
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अध्याय सात 


_ संख्याओं के मूल क्‍ - 
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प्रयुक्त सूत्र एवं उपसूत्र 
एकाधिकेन पूर्वण, एकन्यूनेन पूर्वेण, आनुरुप्येण एवं विलोकनम्‌ | 


































74 प्रस्तावना (709 प८2007) 


72 संख्याओं के वर्गमूल (54पए४८ (00 ० 'षिपात्ऑ०2(5) 
(क) चतुष्भकीय प्रणाली में संख्याओं के वर्गमूल 
(0०४८ एि067 ०07 एिचराटक की 70फ जि फल 5ए४८ए) 
(ख) अष्टअंकीय प्रणाली में संख्याओं के वर्गमूल 
(50एक्४का८ रि000 6 रिफ्र्/68 ॥ (2ठ॥ 'रिफ्ाएटा 5एश277) 
(ग) षोडशअंकीय प्रणाली में संख्याओं के वर्गमूल 


(54प%४८ रि00 07र्फिटा$ थ निरकते्लाएन पल 5ए४८77) 


7.3 संख्याओं के घनमूल ((प०5८ २0०० ० िप्ा70८25) 
(क) चतुष्अंकीय प्रणाली में संख्याओं के घन मूल 
(पछ6 १०00 67 िफराफटाड | 70फ )शा 'परा०९ 59927) 
(ख) अष्टअंकीय प्रणाली में संख्याओं के घनमूल 
((-फँ९ रि00 0०९४४ ॥7 (0८4 चिपर०6॥ 5एश27)) 
(ग) षोडशअंकीय प्रणाली में संख्याओं के घनमूल 


((-प९ रि०0 07 एए०९४5 7 निकतेव्टाओओं रिप्राए०67 57८7) 


7.4 संख्याओं के चतुर्थमूल (70फ77 रि00 ० 'षिप्राए९०१5) 


(क) षोडशअंकीय प्रणाली में संख्याओं के चतुर्थमूल 


(छ65फ्ाप रि000 ठ6िाफएटाड 9 सिल्डबत९सपओं चिफाा०८४ 5एशशथाग) 


75 संख्याओं के पंचम मूल (कापि 700 ० ए॥णाए2ट$) 
(क) षोडशअंकीय प्रणाली में संख्याओं के पंचम मूल 
(रक्तिरिठठ0 90फ्राफटा३ क निल्शबब0९टाएओं ऐरएगी72८६ 5५567) 








76 निष्कर्ष (207टप्रशंठण) 
777 संदर्भ ग्रन्थ (२८(2/200८5५) क्‍ द 
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7. प्रस्तावना (00प८0090) : 

वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों का प्रयोग संख्याओं के मूल ज्ञात करने में किया जा 
सकता है। प्रस्तुत अध्याय में पूर्णघात संख्याओं के मूल (वर्गमूल, घनमूल, चतुर्थमूल एवं पंचममूल) 
को विलोकनम्‌ विधि से ज्ञात किया गया है। मूल ज्ञात करने के लिए तीन तालिकाओं का उपयोग 
करते हैं। पूर्ण वर्ग संख्याओं के वर्गमूल, पूर्ण घन संख्याओं के घनमूल को चतुष्भ्ंकीय, अष्टअंकीय 
एवं षोडश अंकीय प्रणालियों में ज्ञात करने की विधियों की सोदाहरण विवेचना की गई है। पूर्ण 
चतुर्थधात संख्याओं के चतुर्थमूल, पूर्ण पंचमघात संख्याओं के पंचममूल को षोडश अंकीय प्रणाली में 
ज्ञात करने की विधियों की सोदाहरण विवेचना की गई है। वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों 
एकाधिकेन पूर्वण, एकन्यून पूर्वण आनुरुप्येण एवं विलोकनम्‌ आदि का उपयोग करते हुये पूर्णघात 
संख्याओं के मूल को सोदाहरण (4--40) समझाया गया है। द द 


7.2 संख्याओं के वर्गमूल (500487८ ००६ ० 'षिपाएं20/5) : 
किसी पूर्णवर्ग संख्या का वर्गमूल विलोकनम्‌ विधि से ज्ञात किया जाता है। 


7.2(क) चतुष्अंकीय प्रणाली में संख्याओं के वर्गमूल : 
(90००८ 7२000 0 'िप्राआ०20५ ॥ ४0फा छ9986 'बिपरा72/ 5५5८7) 


चतुष्भंकीय प्रणाली में वर्गमूल ज्ञात करने के लिए निम्न सारणियों का प्रयोग करते हैं:- 
4. अंक, वर्गसंख्या एवं बीजांक के लिए सारणी : 


अंक ] 2 3 [0 

वर्ग संख्या [[. |40 [2 00 
[बीजांक |4 |]। (3 |[| 

2. पू्णवर्ग संख्या के वर्गमूल क॑ चरमांक क॑ लिए सारणी : 
पर्णवर्ग संख्या के चरमांक वर्गमूल के चरमांक 
है 

[ क्‍ विषम अंक 

00 () 

3. निकटतम वर्गमूल के लिए सारणी : 

' संख्या निकटतम वर्गमूल 

-3 क्‍ 

0-20.. 2 

2]-33. 3 


विशेष :-- (॥) पूर्ण वर्ग संख्या का बीजांक एवं 3 होता है। 
टिप्पणी : संख्या का बीजाक 4 एवं 3 होने पर यह आवश्यक नहीं है, कि संख्या पूर्ण वर्ग हो। 


(2) अपूर्ण वर्ग संख्या का चरमांक 2 या 3 एवं बीजांक 2 होता है। 























































उदाहरण (3) (!04), का वर्गमूल ज्ञात करना | 


हल :./,0] ,0] -:-2] या 23 

अभीष्ट वर्गमूल ८ 2] 

क्रियापद: (4) दाये से दो-दो अंकों के जोडे. बनाये जाते हैं । 

पहला जोडाऊ , दूसरा जोड़ा - 

(2) वर्ग संख्या के चरमांक को देखकर वर्गमूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 

वर्ग संख्या का चरमांक ८ , वर्गमूल का चरमांक ८ ] या 3 ( का परममित्र अंक) 

(3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम वर्गमूल ज्ञात किया जाता है। संख्या के पहले जोड़े ॥ 
का निकटतम वर्गमूल ८ 2, चरमांक एवं दहाई के अंक से संभावित वर्गमूल ८ 2] या 23 

(4) निखिल अंक समान (अर्थात 2) एवं चरमांक 2 वाली संख्या 22 की वर्गसंख्या 227 - 20 
() संख्या, 22 की वर्गसंख्या से तुलना करने पर, 0 < 20 (6) अतः अभीष्ट वर्गमूल ८ 2] 
उदाहरण (2) (302(), का वर्गमूल ज्ञात करना | 


हल :./3,0,2] 5 3] या 33 
अभीष्ट वर्गमूल ८ 3] 
क्रियापद : (4) दायें से दो-दो अंकों के जोड़े बनाये जाते हैं। 
पहला जोडा ८ 3, दूसरा जोडा ८0, तीसरा जोडा ८ 
(2) वर्ग संख्या के चरमांक को देखकर वर्गमूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 
संख्या का चरमांक ८ , वर्गमूल का चरमांक ८ | या 3 (| का परममित्र अंक) 
(3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम वर्गमूल ज्ञात किया जाता है। 
पहले जोड़े 3 का निकटतम वर्गमूल ८ [ 
(4) वर्गमूल के सैकड़े के अंक एवं चरमांक 2 तथा 3 वाली संख्याओं की वर्गसंख्याओं को ज्ञात 
किया जाता है। अतः 27- 20, 37530[. 
क्‍ (5) इन वर्ग संख्याओं से तुलना करके तथा संकलन - व्यवकलनाभ्याम्‌ विधि से निकटतम वर्गमूल 
श को ज्ञात किया जाता हैं तुलना करने पर स्पष्ट है कि संख्या 30 संख्या 43 के वर्ग के निकट है। 
स्पष्ट निकटतम वर्गमूल ८ 3 
(6) सम्भावित वर्गमूल 3 एवं 433 हैं। 
(7) चरमांक 2 वाली संख्या 32 का वर्गफल ८ 32040 
(8) वर्ग संख्या इस संख्या से छोटी है। अत: अभीष्ट वर्गमूल ८ 3व 


7.2(ख) अष्टअंकीय प्रणाली में संख्याओं के वर्गमूल : 
(0पथ्राट रि0०00 0 पिपाएंटा5 ॥ 0ट० चिपाणओुटा 5एश6ला) 
अष्टअंकीय प्रणाली में वर्गमूल ज्ञात करने के लिए निम्न सारणियों का प्रयोग करते हैं-- 
. अंक, वर्गसंख्या एवं बीजांक के लिए सारणी : दी क्‍ क्‍ 
अंक . 5 05 «० 6 .. ६ ह। 80. 
वर्गसंख्या | | 4. (4। (20 |3॥4 [44 [| 6।[ |00 
बीजांक || |4 2 क [4 -. है |] 















2. पूर्ण वर्ग संख्या के वर्गमूल के चरमांक के लिए सारणी ह 


पूर्णर्ग संख्या | वर्गमूल का चरमांक 
का चरमांक 


4 * 
विषय अंक... द 
2या 6 (परममित्र अंक) 







विशेष : (॥) पूर्णवर्ग संख्या का बीजांक ,2,4 एवं 7 होता है। 
टिप्पणी : संख्या का बीजांक 4, 2, 4 एवं 7 होने पर पूर्णवर्ग संख्या होना आवश्यक नहीं है। 
(2) अपूर्ण वर्ग संख्या का चरमांक 2, 3, 5 एवं 7 एवं बीजांक 3, 5 एवं 6 होता है। 
उदाहरण (3) (6444) का वर्गमूल ज्ञात करना | 
+/(64,44 5 72 या 76 
अभीष्ट वर्गमूल ८72 
क्रियांपद : (3) दायें से बायें दो-दो अंकों के जोड़े बनाए जाते हैं। 
पहला जोड़ा 5 64, दूसरा जोड़ा 
(2) वर्गसंख्या के चरमांक को देखकर वर्गमूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 
वर्गसंख्या का. चरमांक 54, वर्गमूल का चरमांक ८52 या 6 (परममित्र अंक) 
(3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम वर्गमूल ज्ञात किया जाता है। संख्या के पहले जोड़े 64 का 
निकटतम वर्गमूल ८ 7 | चरमांक एवं दहाई के अंक से संभावित वर्गमूल ८72या 76 
(4) निखिल अंक समान(7) एवं चरमांक 5 वाली संख्या 75 की वर्ग संख्या नाऊाशा। 
() संख्या 75 की वर्ग संख्या से तुलना करने पर 6444 <72] (6) अतः अभीष्ट वर्गमूल - 72 
उदाहरण (4) (20420) का वर्गमूल ज्ञात करना | द 


हल : -/2,04,20 ८ 34 
.. अभीष्ट वर्गमूल 534 
क्रियापद :(4) दायें से बायें दो-दो अंकों के जोड़े बनाए जाते हैं। 
पहला जोड़ा ८ 2, दूसरा जोडा ८ 04, तीसरा जोडा ८20 


(2) वर्गसंख्या के चरमांक को देखकर वर्गमूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 


वर्गसंख्या का चरमांक 550, वर्गमूल का चरमांक ८4 
(3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम वर्गमूल ज्ञात किया जाता है। संख्या के पहले जोड़े 2 का 


_निकटतम वर्गमूल ८] 


(५) वर्गमूल के सैकड़े के अंक एवं चरमांक 2 एवं 3 वाली संख्याओं की वर्ग संख्याओं को ज्ञात 
किया जाता है। 2 ““"44, 37577 



































एस 
















(5) इन वर्ग संख्याओं से तुलना करके तथा संकलन - व्यवकलनाभ्याम्‌ विधि से निकटतम वर्गमूल 
3 के वर्ग के निकट 


को ज्ञात किया जाता हैं। तुलना करने पर स्पष्ट है कि संख्या 204 संख्या | 
है| स्पष्ट है निकटतम वर्गमूल ८ 3 ७) अत: अभीष्ट वर्गमूल ८ 34 
7.2(ग) षोडशअंकीय प्रणाली में संख्याओं के वर्गमूल : 


(50ए0५४८ रि0०० ० चिट 9 मिंट्डग्त९लाआंईं पाए०८८ 5५990८70) 
बोडशअंकीय प्रणाली में वर्गमूल ज्ञात करने के लिए निम्न सारणियों का प्रयोग करते हैं:- 


4. अंक, वर्गसंख्या एवं बीजांक के लिए सारणी : 


आज आज कक की ]0 | 
(4 9 |0 [१9 24 |3॥ [40 [5] [64 | 79 [20 | 0४ ८4 | &। |00 | 
8.|4 |9।| 0 8 





4 |&॥ [6 [4 |स्‍4।60/[/ ॥| 
पूर्णवर्ग संख्या के वर्गमूल के चरमांक के लिए सारणी :__ 


2.« 


> हर ४ 7 
पूर्णवर्ग संख्या का चरमांक पल का चरमांक 
8.4 या (: (परममित्र अंक) 












जालिकः 22 जल [दया छ छरममित्र अंक) 7 या 9 (परममित्र अंक) 


जि अभि 222 2 या 5. (परममित्र अंक), 6 या (परममित्र अंक) 
गम के 7 न ता या [(परममित्र अंक), » या 2 (परममित्र अंक) | 


“7 [7 7 (0) एएं #/ ७ ००: 






एवं 9 होता है। | 
होने पर यह आवश्यक नहीं है, कि संख्या 
8, 3, 0, 2 एवं ४ तथा चरमांक 2, 3, 


*यं 


विशेष : () पूर्णवर्ग संख्या का बीजांक (, +, 6, 9, 2. 
टिप्पणी : संख्या का बीजांक , 4, 6, 9, / एवं 
पूर्णवर्ग हो। (2) अपूर्णवर्ग संख्या का बीजांक 2, 3, 5, /#, 
5. 6, 7. 8, 0, 35, (., [0, & एवं होता है। 

उदाहरण (5) (28॥),८ का वर्गमूल ज्ञात करना । 

हल : <टि,8< 3, 37, 39 या 

. अभीष्ट वर्गमूल ८ 39 का 
: क्रियापद ()) दायें से दो-दो अंकों के जोड़े बनाए जाते हैं। 
... पहला जोडा ८ ९, दूसरा जोडा + 97 हि 
(2) वर्गसंख्या के चरमांक को देखकर वर्गमूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 


25 


नाप 5 ० 5 पु का (कमा 0४८ + 2०८ 0253 हब, ः 








वर्गसंख्या का चरमांक ८ , वर्गमूल का चरमांक | या $ 7 या 9 है। 
(3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम वर्गमूल ज्ञात किया जाता है। पहले जोड़े (: का निकटतम 


वर्गमूल 5 3, चरमांक एवं दहाई अंक से संभावित वर्गमूल ८ 3,37, 39 या 37 


(4) निखिल अंक समान अर्थात 3 एवं चरमांक 8 एवं / वाली संख्याओं की वर्ग संख्यायें, 
* - (40, 3/07 ८ 2 24 
(5) संख्या को 38 एवं 3 & की वर्गसंख्याओं से तुलना करने पर, (40 <(:8<224 


6) अत: अभीष्ट वर्गमूल ८ 39 


7.3 संख्याओं के घनमूल ((प०८ २०० र्ण धिप्राग०25) ध 
किसी पूर्णघन संख्या का घनमूल विलोकनम्‌ विधि से ज्ञात 44-44) किया जाता है। 


7.3(क) चतुष्अंकीय प्रणाली में संख्याओं के घनमूल : 
((-पः€ २०00 ० 'बिपराएटा5 7 70पा णिश। षिपाश/टा 99827) 


चतुष्ञंकीय प्रणाली में घनमूल ज्ञात करने के लिए निम्न सारणियों का प्रयोग करते हैं:- 


4. अंक, घनसंख्या एवं बीजांक के लिए सारणी : 





अंक ५ 3 0 
घनसख्या ] 20 | 23 000 
बीजांक | 2 3 


2. पूर्णघन संख्या के घनमूल के चरमांक के लिए सारणी : 3. निकटतम घनमूल के लिए सारणी : 


पूर्णयन संख्या का घनमूल का चरमांक बा नल 
चर्माक मंख्या निकटतम घनमूल 
0 2 -3 
। । 20-32 ८ 
५ 4 33-333 3 
(00 () 


विशेष: (3) पूर्णघन संख्या का बीजांक , 2 एवं 3 होता है । 
टिप्पणी : संख्या का बीजांक 4, 2 एवं 3 होने पर आवश्यक नहीं है कि वह पूर्णघन संख्या हो। 
(2) अपूर्णघन संख्या का चरमांक 2 होता है। 
उदाहरण (4) (3, 20), का घनमूल ज्ञात करना । 
हल : १/3,20 3.20 ८ 2 
क्रियापद : (3) दायें से तीन-तीन अकों के लिए जोड़े बनाये जाते हैं| 
पहला जोड़ा ८3, दूसरा जोड़ा ८420 
(2) संख्या के चरमांक को देखकर घनमूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 


संख्या का चरमांक ८ 0, घनमूल का चरमांक ८ 2 
(3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम घनमूल ज्ञात किया जाता है । 


पहला जोडा 5 3, निकटतम घनमूल - | 
(4) यही दोनों अंक मिलकर अभीष्ट घनमूल होते हैं। अभीष्ट घनमूल ८ 2 


उदाहरण (2) (30233), का घनमूल ज्ञात करना | 
१/30,233 30,233 - 33 






















क्रियापद : (4) दायें से तीन-तीन अंकों के जोड़े बनाये जाते हैं। 
पहला जोडा - 340, दूसरा जोडा 5 233 
(2) संख्या के चरमांक को देखकर घनमूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 
संख्या का चरमांक 5 ३, घनमूल का चरमांक 5३ 
(3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम घनमूल ज्ञात किया जाता है। 
पहला जोडा -- 340, निकटतम घनमूल 3 
(५) यही दोनों अंक मिलकर अभीष्ट घनमूल होते हैं। अभीष्ट घनमूल 5 33 
7.3(ख) अष्टअंकीय प्रणाली में संख्याओं के घनमूल : 
((-ए०2 ॥१00 एबियाए72९5 ॥ 0टाओं पिपाए०2८/ 5ए5/९४7) 


अष्टअंकीय प्रणाली में घनमूल ज्ञात करने के लिए निम्न सारणियों का प्रयोग करते हैं:- 


4. अंक, घनसंख्या एवं बीजांक के लिए सारणी 


घनसंख्या 
| बीजांक 








2. पूर्णघन संख्या के घनमूल लिए सारणी : 

पूर्णघन संख्या का चरमांक घनमूल कर चरमांक 

() 2 या 6 (परममित्र अंक) 

384 पल मी 3.57 
00 4 

(000 द () 

3. निकटतम घनमूल के लिए सारणी : 

संख्या निकटतम घनमूल संख्या निकटतम घनमूल 
-7 75-327 5 
0-32 हट 330-5260 6 
33-77 द 3 52-77 
00-] /4 4 


विशेष (॥) पूर्णघन संख्या का बीजांक 4, 6 एवं 7 होता है। 
टिप्पणी : संख्या का बीजांक 4, 6 एवं 7 होने पर पूर्णघन संख्या होना आवश्यक नहीं है। 
(2) अपूर्णघन संख्या का चरमांक 2, 4 एवं 6 तथा बीजांक 2, 3, 4 एवं 5 होता है। 


उदाहरण (3) (3644)/ का घनमूल ज्ञात करना | 

3 २36,44] 44[ >> 3| 
क्रियापद (4) दायें से तीन-तीन अंकों के जोड़े बनाये जाते है। 
पहला जोडा > 36, दूसरा जोडा + 4]| 


(2) संख्या का चरमांक ८ , घनमूल का चरमांक ८ | 
(3) संख्या का पहला जोडा ८ 36, निकटतम घनमूल 5 3 (4) अभीष्ट घनमूल 5 3 


उदाहरण (4) (3300), का घनमूल ज्ञात करना | 
हल : ३3,300 54..: 
.. क्रियापद: () दायें से तीन-तीन अंकों के जोड़े बनाये जाते हैं। 
















































पहला जोडा - 3, दूसरा जोडा ८ 300 
(2) संख्या के दायी ओर 00 होने पर चरमांक ८ 4 
(3) पहला जोडा 5 3, निकटतम घनमूल ८ ] (4) अभीष्ट घनमूल ८ 4 
7.3(ग) षोडशअंकीय प्रणाली में संख्याओं के घनमूल : 
((-पः€ १00६ ० जाएंटा5 जा पसल्ड9तटलंगओं चिषात०८० 595027) 
षोडशअंकीय प्रणाली में घनमूल ज्ञात करने के लिए निम्न सारणियों का प्रयोग करते हैं:-- 
4. अंक, घनसंख्या एवं बीजांक के लिए सारणी : 
घनसंख्या 
बीजांक 




























पर्णघन संख्या का पर्णघन संख्या 
... चरमांक का चरमांक 
4 या (; (परममित्र अंक 
4,7, 9, 
2या।:(परममित्रअंक),6या.७ (परममित्र अंक) 
डि 
3 


[08-56 533-688 
57-4#४ 0(.(2-694 
200 - 2!28 6895-80 87 
209-387 [9 2.38-22[: 


3/28-532 027-[क्क 
विशेष : अपूर्णघन संख्या का चरमांक 2,4, 6, », ( या होता है। 
उदाहरण (5) (378)7,),, का घनमूल ज्ञात करना | 
हल : ॥3#/4, # 5 &। 

 क्रियापद : () दायें से तीन-तीन अकों के जोड़े बनाये जाते हैं। 
पहला जोडा ८539#, दूसरा जोडा ८ )8& 

(2) संख्या के चरमांक को देखकर घनमूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 
संख्या का चरमांक ८ , घनमूल का चरमांक ८ | द 

(3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम घनमूल ज्ञात किया जाता है। 

... पहला जोडा ८ 378, निकटतम घनमूल जे .. 

(4) यही दोनों मिलकर अभीष्ट घनमूल होते हैं। अभीष्ट घनमूल -.१] 

उदाहरण (6) (434/:40),८ का घनमूल ज्ञात करना | 

हल : ॥/434, £40 ८ 84 या 0(2 
... अभीष्ट घनमूल ८ (4 

क्रियापद (4) दायें से तीन-तीन अंकों के जोड़े बनाये जाते हैं। 

पहला जोडा ८ 434, दूसरा जोडा ८ 440 





26226: 0 कक ता अमल लीड अपर शमकीनिमकीली 








उ्लअस्काइरककालगल० पा 


3 निकटतम चतुर्थभमूल क॑ लिए सारणी 


टिप्पणी : संख्या का बीजांक , 6, & एवं 9 हाने पर आवश्यक नहीं कि संख्या पूर्णचतुर्थधात 


बीजांक 2, 3, 4, 5, 7, 8, 9, 8, 8, (., 3, £ होता है। 
उदाहरण (॥)) (280८, 5.08),६ का चतुर्थमूल ज्ञात करना । 





































(2) संख्या के चरमांक को देखकर घनमूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 
संख्या का चरमांक ८ 0, घनमूल का चरमांक ८4 या (: (परममित्र अंक) 
3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम घनमूल ज्ञात किया जाता है। पहला जोडा ८ 434 
निकटतम घनमूल - » (4) चरमांक एवं दहाई के अंक से संभावित घनमूल 04 या ९: 
(5) निखिल अंक समान (अर्थात #) एवं चरमांक 5 वाली संख्या »5 की घन संख्या 
25 5 448550 
6) संख्या को, 25 की घनसंख्या से तुलना करने पर 434540 <448985)। अभीष्ट 
घनमूल>- (4 


7.4 संख्याओं के चतुर्थभूल (#0णा7 ०0 0 पिप्रा॥०2४5) : 
किसी पूर्ण चतुर्थधात संख्या का चतुर्थभमूल विलोकनम्‌ विधि से ज्ञात 5-49) किया जाता 
है| क्‍ क्‍ 
7.4(क) षोडशअंकीय प्रणाली में संख्याओं के चतुर्थमूल : 
(00फप/पफ 7२00 0 'षिप्राफ्ृटा5 था पिर्डगत९८टाएओं िपात727 5५5९7) 
षोडशअंकीय प्रणाली में चतुर्थभमूल ज्ञात करने के लिए निम्न सारणियों का प्रयोग करते हैं:- 
4. अंक घात एवं बीजांक के लिए सारणी 


जोक 8 9 है छ [5 छ 0 
चतुर्थधात 5] | 00 | 27] | 50 | 96 | 4000 | 95] | 270 | 393] | 500 | 659 | 960 | 05८॥ | 000( 
५ 6 ] 
















बीजांक ] ] 6 रे ] 2] 
2.पूर्ण संख्या व मूल क॑ चरमांक क॑ लिए सारणी लि 
संख्या का चरमांक चतुर्थभूल का चरमांक 
2 या 5 (परममित्र अंक), 6 या & (परममित्र अंक) 
विषम अंक 






4 या (: (परममित्र अंक) 



















संख्या निकटतम |. संख्या संख्या 












4-6 50-960 3934-5079 








0-50 96-फए 500-6790 
जनक 000-9.0.0 079[-960 6 

. 400-27 98-2706 960-(५.5९.0 
2/-50[7 270-32930 (.5(.-फकिछ 


विशेष : () पूर्णचतुर्थधात संख्या का बीजांक 4, 6, हे एवं ए होता है। 


संख्या हो। रे 
(2) अपूर्ण चतुर्थधात संख्या का चरमांक 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 2, 8, (., 2, £ एवं # एवं 




















हल :42802,548] <0, 83, 85, 7, ७9, 08, ७) या «7 
अभीष्ट चतुर्थभूल ८ (॥ 
क्रियापद : () दायें से चार-चार अंकों के जोड़े बनाये जाते हैं । 
पहला जोडा 5280९. दूसरा जोडा ८ 508| 
(2) संख्या के चरमांक को देखकर चतुर्थमूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 
संख्या का चरमांक 5" चतुर्थमूल का चरमांक ८, 3, 5, 7, 9, 8, 2) या ए 
(3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम चतुर्थमूल ज्ञात किया जाता है। पहला जोडा ८ 2800 


निकटतम चतुर्थमूल -"# 
2] ४५) 4४5 207 3 2) | 
संभावित चतुर्थमूल बीजांक 3 7) छः 2 6 8 | +# 


संख्या का बीजांक ८ ] 
6) संभावित चतुर्थभूल ८ 0, 03, 07,.१9, 0॥0 
। 7) 22 - 29070740 
280(:508<290] )/40 द " 
(8) अभीष्ट चतुर्थमूल ८ /&] ' का 





75 संख्याओं के पंचम मूल (गति 8000 0'षिप्राप०2७) : 
किसी पूर्ण पंचमघात संख्या का पंचम मूल विलोकनम्‌ विधि से ज्ञात किया जाता है। 


7.5(क) षोडशअंकीय प्रणाली में संख्याओं के पंचम मूल 
(जि ६१00 ० षिपाएटाड था तल्डगत८टलाआओं िप्रा०02८7 5ए5६2८7) 


षोडशअंकीय प्रणाली में पंचम मूल ज्ञात करने के लिए निम्न सारणियों का प्रयोग करते हैं:- 


| ___. अंक, पंचमघात एवं बीजांक के लिए सारणी : द रे] 
। ऊक [ 3 8] 47] 8 6 7 [87 5 5-5 #&#7 58 ! 
॥ | पंवमघात | | | 20 | 73 | 400 | 035 | 860 | 407 | 8000 | 5609 | 8600 | 2758 | 30९00 | 58450 | 83480 0000.... 
| | 4 0 ५ हि 5 हा 


2 3 के 


















पंचमघात संख्या का चरमांक पंचममूल का चरमांक 
पुनरावृत्ति 
2 या 5 (परममित्र अंक), 6 या ४ (परममित्र अंक) 
4या (: (परममित्र अंक) 
हे 
॥| 






















3. निकटतम पंचममूल के लिए सारणी : 


















2758 -3(,8# 8 









7060-4 0 6 






4 0 7- का गुर 3(.(.00-50.05( 
 8000-/60 8 350052-83428 
400-30.4 7.6.0.9-8699 8347.0-896472, 


(35-] 95[: 86.00-2758 8964] 
शेष : अपूर्णपंचमघात संख्याओं के चरमांक सम अंक होते हैं। 


उदाहरण (॥) (, (.9520),८ का पंचममूल ज्ञात करना | 


हल : ॥,20520 5 2, 6, 0, 5 


अभीष्ट पंचममूल ८ 2 
क्रियापद : () दायें से पाँच-पाँच अंकों के जोड़े बनाये जाते हैं । 


पहला जोडा 5 , दूसरा जोडा ८ (0 520 


(2) संख्या के चरमांक को देखकर, पंचममूल का चरमांक ज्ञात किया जाता है। 
संख्या का चरमांक 5 0, पंचममूल का चरमांक ८ 2, 6, / या ॥: 
(3) संख्या के पहले जोड़े का निकटतम पंचममूल ज्ञात किया जाता है। 
पहला जोडा ८ , निकटतम पंचममूल ८ | 
(4) संभावित पंचममूल ८ 2, 6, # या 7: 
(5) 37 ८ 25(:843 < (70520 
अभीष्ट पंचममूल ८ 2 





7.6 निष्कर्ष ((ठहटाप्रछं०0) : 


.. चतुष्ञंकीय एवं अष्टअंकीय प्रणाली में पूर्णवर्ग संख्याओं के चरमांक होने पर वर्गमूल के 
चरमांक में विषम अंक प्राप्त होता है। बोडश अंकीय प्रणाली में पूर्णवर्ग संख्या का चरमांक होने 
पर वर्गमूल का चरमांक , | का परममित्र अंक अर्थात 9, 7 एवं 7 का परममित्र अंक अर्थात 9 
होता है। चतुष्भ्॑कीय, अष्टअंकीय एवं षोडश अंकीय प्रणाली में पूर्णघन संख्याओं के चरमांक क्रमशः: 
क्‍ (,3), (,3,5,7) एवं (,7,9,7 होने पर घनमूल के चरमांकों की पुनरावृत्ति होती है। षोडश 
अंकीय प्रणाली में पूर्ण चतुर्थधात संख्या का चरमांक 4 होने पर चतुर्थमूल के चरमांक में विषम अंक 
प्राप्त होते है एवं पूर्ण पंचमघात संख्या का चरमांक विषम अंक होने पर पंचममूल के चरमांक में 
पुनरावृत्ति होती है। षोडश अंकीय प्रणाली में अंकों की पंचम घात पर बीजांकों की पुनरावृत्ति होती 


है। 



















7. संदर्भ ग्रन्थ (रिट/2720228) : 


() [59फ725$ | "€ताट /॥/॥टणबरा08 (70८९८०725) ४०79) 89047 245, ४८९० [>2प 
99] 

2) वैदिक क ा निर्देशिका, विद्या भारती प्रकाशन, कुरुक्षेत्र (2000) 

8) 3.6 ॥7फ7, ४८०८ !/शाशतरा25, '४०॥) 59749 298, [2९0४ (995) 

4) 7'..5.छ8]॥क्राप)प्रा9, है ४०तदत॥ व0वपटाक0ा [0 /याटाला ताजा 'णव्रीशाबरांट$ 
ए/॥९ए 74560 7 ॥772८0, 72200 (992) 

5) 5.6 40007, ४८०८ (5९०४८००, 0०३ 300४ 02८00+ २८एछ [220 (994) 

6) अमित कुमार शर्मा एवं कैलाश, पूर्णघात संख्याओं के मूल, 70८९९८०१४४१५, 3॥88[:4एश्या7- 
3#क्राश्रगक्षानं 2कएशा्वाएएशग7, [22८. 2000, 82702207८, [00.58-64. 

7) क्यो ढैट 2.५ .9॥48074, ४८व८ट पट ॥ा25: /एणत[॥टश्रा००, 308/909ए9 
80एक07ाए 57099, )४४४/०प७४ ४०. 3, 0४४ए 2007, 00. 24-32. 

8) 4.५ एप दठेट 4 950, 22ए207978८75 का /क्रािटाशाटदों >5ट670९2८8 व /ैएटांटा। 
[व8, ठिक्राए8 50060 590004, )४३४2)७४, ४०. 32, 0प९. 2007, 00. 7-2 
9) कैलाश एवं अमित कुमार शर्मा, षोडश अंकीय प्रणाली में गुणन एवं वैदिक गणित के सूत्रों एवं 

उपसूत्रों की उपादेयता, भारतीय वैज्ञानिक एवं औद्योगिक अनुसंधान पत्रिका, नई दिल्ली, वर्ष 42 
जून 2004, पृ049--24 | 
(0) ९85४ 6 0.९ 50479, खिका सिएक्रपन्रा07 0 रिटटपराएएहु 2९ट०77॥5, 5 4/47799 
30050 57009, )२३१४०७ ४०. 22, ४८७. 2005, 99. 47-2. 
(44) ि॥्या85॥ 6: 0.९ .5॥079, [>ण#ाए, 5ठ207८6९ 0098, (0८४४, ४०७. 8, 
२०.३3, (७८१ 2005, 9]0./-9 
(2) ए0 के0 शर्मा, एस0 के0 श्रीवास्तव एवं कैलाश, भारतीय वांगमय में कूटांक, 280८९८०॥॥४2$ 


विश्व वेद विज्ञान सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ0 340-344 | 


(3) ए0 के0 शर्मा, एस0 के0 श्रीवास्तव एवं कैलाश, संख्याओं की घातें, विभाजनीयता एवं आवर्त 
दशमलव, [0८८८%१४९&, विश्व वेद विज्ञान सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ० 345--348 | 

(4) 2. ९, 5श्रा74, 50प॥माह थ निबतलाएओं ऐिपय6८४ 5ए४2०, राजस्थान बोर्ड शिक्षण 

पत्रिका, अजमेर, ४०!. 46-47, )३०. -2, 09४॥-560. 2005, 99. 7//-/9 
(5) ₹॥959, [जहर बयाते रिटटफाफाहु क्‍0९ला725, (छ5 (0, ((-0एरएपॉटा 
$०लंटाए ० 79क्‍9), ४एफाएफशं, ४०0. 9, )२०.4, (0०८. 995, 99. -4, 33. 

(6) 50, शंआजाए (96टएशशे उए४छा) 3८700 527९6 (४९.८९! ), ।४८ए 
[276८0, ४०). 33, |णौए 995, 099. 28-32 

(7) कैलाश एवं अमित कमार शर्मा, संख्याओं के घात, राजस्थान बोर्ड शिक्षण पत्रिका, अजमेर 

. ५०. 46-47, १४०. -2, 090॥-560. 2005, 90. 0-2! 

(8) 50 & 0.९ ५॥॥0749, रिटटफएएह 2०लाएओ5 था िलबतल्टाएनओ, 0700९९0795, 
पि्नांणिन $९तरांतकक 00 उिक्राभ्ाएब निल्ता426 ॥ िए7०९ँ॥9 शार्त 7९टौआ0529,... 
57220, १(३ए 06, 97. 342-35... के, 

(9) [ट85४, 7450 जिफब्नोपन्रा0॥ ० रिटटपाएएह 0०टाएओ5 (6टागओ 5ए5087) 3८४०0! 
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+_ क्‍ 








अध्याय आठ 


विभाजनीयता 
()ए50॥7) 


प्रकाशन (?पआ८४0४0०7) 


० संख्याओं की घातें, विभाजनीयता एवं आवर्त दशमलव, ??:0८८८०॥४४४, विश्व वेद विज्ञान 
सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ0 345--348 | 

«». जिशंज्रीजाए, 3ललाटल [779, (0८०79, ४०. 8, २०. 3, !'(॥८ौ। 2005, 
00. 7-9. 


० संगणकीय शिक्षा के उभरते क्षितिज (प्रकाशनार्थ प्रेषित 


प्रयुक्त सूत्र एवं उपसूत्र 
निखिलं नवतः चरम॑ दशतः, एकाधिकेन पूर्वेण, एकन्यूनेन पूर्वेण, परावर्त्य योजयेत्‌, 
उर्धवतिर्यग्भ्याम्‌ु, आनुरूप्येण, यावदूनं तावदूनीकृत्य वर्ग च योजयेत्‌ एवं विलोकनम्‌ | 











8. प्रस्तावना (609पट0/07) 
8.2 एकाधिकेन पूर्वेण विधि (छतत्रा|९०७ ?िपाए279 ॥72000) 
8.3 एकन्यूनेन पूर्वण विधि (स]रक्लाएप्रा९१३ ?िपाए279 (९0७००) 
8.4 आनुरूप्येण + एकाघिकेन पूर्वेण विधि 

(#7पापए72९०१३ + जिख्तागरटा2 ?िप्राएट9 ४८४००) 
8.5 आनुरूप्येण + एक न्यूनेन पूर्वण विधि 

(#गपापएएला३ +जिद्क्राएपराला4 रिपाए27० ९४१००) 
8.6 निष्कर्ष 60509 67) 


8.7 संदर्भ ग्रन्थ (२८६(८८०८7८८४५) 





8. प्रस्तावना ([7009पट00०7) : 

दाशमिक प्रणाली में 2, 3, 4, 5, 6, 8, 9 एवं 44 की विभाजनीयता को संख्या को देखकर 
ही समझा जा सकता है परन्तु अन्य संख्याओं की विभाजनीयता हेतु भाग संक्रिया का ही आश्रय 
लेना पड़ता है। इस अध्याय के अर्न्तगत विभाजनीयता की चार विधियों की चर्चा की गई है, जो कि 
सभी अंक प्रणालियों के लिये स्वयंसिद्ध हैं। विभाजित होने की अवस्था में भागफल भी तुरन्त ज्ञात 
किया जा सकता है। विभिन्‍न अंक प्रणालियों में संख्याओं की विभाजनीयता की विवेचना वैदिक 
गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों निखलं नवतः चरम॑ दशतः, एकाधिकेन पूर्वेण, एकन्यूनेन पूर्वेण, 
विलोकनम्‌, एवं आनुरूप्येण का उपयोग (-9) करते हुए सोदाहरण की गयी है। 


8.2 एकाधिकेन पूर्वेण विधि (स080फ८४७ ए7प्एट१३ (९४४००) : 

इसमें ऐसी संख्याओं के विभाजनीयता गुण का अध्ययन किया जाता है जिनके इकाई का 
अंक सर्वोच्च अंक होता है। प्रकिया निम्नवत्‌ हैः- 

“एकाधिकेन पूर्वेण” सूत्र द्वारा प्राचल ज्ञात किया जाता है प्रत्येक स्थान हेतु द्वन्द्रयोग ज्ञात 
किया जाता है। यदि सर्वोच्च स्थान पर स्वयं या भाजक का पूर्ण गुणज प्राप्त होता है तो संख्या 
भाजक से पूर्णतया विभाजित होती है (0-45) अन्यथा नहीं। भागफल के लिये प्रत्येक द्वन्द्रयोग के 
इकाई के अंक में “निखलं नवतः चरम॑ दशतः” सूत्र का व्यापक अर्थों में प्रयोग किया जाता है। 
उदाहरण (4) विभाजनीयता का अध्यन करना | द 
(च) ह ८ 6, भाज्य 5] 03 4528 00423, भाजक ८ 2 77 
(छ) ४-८ 2, भाज्य - 000000।, भाजक ८ 8[] 

(ज) & - 8, भाजक 5 47, भाज्य ८ 5737/00 


हल वी ४ ८ 6, भाज्य ८। 03 4538 00423, भाजक - 2 कफ 
प्राचल 5 2#क्‍कफ + 5 30000 अर्थात 3, शून्यों की संख्या ८ 4 


संख्या ] द . #3545 2,300 423 
.. फ़र ह5%+] 749353++/ 845 423]53 +0300...._ 423 
दंदयोग 2पफाफ ॥8223:2 793 423] 
घ्म्फ्फ 5० |  गुगफ 793 द 423] 
0000... 0000 . 886८ ... छझुएएः 


संख्या विभाजित होती है एवं भागफल 826(87(४ है। 
 (छ) ४-८ 2, भाज्य ८ 000004044, भाजक ८ 44॥ 
प्राचल 5१+ -00000 अर्थात , शून्यों की संख्या+ 5 


. 40400 000॥4... _0] 
दंद्ययोग 884.. 000 8000. 
00] 000| 


संख्या विभाजित होती है एवं भागफल 00000] है। 








(ज) #& - 8, भाजक +- 47, भाज्य ८ 573706, प्राचल ८ 47+ 5 50 अर्थात 5 है। 


संख्या 0 ह 3 है () 6 
5)07+3+] 526 6+] 5200+4+5 5200++7 5%0+5+3 526+3+7. 5%6+0 6 
दुंद्योग4व7.. 37 6 0 0 50 36 |. 6 
इकाई अंक7 7. 6 () 0) () 6 6 
भागफल 0 0. ॥ 7 यु के, #। 


संख्या 573706 भाजक 47 से विभाजित होती है तथा भागफल 777(2 है। 


8.3 एकन्यूनेन पूर्वेण विधि (हास्क्राएजाला4 एफारटा9 (८7०0) : 

इस विधि में ऐसे भाजकों के विभाजनीयता गुण का अध्ययन किया जाता है जिसके इकाई 
का अंक 4 होता है। प्रक्रिया निम्नवत है:- 

'एकन्यूनेन पूर्वेण” सूत्र द्वारा प्राचल ज्ञात किया जाता है यह ऋणात्मक होता है। प्रत्येक 
स्थान हेतु इन्द्रयोग ज्ञात किया जाता है। यदि सर्वोच्च स्थान पर भाजक या शून्‍्य प्राप्त होता है तो 
संख्या भाजक से पूर्णतया विभाजित होती है ॥6-20) अन्यथा नहीं। भागफल के लिये प्रत्येक 
इन्द्रयोग के इकाई अंक को लिखा जाता है। यही भागफल है। 


उदाहरण (2) विभाजनीयता का अध्यन करना | 

(क) & -6, भाज्य- 234867873278050.8, भाजक-200 

(ख) & ८ 6, भाज्य 5८ 0.3203.0 , भाजक ८ 

(ग) & ८5 8, भाजक८54, भाज्य-] 0/36334 

हल: (क) & - 6, भाज्य5 234867893278050.8, भाजक- 200] 
प्राचल ८ 200-- 2000 अर्थात 2, शून्यों की संख्या ८ 3 


23 486 छछा) 32 586 . 538 
0॥5 2 +] +23 35852 ++486 5 4॥5 2 +ए80 . 4505 2 +52] 5385 2 +786 538 
0 ] 08 938 5 47 420 528 
0 - «0 ॥] 338 544 430 538 

३३. 0 430 538 


संख्या विभाजित होती है एवं भागफल 3७32 8 (:4305.08 है| 
(ख) ४ -6, भाज्य ८ 08203.0, भाजक ८ 7, प्राचल ८ 7-] - 0 अर्थात #* 
शून्यों की संख्या ८ 


भाज्य औ.. $»$» । का पे 
हुए अत, आहत 0 है वीक 3, , 205 “रही 
संख्या विभाजित नहीं होती है ७ 
(ग) ४ - 8, भाजकरः5, भाज्य-073634, प्राचलर 5-[-50 अर्थात 5 है। 
संख्या 4.. 0 पर ] 3 [० 2. | आर 
हु ०0+]+] 5 >+3 3>6+7 उ>[का उज्तकीकठ उज[कटक6 उख्बछ 4. 
इंदयोग 0... [0 34. 6 ] ] ४ 20 मपकी: 6 
इकाई अंक0...__ 0. 7! 6 | . .. [_. 4: 
है 0 हा 4 


न 


भागफल हे 





संख्या ।073634 भाजक 5 से विभाजित होती है तथा भागफल 57074 है। 


8.4 आनुरूप्येण + एकाधिकंन पूर्वेण विधि 
(#ग्षणापफ्एटा3 + +9क्‍वंाएटा3 एप्रँट79 ४९2४४००) 


जब किसी भाजक में किसी अंक का गुणा करने पर भाजक का इकाई अंक सर्वोच्च अंक 
हो जाता है तो इस विधि का उपयोग किया जाता है। क्रियापद निम्नवत है-- 


आनुरूप्येण” उपसूत्र से भाजक के इकाई अंक को सर्वोच्च अंक के रूप में रूपान्तरित 
किया जाता है। संकिया “एकाधिकेन पूर्वण” विधि से की जाती है। भागफल के लिये प्राप्त भागफल 
में आनुरूप्येण अंक से गुणा करने पर अभीष्ट भागफल प्राप्त होता है। सामान्यतया सर्वोच्च स्थान 
पर उपाधार संख्या प्राप्त होती है। 


उदाहरण (3) विभाजनीयता का अध्यन करना | 
(य) &ऋ ८ 6, भाजक 5 3, भाज्य ८ 06960 
(२) ७-8, भाज्य ८ 30053, भाजक 5 3. 
(ल) ४-८6, भाज्य ८ 998 60(. भाजक ८ 555 
हल: (य) & ८ 6, भाजक 5 3, भाज्य ८ 06960, 
प्राचल ८ 3 £ 5 + | ८ 59 + 4560, अर्थात 6 है। 
ध 0 6 0057 «० “5 
दंद्ययोग 39 29 56 2)? 6 
6 0 9 2 7 
20 () [0 [0 2 0 
संख्या 06960, भाजक 3 से विभाजित है एवं भागफल 7)7020 है। 
(२) १४८8, भाज्य ८ 30053, भाजक ८ 3 
प्राचल ८ 3%5+ 5 67+570 अर्थात +, शून्यों की संख्या ८ , 
3 0 0 5 3 
द्ंद्ययोग 3 85. ॥ «28 32. 3 
4 6 6 6 5 59% 5 
30 2 9) 4 
संख्या विभाजित होती है एवं भागफल 224! है। 
(ल) ४४८6, भाज्य ८ 776४९. भाजक ८ 555 
.. प्राचल ८55553+5८ 39797+5-”4000 अर्थात 4, शून्यों की संख्या 53 


एप ०? (2 


5 


7%8& | 0.0(- 
द्वंद्ययोग 20.0 0 6.0९: 
रच 555 . 95453 

000 क्‍ 57 


संख्या विभाजित होती है एवं भागफल 87( है | 








85 आनुरूप्येण + एकन्यूनेन पूर्वण विधि : क्‍ 
(॥॥णाएएए०ा६ + घशाज्पा69 एप्राएट79 'शट09) 


जब किसी भाजक में किसी अक का गुणा करने पर भाजक का इकाई अंक 4 होता जाता 


है तो इस विधि का उपयोग किया जाता है। क्रियापद निम्नवत्‌ है:- द 
“आनुरूप्येण” उपसूत्र से भाजक को इकाई अंक 4 के रूप में रूपान्तरित किया जाता है। 
संकिया “एकन्यूनेन पूर्वेण” विधि से की जाती है। भागफल के लिये प्राप्त भागफल मेँ. आनुरूप्येण 














अंक से गुणा करने पर अभीष्ट भागफल थ्रार होता है। सामान्यतया सर्वोच्च स्थान पर उपाधाए ला 
संख्या प्राप्त होती है।.. हम 
उदाहरण (4) विभाजनीयता का अध्ययन करना | द है पक 
(आओ) ४ -6, भाज्य ८ /4 369, भाजक 5 [7 क्‍ ._फण १88 ]97६ 
(बे) ४८8, भाज्य ८ 30053, भाजक 3 क्‍ ...0परगर्षकष, हा 
(सं) ४ ८ 8, भाजक>23, भाज्य -4075270 पा .. ए०: फेक्रांडगंवेश' 
हलः (आओ) # ८ ! 6 भाज्य 5 7369 ,भाजक - 493., छ . ॥008600, एां8 8 
 प्राचलन 95 3 -] 5 5-] 5 30 अर्थात 5 कम | 
है द द _..ठ %७779970 
है के ३ कि 5 4; | छा ए७१8०॥४, 
56 8 |॥]|॥ 24 27 9 क्‍ 80 00007 
क्‍ 5 पर न 9 ५८ ... फरैशा8. 0.]]6/ ९ 
| ।0 5 ई ध $; की | ..  काहया वेश 0. 
ि 3 ठ हु 5 द 909 8806४80797 
हम 0 3 (! 8 द - 7 होंथंएं००॥ | 


उठा श787॥9 


कि 
संख्या विभाजित होती है एवं भागफल 2 (४ है। 05 0908॥0% 
-079709688 77| 





(ब) ४८8, भाज्य ८ का 0053, भाजक ८ [3, श्राचल + 43%3-] 5 4- 540 अर्थात4 &007788, ्क 
| की संख्या ८ . छवएुं०गफड, ! 

की #० पा 0 0 5 3 द । 44876, 

दे पाप पर न #णु०्थांपह, कं 
इंद्ययोग 2 24 |5 34 है; 3 4० 0 | 

रे है के, 4 है 3 2 कर... .| 

पृ0 3 हद 2 व. ॥ गाण्ड, 708. 

भागफल | 95: * औीकल  ज. “ये क न ०७7०४, ०8. 
(सी हज ८5 8, भाजक><3, भाजय -4075276, प्राचल ८ 2323--770 अर्थात 7 है। 6 णंणाईा प 
संख्या 4 0 प 5 2 है 6 हे 9] के है 
पद यह प्र न " ॥जणां8० 80॥0 
द्वंद्ययोग 40 6 60 ई 6 253 : 43 ७0 क्‍ ; 984.) मर, 
भागफल 6 6 0 6 | उ 5»3 ... द कै 48 007802 8४ 
अभीष्टमागफल 20 “कक. ॥.... £] ग अर ये कप 
| | 2 . 88, 

.. ५ 707707790 


] 5 () क्‍ 
संख्या 4075276 भाजक 22 से विभाजित होती है तथा भागफल 570432 है। द 2 ॥ , ७ ऐ8 & 








8.6 निष्कर्ष (7/०07टाप४607) : क्‍ 

पूर्वोक्त प्रकरणों से स्पष्ट है कि वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों के उपयोग से संख्याओं 
की विभाजनीयता ज्ञात करने में बहुत सरलता होती है। यह ज्ञात होने पर कि संख्या दिये गये क्‍ 
भाजक से पूर्णता विभाजित है, भागफल भी आसानी से प्राप्त किया जा सकता है। यह सूत्र 
गणनाओं के लिये सहज एवं सशक्त विकल्प प्रस्तुत करते हैं। सर्वथा प्रयुक्त परीक्षण पद्धति के 


कारण गणनाओं में रोचकता बढ़ जाती है। 


87 संदर्भ ग्रन्थ (र८८:९०7८८७): 


4) 8.6 77फ, ४८१८ (५९0902९8, ४०४०) 304४ 72238, [027 (995) 
2) [5$प९$ ॥] ४९१८ १/७९॥7970$ (270८९८०४९25) (०पोतो उिक्षाक्षर्स 035, पिटफ ०तत 
99]) 
3] का गणित निर्देशिका, विद्या भारती प्रकाशन, क्रक्षेत्र (2000) 
4) 5.6 [९9७9007 ४८०९ (3>€०कालाए, “५५३ 000४ १८००५ ८छ 7220 (| 994) 
5) 4.85. 8द्राए7ए॥779, / ४०वै) [स्‍[0वफली07 क्‍0 /रर्लशा वातीत्रा १/०//९८709705, 
... एाल्ए 7क्ांटा॥। [ 7#८0, [22०7 (992) द 
6) द्ला॥9, शंशी ५ 47 रिटटफापरु 26०ा798, (४ (0777. ((+णाफुपांदा 
५३ ७0ल८ए ०709;, (७7००४, ४०. 9, !४०.4, (0८. 995, 909. !-4, 33. 
7) टुश्ात्रक ठैद है. 4.७ 40778, [(अपंझएाए, 30०८९ [799, (०८७7, ९५०]. 8, )२०.३, 
(४7/८॥ 2005, 90. /-9. द 


8] ए0 के0 शर्मा, एस0 के0 श्रीवास्तव एवं कैलाश, भारतीय वांगमय में कूटांक, [270८८८०॥४९५, 


विश्व वेद विज्ञान सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ० 340-344 | 


9) ुक्कीा॥59, शो) (9 <लंपाबी 5एशटाए) 5०१००) 30606 (९८६४४7), ४९ 
पूल, ४०). 33, [णेए 995, 90. 26-32. 

(40) कैलाश एवं अमित कुमार शर्मा, संख्याओं के घात, राजस्थान बोर्ड शिक्षण पत्रिका, अजमेर, 
ए०] 46-47, ।९०. -2, 09पी-0569. 2003, 07: 0-2. 


(4) 899, 74४ ४एथपिक्ञा।0) 0 (ए८८णफाफाएु /2९टाए॥७ ([2८८॥0७) 59827) ७८४०0! 
5ल०४८९ (7८४४7॥), )२८७ 79८॥, ए० 33, 5८9. 995, 99- 30-94. द 


(2) रश्ाबरच ठैट 4 50क्षा4, 798 छर्वापश्ग007 ए रिटटफफफहु 2९८९०ाँ०5, ४0 775, ५ 


800400#7॥४ $87709, २३९०प॥, ७०]. 22, 9८०७. 2005, 07. ! हैं, 7 है 
(3) कैलाश एवं अमित कुमार शर्मा, षोडश अंकीय प्रणाली में गुणन एवं वैदिकगणित के सूत्रों एवं 


उपसूत्रों की उपादेयता, भारतीय वैज्ञानिक एवं औद्योगिक अनुसंधान पत्रिका, नई दिल्‍ली, 


वर्ष 42, जून 2004, पृ0।49-24 | का 
(4) श॥छ0, 20टर(क्षा) [0 (८८ए०४गह१ 7००००, राजस्थान बोर्ड शिक्षण पत्रिका, 
अजमेर, ५० 46-47, 00. -2, 0एसी-8०9. 2005, छ9. 73-74. क्‍ 


(5) ए० के0 शर्मा, एस0 के0 श्रीवास्तव एवं कैलाश, संख्याओं की घातें, विभाजनीयता एवं आवर्त 
दशमलव, +0८८८०४४९७४, विश्व वेद विज्ञान सत्रम, बंगलौर, अगस्त 2004, पृ०0 345-348॥. 
(6) 4. 50क079, 5वृपक्ागहु ॥ पुल्डषत८लंणनं पापा 5एशटा0, राजस्थान बोर्ड शिक्षण... 
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जप 8 


-.. 76, डज्ञांइटिशा 
..8708880, 98 । 
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9. प्रस्तावना ([7700प2007) 

ऐसी भिन्‍न संख्यायें जिनका हर किसी विषम संख्या का गुणज होता है तथा भाग की संक्रिया 
करने पर भागफल में एक ही अंक या अंक समूह की पुनरावृत्ति होती है, आवर्ती संख्याओं के नाम से 
जानी जाती है। प्रस्तुत अध्याय के अर्न्तगत विभिन्‍न अंक प्रणालियों में संख्याओं के आवर्त दशमलव की 


विवेचना वैदिक गणित की तीन विधियों द्वारा की गई है। षोडश अंकीय प्रणाली में भाजकों 7 279, 39, ही 


47 57 6४9 7 80 9, 55, 59, (४, 97, (४ एव 44 2], 3व, 44, 5, 68, 7, 8, 9, 0. 
8]. (॥. 0. ४( एवं 7] का सभी संभव अंशों (भाजकों से कम) पर आवर्त दशमलव की गणनायें की 
गई हैं। यहाँ वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों निखल नवतः चरम दशत एकाधिकेन पूर्वेण, एकन्यूनेन 
पूर्वण, विलोकनम्‌ एवं आनुरूप्येण आदि का उपयोग आवर्त दशमलव ज्ञात 4-8) करने में किया गया है। 


9.2 हर का इकाई अंक सर्वोच्च अंक हो 
([.95 जि ण एिशाठणां॥रश0 5 जिश्ाए2७ एाशआ0 


हर का इकाई अंक सर्वोच्च अंक होने पर एकाधिकेन पूर्वेण सूत्र का उपयोग करके प्राचल 
ज्ञात 9-42) किया जाता है। इस विधि की उपपत्ति 2) परिशिष्ट 5 (क) में दी गई है। 


उदाहरण (4) आवर्त दशमलव ज्ञात करना। द 
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हम (ज) ४-2, भिन्‍न 5/! 
हल: (वे) #- 6, भिन्‍न ८ 2/7, प्राचल 5 9 + -<० अर्थत 2 
शून्यों की संख्या 5 , दाया अंक 5 |2 
2/7 50. 9 |4 ४ ०“ ।४ 
0 9 00 
(छ) ६-6, भिन्‍न ८ 22/7%, प्राचल 5#% +| --200, अर्थात 2 
शून्यों की संख्या ८ 2, दाया अंक ८ 22 ः 
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षोडश अंकीय प्रणाली में भाजकों 9, 28, 39, 49, 57, 078 एएछ 89 97% #&&, 85, (४ 


9 एवं एए का सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव की गणना नीचे सारणियों में दी गयी है। 
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ऊपर की गयी व्याख्या से स्पष्ट है भाजक 9 के लिए के अंशों 2, 4, 8 एवं 40 पर 


_आवर्त दशमलव के प्रारम्मिक अंक , 2, 4 एवं 8 हैं। परिणामों से स्पष्ट है कि इन अंशों यथा 2, 
4, 8 एवं 0 पर आवर्त दशमलवों के अंक /7 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, केवल प्रारम्भिक 
अंक बदल जाते हैं। अतः नीचे दी गयी सारणियों 0)-(७]) में प्रारम्भिक अंक देकर भाजक [४ के 
लिए आवर्त दशमलव को संक्षिप्त किया गया है। इसी प्रकार भाजकों 29, 39, 49, 57, 66, 7४, 
89, 95, ॥&, 87, (5, 709, £# विभिन्‍न अंशों पर आवर्त दशमलवों को नीचे दी गयी सारणियों 
2-6 में संक्षिप्त किया है। यहाँ 'श - अंश, [0 - हर, 7२. [) - आवर्त दशमलव एवं ₹- आवर्त 
दशमलव में अंकों की संख्या, को व्यक्त करता है । क्‍ 
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भाजक 67४ के लिए आवर्त दशमलव - 


सारणी 0 
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भाजकों 77 87.9 # ए तक एफ के लिए आवर्त दशमलव - 


सारणी 2 


(5.3 | 0 67 3 अमीर मेज आकलन मलिक की देक प क सिल पिन कस फीस, 
हे | [3359|.,9.8 
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28,3९0 ,48, 37 
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0.0 908, 0.062टा85, 008885 0.08ठ587, 9.224489, 0.62ट588 
0.034680, 0.8307897, 0.2640993, 0.2,454,895. 0.2250897. 0.36600098. 
0.3474290.0.3570797056%0568. 0.588707/5, 0.6500887, 0.78770787 
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0.308, 0.57८, 0.608, 0.8५7 
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भाजक 37% के लिए आवर्त दशमलव - 
सारणी 3 






0.057523(:5506839,422/0928202/£:3/2478,/0267344582430 
4055(7847]4] #8(!६68886486080.088769:£28359(70]6९900 
02/,040,055,068,080,0/8,00। ,0096,80,6,[4,857,60,82, 
[8(0.,50,202,.28,22[2,243,283 ,2/05.2[09,304,344,359,39/.,3( 5. 
30&.,405.4| & 430.445,458,486,47|,506,550.,57,59(.,582,507, 
608,648,673,688,69:,683,609,75,734,78.5,784,80.4,820,835 

| 860,888,8,00,886.876.900,92। ,.9.02,9(70,9£2,000..822,.378.2.28 
४(६:,५5३,324,839,847,864,887,(0,050,073,090,(70।,(:6,0|] 
[230 ,[067,[092,[25.7,:28, 3[2,:68,£[)3 7 [4, 69 






















| 2,3,4,5.6,8,9,0,0.,[0,7,0,|,]2., 
4,7,8.9, 0.,8,:.,20,22,24,27.28,28 .2[), 
25,30,3। ,32,33.34,36.38,3('.40,4],43,44,45, 
48,48.4/2.42.,47,50,5 .55.56,5/2.,50.,60,64,62. 
04.60,67.68.68,6(.,6[2,73.75.76,78.79.70..80. 
| 8],82,85 ,86,87,88,8/ ,90,93,95,96,99,9/.9(, 
95.860,02.0.3,09,0,/0 ,0(. ,3 34,838 










क्‍ कि क्‍ 0.096][270५6322£936732#7:080:20.3342794(765।092260270707050 

| 8.5,3,5.6,.0'00,.7.2 ,23,25.26.29,2/8. 58757298088/4[08(737५ 83843058553]97749879777547 
20. 2735.37.38,39.3,5 30,37.37 42,.46.47.49. 028,20.97.02,!07.258.26/0,298.2(3 2777,39,32:,.366,384., 
4/.4('. 52.53.54.57.58,59.58 ,570.52.57 63.65, 37,357,470.498.,480,406,.4[28,5(',.53,547,587,57020,572,67, 
69.6/.6:.67.70.7।.72.74.77.70.78.70' 72,777, 632.65/0.6700£.673.709.749.757.774.797, 70 « 7707,755.848 875. 

| 83.84.89.883.8(९",8[2,8£ .877.,9,92.94,97,98.98, 808.85| ,936,940.,96। 977.98(',937.977.238,4[0,263,28£,4/53, 

| 90.97. 6.04,/5,06./7./88./8,/0,/5.,,0/7,80,82. +79,802,.879,38.#4,38 ,8(0-825,87# (25 .0.3,/,(१65.0.७6,( 88,078 
83.85.86.87.89.8#.,883,8(८ 87,822, [(26,05].970' 080,/0002,0)07.70770,:2,£53,270,293,£70,£8£5,5529 

अप ह न 57४ 729 732 754 777,794 7% 6 7४87 705 77.4 | 





भाजक &ए के लिए आवर्त दशमलव - 
सारणी 5. 


0.0।2358:75203033620286]7909,322022468] (58,46066/24] 
5607272347040448|06397074000/0282,4708524268788089 36 7 
30:298|985055808(.84)| £॥ 

_2,3,.4,5,6,8.9,8,3,( .7,0,]],2 कं 022,033,044,055,066,089,0982,0.88,08९ ,0(.]),0.||2, | 23, | 34, 

| 4,6,8,]9,]8,][2,]£ ]7,20,2|,22,24,28,2(. ॥+ 56,79,[98,] 0 ,(5,]7] ,202,2]3,224, 235, 246,268, 2,02, 2772 

| 2/,30,3| 32. 33,36,37.3/ 3 .3[),3:.40,42.43 303 336,347,358,36./,,39[),3,/:,3:2,404,4 5, 426,448,468,4 7९. 

| 44,47.48.43,50.5] .53.55.57.58.50,58.57/)60... ६ 48[2.400,4)].505,558,56(..58:,580,5[03, 524, 606,67,639,66/0 

| 062,63,04,65,66,6९.,6[2,62,7, 74, 78, 79,740, 7९ _ | 687,6.00,68] ,6(.2,6/24,73/, 740 ,75[0, 790, 7९4 ,808,89,82/, 840 

| 72,77,80,84,85,86,87,88,85 ,90,9,93,96,99 | 857, ,880,89 8[06,8£7,8।8,909,9] 6 ,98। ,923,9385,9[)7,60/ 03८ 

| 99,90,00,6,/02.,/6.3,/05,06,/09,60.007,30,34,36 | /660,/82.086,0(.7,0/28./0:9.309,8 ( ,850,86,8.06,8(:8,00९: (27? 

37,880,88,(0,(].(4.,(5..6,(8.(9.( 6 ((.23/)5 | (40,( 73,084 (2/,(58.)]7,[230,[24] [263 [274,/085 [208,£20,:42 
|[08,238,[0/( ,:,:2.:8 | . [:75,798,588,7॥072,/88 का 
























शक 5 काका का ऋण शा एड 
0.07776:55380567264,47% 204743782£0&7घ६:£00५७788 20.7९ (9 
57549286765( । 0970008945:3]45979928£2/49370209&8(883878 8729 
(6288373257 [05270 8097 
0[):.027,.]45,]67,।84 ।8/0,[07, 257, 27/,288 29९ ,282 2९. 7,] £0 
34,325,378,38( 387 ,3[)0,3:3,437,459,49:,4/0 7,453 .474,5]6 
527,538,.549,57/),597.5( | 555. 628.64,4,65( ,67:,655,676. 707 
78,729,765. 777, 70।| ,782,7[25,756,777,838,867,8,8 2,883 ,8९ 5 
928,930,945,957,970,992,9( 6,9£8,979,,88,,82(,$47,/87] 093, 
| &./04,/72/,32/,937 372,383,894,387,3[099,3:,.0,878,(]/0)(5], 62 
(.95,0.07,(.38,((.9,( 7९, 20/) [352 [297,[289,[)(. 8 /)0)8, [07 [)2,£07 
:3॥ ,£53,:64,586,5./09,:2( 8,£/2(.,2£[2,:70,732, 43,754, 65,776 
575,£98,58 3.7]0.72,788 


सारणी | से स्पष्ट है कि भाजंक 9 के लिए, सभी संभव अंशों (भाजक से कम) में आवर्त 
दशमलव के मान 6 सैट में 5 अंकों में प्राप्त होते हैं। सारणी 40) से अंशों 2, 4, 8, 0 के आवर्त 
दशमलव, अंश 4 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंक क्रमशः 4, 2, 4, 8 हैं। 
सारणी (0) से अंशों 6, (, 7, 8 के आवर्त दशमलव, अंश 3 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, 
जिनके प्रारम्भिक अंक क्रमशः: 3, 6, 8, ८ हैं। सारणी 08) से अंशों 9, »&, 2, 4 के आवर्त 
 दशमलव, अंश 5 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंक क्रमशः 4, 5, 9, # हैं। 


















_2.5.]3,]5,[ 7. .0. ( .23,25 26.27, 29,2/,28 
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4/2,42,47 52,54.56,59,5( ,5£,57.6।.67,68,69 
6/,63,07, 70.72, 73,75.76,77.78,757,8। ,82,83 
89,82,88,80 ,82.87,92,94,95,97,98,90, 9९.9९. 
97,564 07,08,08 4९ 02,07,8],82 83,985 88,829 
3(,8/2.8£,87,( 2,(3,(7,(8,([2,(.£,(?,00,0। [22 
[24 26,327, [29,[28 [0[2,[25, [07 ,£0,3 -4,:5,6,£7 
29,£20,£8,5९,0).685 
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5, 9, 0., 3 के आवर्त दशमलव, अंश / के आवर्त दशमलव के अंक हैं 
(., 5, 9 हैं। सारणी (४) से अंशों 47, 8, /0, ४ के आवर्त 
दशमलव, अंश ४ के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंक क्रमशः 8, [0, 2, £ हैं। 


सारणी (शं) से अंशों [), 5, 6, 2* के आवर्त दशमलव, अंश 9 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, 


जिनके प्रारम्भिक अंक क्रमशः 6, /५ 3, हैं। सारणी 2-3 से स्पष्ट है कि भाजक 2 के लिए 


सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव 
कि अंशों 2, 3, 4, 6, ), 8, 9, ०, ४, 0, , |2, 5, [0; 9, 48, 0, 20, 22, 24, 25, 22 
के आवर्त दशमलव, अंश | के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंकों को दिया गया 
है| सारणी 3 से अंशों 0, 3, 0, 7, 3, 4, 0, [7, / 7), 8, 8, 2, 23, 26, 27, 26, 
29, 28, 2९, 279, 2* के आवर्त दशमल, अंश 3 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक 
अंकों को दिया गया है। सारणी 4 से 

मान अंशों 5, 28 को छोड़कर, 20 सीट में 3 अंकों में प्राप्त होता है। अंशों 5, 22) के आवर्त 
दशमलव में । अंक मिलता है, जिनके मान क्रमशः 0.5, 0. हैं, जिन्हें सारणी 5 में दिया है। 
सारणी 6-7 से स्पष्ट है कि भाजक 47 के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान 2 
सैट में 39 अंकों में प्राप्त होता है। सारणी 6 से अंशों 2, 4, 5, 8, 9, 0, 3, 2, 0,2, 83, 4, 
45, 6, 7, 9, 0 , ]7, 20, 24, 26, 28, 20, 2(.. 2») 25, 3।, 32, 33, 34, 37, 37. 40, 
4, 43, 48, 49, 4(- के आवर्त दशमल, अंश | के आवर्त दशमलव 
अंकों को दिया गया है। 4(:/47 के मान हेतु, सारणी 6 से देखने पर अंश 40. के आवर्त दशमलव 


का प्रारम्भिक अंक *6 है। द 
(/47-50.0 33])9 [)2७02067823.0 5440(:76474.068] 0०]5(:8/:95] 


अत: 40/4750.# 64740. 8 


सारणी 00) से अंशों 
जिनके प्रारम्भिक अंक क्रमश: /, 








35, 36, 38, 39, 38७0, 38, 3 
दशमल, अंश 3 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक 
8-9 से स्पष्ट है कि भाजक 5 
26, 39, 40. को छोड़कर, | 0 सैट में 
4() के आवर्त दशमलव में 4 अंक मिलता है, जिनके मान क्रमशः 0७. 
80)-860) 
सैट के संगत 8 अंशों के आवर्त दशमलव के प्रारम्भिक अंक देकर संक्षिप्त किया गया 
0-4 से स्पष्ट है कि भाजक 
4» को छोड़कर, 42 सैट 
दशमलव में 4 अंक मिलता है, जिनके मान क्रमश: 0.5, 0. हैं। 


सारणी 2 में भाजकों 79, 89, 9४, 89, ८७, 709 के सभी संभव अंशों पर आवर्त 
दशमलव के कितने सैट बन सकते हैं, को दिया है। भाजक 77 के लिए सभी संभव अंशों पर 





अंकों में प्राप्त होते है। भाजक 89 के लिए सभी समव 


अंकों में, 2 सैट 5 अंकों में एवं 4 सैट 3 अंकों में प्राप्त 


आवर्त दशमलव के मान 8 सैट में 7 अं 
पर आवर्त दशमलव के मान 8 सैट 5 अं 
होते है। भाजक 9% के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव 

छोड़कर, 2 सैट 3 अंकों में प्राप्त होते है। अंशों 35, 6» के आवर्त दशमलव ] अंक में 
होते हैं, जिनके मान क्रमशः 09. संभव अआंशों 
दशमलव के मान अंशों 23, 46, 69, 80. को छोड़कर, 8 सैट 5 अंकों में, 4 सैट 3. 
सैट 3 अंकों में प्राप्त होते है। अंशों 23, 40, ०१, 8८ के आवर्त दशमलव अंक में प्र 





के मान 2 सैट में 22 अंकों में प्राप्त होता है। सारणी 2 से. 


भाजक 379 के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के 


के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक 


8 9२८889503309॥0202067823/5440८ है। सारणी 
अंशों 6, 7, 0, &, 9, , 8, 8, 0, !2, [74 2, 22, 23, 25, 27, 29, 23, 27, 30, 
८, 30, 38, 42, 44, 45, 46, 47, 40५ 4, 4), 48% के आवर्त 
म्भक अंकों को दिया गया है। सारणी 
7 के लिए सभी संभव आंशों पर आवर्त दशमलव के मान अंशों 3, 
0 अंकों में प्राप्त होते है। सारणी 9 से अंशों 3, 26, 39, 
3, 0.6, 0.9, 0.९. हैं। सारणी 
में 40 सैट (अंशों , 2, 3, 4, 5, 7, *५ 9, 5 एवं 47) के आवर्त दशमलव एवं प्रत्येक 
है। सारणी 
क 69 के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान अंशों 25, 
में 9 अंकों में प्राप्त होते है। सारणी ] से _ अंशों 25, 4.0 के आवर्त 








के मान अंशों 35, 6/ को 

































.. 76, दज्ा80॥): 
| 3 कक 


























| उिकश्शकाहद | 





































































जिनके मान क्रमशः 0. 3, 0.6, 0.9. 0.८ हैं। भाजक (४ के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त 
दशमलव के मान अंशों 45, 68. को छोड़कर, 4 सैट 33 अंकों में, 6 सैट 4 अंकों में, 2 सेट 3 
अंकों में प्राप्त होते है। अंशों 45, 8/ के आवर्त दशमलव अंक में प्राप्त होते हैं, जिनके मान 
क्रमश: 0.5, 0.0 हैं। भाजक [2 के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान 6 सैट में 
37 अंकों में प्राप्त होते है। सारणी 3-4 से स्पष्ट है कि भाजक 97 के लिए सभी संभव अंशों 
पर आवर्त दशमलव के मान 2 सैट में 95 अंकों में प्राप्त होते है। सारणी 5-6 से स्पष्ट है कि 
भाजक 9 के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान 2 सैट में 9 अंकों में प्राप्त 

इकाई अंक 4 हो ( [95 जिशा ० 70007772/0 5 ()॥7८) : क्‍ क्‍ 
अंक 4 होने पर एकन्यूनेन पूर्वण सूत्र का उपयोग करके प्राचल ज्ञात 

इस विधि की उपपत्ति परिशिष्ट 5 (ख) में दी गई 


9.3 हर का 

... हर का इकाई अं 
(3-48) किया जाता है, यह ऋणात्मक होता है। 
ही है 


उदाहरण (2) आवर्त दशमलव ज्ञात करना । का ः 
(च) & ८ 6, भिन्‍न - <2| /4] (छ) ४ 5 6, भिन्‍न -23/20 (ज) & 5 6,भिन्‍न ८ 7/5] 
हल: (च) & -< 6, भिन्‍न 52/4, अंश ८52, हर 54, द 

प्राचल 5 4]- 5 40 अर्थात 4 ,शून्यों की संख्या ८ । दायाँ भाग कर हा 








ब52 450+2 458 452 ब5#[क2 -: 
हे हढ 2 ली 8 96% 
2/44 5 0.8208 2 
- 0.8879848 हे 


बज 
(छ) ए ८ 6, भिन्‍न ८23/20, अन्तर  20[-] -200, .. प्राचलर 2 


शून्यों की संख्या ८ 2, दायाँ भाग ८ ; 23 
.. १23/2050.7. 38 9८ ठुक ॥4 है 45 ३23 
423/20।. 5 0.937644)0 2! 37644)7 ८ 0.937644 2 ० 
जो. ६-८ ॥6, भिन्‍न ८ 7/5] द 
प्राचलक ८ 5] - 5 50 अर्थात 5 


श्र 


शुन्यों की संख्या ८ दायां अंक - 0 5 ५ दम कक 
47/550..2 9 उ 4 व 0 क7/ पी भर 


4 रा 3३4 हु] की | रा 20 8 कु हे द कु पक हा ५ क्‍ हा हे 
_ 0 4 8807८70689806522037358278] 9 /अक य आ 
बोडश अंकीय प्रणाली में हर , 2!, 3), 4, 5, 0, 74,8, 9, », 8, ८, 2 


पर आवर्त दशमलव की गणना नीचे सारणियां 47- “34 





954 एवं 7! का सभी संभव अंशों प 
है। हे क्‍ 





५ 
कं! 



























956, खफ्ा50७छ7 


| 


| 
































[॥]50.]] 50. 0/7 
भाजक 4 के लिए आवर्त दशमलव -- 





.2.3.4.5.0.7.8.9..5. | | 0.07.0.]:.0.2[2,0.3('.0.48.,0.5/.0.69,0.78,0.87.0.96. 
8.८.0.5.7॥0___ क्‍ 0.45,0.84,0.03,0.02,0.5,0.70 

भाजक 2] के लिए आवर्त दशमलव - द क्‍ 

सारणी [8 -0) की .... () ... (#) 

















0.745!0 
4,5,7,0 


0.07835 
3 के 8 के 5 + रः 


0.070]. 
.7.0. 









02888# 
8,6,8,5 





/., 2, | 3, €. 


भाजक 3] के लिए आवर्त दशमलव - 
सारणी 20 ... () 


0.05397829(08([]45६5:208727 
2,4,8,9,8.7,0,2,6.7,9.]/2.]:,20. + 08,4,29,27.39,.4:.53.52.72,78,82,97.,9९ ,47 
24,23,27.29.2( 2: _। 90, ,८8,20,:5.70 


0.%रटका55558:9छछछ 
[0.7,3432.43.58.63.68.70.87.80.0.00.,8, 
८6,00,06.58,65,7/ 





भाजक 4 के लिए आवर्त दशमलव - हम द 
सारणी 22 | द 0 हे 





.4450.0% एबाजए र 5657 फ़ब्यएन 239.7.......क ब्ण्फकाफउहाएएउऊउ 
भाजक 5] के लिए आवर्त दशमलव - 

सारणी 23 0) 

प्‌ 


| | | 0.0329]679#003006#४4587268747 
4.7.5.,2.]0,3,6.9,[(.7.22,25,28.28.22. | 0९'.6.,7.,29.32.3( .45.47.58,6,.68,74,7:,87,94, 
3 ,34.37.3,0,3[2.40,43.40,49.4( .47 | 9/./4,0 2,370 0, / [23 [)[2.:6.70,79 


द 0.0522323558#७7879क8करकवछ 8 द 
5.8,8,£,,4,7,/., 0,20,23,26.29,20,27, 07,9,22,20,35,37,48,52,58,65,68,78,8।,88,94, 
32.35.3838.32.4].44.47.40,40.50_ 92,47,80,84 ,(3,00,06,20,293/70 


सारणी 24 ... (|) कक 0)  . द 
60 5 " ण्‌ धाम /पा 2 रछ स्‍ | 
3 द 0,0978425 50) ध 4 0.42768480/8 

(5. | :,27.30,39,42,48 | 25 42,575. 78, 97,84,00,00 _7,8,2,2/6, 33,3( 45,477 _27,43,68,84, 6।,82,0%,76 


सारणी 25,26 





















































भाजक 6 के लिए आवर्त दशमलव - 
सारणी 27 (0). 
का | २/.._ः़्ख्ख़्् 
| 0.0203,%07])05(5[ः 


6,0.6,23,24,30, | 07,20.3&.,50.57,%0, 
308.48,.5],.58,60 [| 43,05,25,70.70 





















(..9,3,20,2(.,35, 
4 ,46,48,55.57 


0.082837757|76 


9,8,2] ,28,2[7.32. 7,37.57,7],70 ,83, 2,.5.। 3,£.43. 





0.07:55278।5[ 2 





7, 0,:2,5/, 78 


















0.075/5278। 5॥) 
[5,।0,27,5,7:.,86, 
8 2,[20,:2,:.6.,78 






&,3,2,7,30,3], 
42,47,56,59,.5[- 


5,।0,27.5 ,72,8, 


0.093खकडलछछ 
22,24,20,32,47,80, 


0.279665708699 


(27.28,2« 25 33, 27,66.69.65,79,86, 





36,40,49,58., 52 85,58,(.0,:8.,#5 | 4£.50.53.54.,5(. 


(५॥) 


(0.]/6449[75986 


0,0,22,25,26,38,.. | 44,49,59,6,64.98, 


5 7,व!2,29.2[2,34 
38,44 4.5. ,4(.,4[) 


([),[)3, 03, [)[), 72 37,39,3,0,52,5,/0 9],96,99,08, £[) 


65उ42ट8553283767 
37.30.40,60.76,89, 
93,83 03,08,08 





30,37,45.47,57 95.86,36,38,£5 


भाजक 7! के लिए आवर्त दशमलव - 
/7]50.. 0,3८4. ]7] 
-0.0324]7] 5 0.0243776// 


0.०काद 
24,37,43,67,70,66 


0.06(8540 


0.]27878 
7,2] ,78,8। ,87, 78 


0.]827934 
27 ,34,4[ ,93 8.2 9 


0.20474,5( 
4/3,47,/2( (2,[)4, 4 


0.]8:8965 
3 82.96 .39.(5,28 


0,28(756६& 


29,34,3£,28,52,64 50,580 (7, ८,2 





2/750.. 0, 5. 88, 2#2 


0 


5 0,05882 725 0.0487#%7)7: 


6.ग्र.ह8 
48,78,87,0£2,80,80 


0,090708( 
07,90,8( .(.0,[28,£[) 


0.00097079.8 
70.97,9/, 80,( 9,209 


0. “तफितक्ा 777८ ब्छा5द 
56,6,6/ 72, 05,407 


03636 
36,57,65,68,83,72 


0.465#ह67 
34,46,637],68.67 


0,।/073883 
न 3: अं 2#067% 
0.58589&29 


28,38,42,46,48,67 54,89,95,95,69,2 


























































भाजकों 8, 9. »&, 3., ((4. 7)। के लिए आवर्त दशमलव - 


सारणी 29 
.2.3.5.,06,.7. 0.0] 7९077 0.0378077 0.0574]7[0,0.09:( 27/3, 0,003::82/70  0.0[0:4379 
9.0,3.[),:.]2 ली 0.] [[00477,0.] 3708476,0.5[04575, 0. ॥9( (673, 0.88(8672, 0.23888:६& 
3,5.व6,.7,8.]8 | 0.25849670. 0.2920,.68., 0.2808.42,8, 0.270744869.0.3398(06, 0.35940965 
23.56 0.5. 0..4 ह ' 
.2.3.4.5.6 0.0(१३3787 0,.038777। &£. 0,054:.47, 0.0707::2९.. 0.,08/030९!8, 0,0./४9705/6 
7,8.8,3,6.,9 0.0९९558(0:9, 0.077778, 0./7896, 0.]368825, 0.527.834, 0.673,/243 
| £.4.]6.7.8..% 0.]88797)02. 0234772(" 0.260764/ 0.28985!09, 0.2,057568, 0.2702:7486 
27.28 0.447/08£2(09, 0.469:£258 
]00.34 57.74 0.3,0.6,0.9,0.0 
0.097024780088727006503932032272097 
| 0.04052028282629577434/088५098,055/00 
0.0773478708379/#3९060९]7(070£36075687। 8 
0.| 709)06.088882(05854457675.0.5822783/8/[25 
| 7,23: ]7,45 + 0.082]642(859, 0.37%674[02980.: 0.249, 0.6/08 
| ].2 ह 0.072428774670£8005090५]#770]87/7,0,02£24850728/0870780892]437,436755£ 
3.6 ह 0.0456(0779707249(034 [58 £577527030 0.08,508#7273%9386822363(82:64६£| # 
5.6 0.07384(0"%7९6259/8 6! (:2329789668, 0,.0:76994/78("4883583900653703]2९096. 
393,76 ग 0.5 .0..5 
+]5 द 0.053909487407&82067687087, 0.0207229]£8/70587008096875 
3.5  " 0.037688/704370027(054242523/0, 0.065/22:260(44/795£2/093388 
* 6,/. 0.077563735885780/9(९१84.47,.., 0.07043,.05("]99889728(5/8326776. . | । ह के 
8.0 0.02973662270%768099)0835, 0.]32578846405£2८] ४8748983 हर ४ 
“ 0.03990208776337 597300456470806708(00007%&7८7 45. | .' 
0.0273238583072066530327809008£2।60(:3789887479£ 
0.03%(!35484497:29./855/3))340६2327052]2578,695677670 
0.0759649089270534087886806500422487402«/05९0५ 
0.0777943555. 0.,8728680९/% 
; 0.[7450), 0.22884 


0 के लिए आवर्त दशमलव - 
() द हैक छा) 








भाजक 





नडिलला+ चना 





0,7,2:,372,4( ,58,68.,79, 


88,97,06,85 (.4.23 


3,22.3,40.47.55.6[0.7(, 
88,90,09.38,0 7, 26 


7,26.35.44,53,62,7.80. 
87,98,७0,8९,08,0/ 


(५) 


80,28,3/,49,58.67.76,85, 


ल्‍005कक#छऋउलः 


82,23.34,45,56,67,78,89, 


| 9/.48,80,00,08,£0 


90.048/059526/637( 


| 45,20,37.48,59,6/4.7( 80, 
9८,67९ 0,/0,:2,7?3 


0.09/.283(405£678 


[8,28,3(.4/),52.67.80,9।, 


22,03.04,[25,£6,78 


0.020५/8864|7[289753 
7,30,4,53,64,75,86,97, 


| 44,20,25,35,40,50,68,7#,. 
| 89,98,47,86,05,04 


6.25,34.43,52,6,70.77, 
88.90,७0 88 .0.५,09 


]/ 29 38.47.56.65.,74.83. 
92,७,80,87.070,00 
(५) 





[0,20,38,4/8.,59,68,77,86 


0 फकलाकाक्रा 77 0.045% लाउ> 9६ 


3,24,35,46,57,68,79,88, 


_ 98.40,82,27,£20,8] 


60785 छ5बलछह?#% 


9,26 38,4( ,5/0,6:. 77.90, 


| &,82,03,04.55,76 


“05556 55 


[[0.22,37,50.6। 72.83.95, 


/26,37,08,29,£4,78 _ 


609%छहटलछएउकह्लउत 
20,32,43,54,65,76,87,98 





94,823, 32,(.|,[20,)[ः 


सारणी 3] 
फ्ं 





_30,50,8/,87 
र्‌ कि ही 2 अपउदाअाज जप अजपका 


88,99,(.0, 23,260 


8 
0.03695 
36,69.90,00: 


60.%उछा 7 
30,70,03,07 


95,64,83,02,0।,£0 


| 09,88,08,00,80॥-: 





6570 


34,60,00/3 


कह 
की, (५ 22..-+ अशमिलकिपजकीनिकदक लि 















39.66.93.(. 0 









5].7:.58.08 






]8 
48, 75,62९. 





शाप 
32,68.86,97 [28 






0.0[0074 
40,74.,.0 7, [)/5 


0.2875( 
०»(.87.( 2.75 


0.] 2885 
>.85.,38.[:[3 


0.09757 
07, |0,27.70,7६ 


0.04378( 
37,43,8( ,( 0,78 


0.076789 
67,76,89,90,7:8 


0.02 9756 
56,60,97,09,75 


१.१9ल25 
23,30,07,00,72 


0,42:8[0 
2९0 .42,870./0.58 


0.75:8. 


3,75,66,6|,£8 68,72,77,89,[2/6 


(रा 


टेप फलकन+ कमर नकन ८ + कम 


0.]88557. ब्रा 


57.7।,82, 08, £5 42,50,95,/7,[07 


५ अल लक आजकल भी: | आए पल आल लाकआ 2५ अं मी 35 कि आल किक! 
48297 0.497.0.93,0.४49 37028 0.388.0.823,0.688 


अल एक ४ 
23. 62.89 0.270.0.702.0 027 2873858 ट 


0,087778 
78, 77, 80,87,77 


0.08/845 


45,.50,807,8.8, 74 


0.08587 
2,20,07,50,7] 


0.53£%( 
35,53,/0( .( [,£ 


0.86झ5 “तीकिकक 7: 
68,79,86,9],87 


0.89846 
46,6],92,89,24 


0.25887 
58,88,38/.2 


0.2(-579 
357.92,(. 5.79 


0.27696 
62,96,(.9.7(९. 


0.28, 0.82[2,0.[282 





































002765 
27,32,00,00,7८ 


0.055995%& 7: 
57 65 9/ 80,79 


0.098867 
67,70,87,98,66 


| हट के 
£,3।,(8,६8/,8९ 















 शिमलििलिल सन कि 82 लक लिन निकल! के ५ 


0.[08£24 0.252/28/2 0.263/09( 
2[2,52,/0[2,[22, 20 | 38,35,93,87.(.[2 


24.4 ,3£,[)3.,£2 3[2,63,9(. (_2,[)09 
0.2858)75 


(हरा) 
572.76,85,52./07 















| २... | 
0.274088 
4[2, 74.88, 32, 08 


















0.296869 
69,60,92.96.06 












02#7058 
58,7/0,82,67,05 


0.288)47 
47,72,8/2,88,/)4 


02683 
36,62,90,09,03 










0उग्ञट्क्छ 
_ 5८.64.95 03,206. 






05बटछ 
40,78.84,83.(7 


037 
_३८.73,80,८3,08 























03छट्का 


0.3४6255 
| 48,70,83.87.04 


59.60.93,/06.,(5 


0.4949868 
48.,62,94,84,86 





47,65.80.8.60./0( 






0.4,४585/ 
55,56.98,9(. 683 580,58.84./85,85 


सारणी 7 से स्पष्ट है कि भाजक के लिए, सभी संभव अंशों (भाजक से कम) में आवर्त 
 दशमलव के मान 2 अंकों में प्राप्त होता है। सारणी 8-9 से भाजक 2 के सभी संभव अंशों पर 
आवर्त दशमलव के मान अंशों 8, 6 को छोड़कर 6 सैट में 5 अंकों में मिलते हैं। सारणी 8()से 
अंशों 4, 0, 49, 49 के आवर्त दशमलव, अंश के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक 
अंक क्रमशः 4, 7, ८, ? हैं। सारणी 86॥ से अंशों 8, , 7), 20 के आवर्त दशमलव, अंश 2 
के आंवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंक क्रमशः 3, 8, 72, ( हैं। सारणी 8(9) से 
अंशों 9, (, 9, 48 के आवर्त दशमलव, अंश 3 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक 
अंक क्रमशः 4, 5, 7, > हैं। सारणी 807) से अंशों ॥2, 4, 7, # के आवर्त दशमलव, अंश 5 
के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंक क्रमशः 6, 9, 8, ८ हैं। सारणी 8(9) से 
अंशों 2, 5, 8, 5 के आवर्त दशमलव, अंश 6 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक 
अंक क्रमश: 8, &, 3, 5 हैं। सारणी 8(9) से अंशों 8, 7), 3, 0: के आवर्त दशमलव, अंश 7 
के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंक क्रमश: 4, 6, 9, ]0 हैं। सारणी 9 से अंशों 
8, 6 के आवर्त दशमलव ॥ अंक में प्राप्त होते हैं, जिनके मान क्रमश: 0.5, 0. हैं। सारणी 20- 
2] से स्पष्ट है कि भाजक 3। के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान 2 सैट 2 
अंकों में एवं 2 सैट 3 अंकों में प्राप्त होता है। सारणी 200) से अंशों 2, 4, 8, 9, 8, 9, 0 
6, 47, 9, 7), 459. 20, 24, 25, 27, 28, 2९. 25 के आवर्त दशमल, अंश [ के : 
दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंकों को दिया गया है। सारणी 20(0) से अंशों 5, 6, & 
( 7), 44, 3, 44, 8, 8, 8, 8 2!, 22, 26, 28, 29, 2), 27 30 के अ दशमल 
अंश 3 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंकों को दिया गया 
भाजक 4 के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान अंशों 

छोड़कर, 3 अंकों में प्राप्त होता है। अंशों [), 48, 27, 34 के आवर्त दशमल 
जिनके मान क्रमशः 0.3, 0.6, 0.9, 0.0 हैं। सारणी 23-26 से स्पष्ट है 
सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान अंशों 3, 36 को छोड़कर, 2 सैट 27 
सैट 9 अंकों में एवं 2 सैट 3 अंकों में प्राप्त होते हैं। अशों 8, 36 में आवर्त दशमल 
















































































































प्राप्त होते हैं, जिनके मान क्रमश: 0.5, 9.2 हैं। सारणी 230) से स्पष्ट है कि अंशों 4, 7, /., >>, 

0, 3, 6, 9, 0, 9, 22, 25, 26, 2, 28, 3, 34, 37, 30, 30, 40, 43, 46, 40, 4» 

47 के आवर्त दशमल, अंश । के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंकों को दिया गया 

है। [3/5 के मान हेतु, सारणी 230) से देखने से अंश [2 पर आवर्त दशमलव का प्रारम्भिक अंक 

209 मिलता है। चूकि व/550. 03296] 579 »५))3(0000458772687/4 4 

अतः [0/5] 50.2 9679800300८3408756874703 है। सारणी 23(9) से अंशों 5, 8, 

8. ४, व, 4, 7, 0., [2, 20, 23 26 20 26०5 29 32, 35, 36, 38, 35, 4, 44, 4/, 

40, 40, 50 के आवर्त दशमल, अंश 2 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंकों को 
दिया गया है। सारणी 240) से अंशों (., 5, ! &, 27, 30, 39, 42, 42 के आवर्त दशमलव, अंश 
3 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके प्रारम्भिक अंक दिए गये हैं। सारणी 24(9) से आंशों ४, 

8, 2, 20, 33, 30, 45, 4* के आवर्त दशमलव, अंश 6 के आवर्त दशमलव के अंक हैं, जिनके 
प्रारम्भिक अंक दिए गये हैं। सारणी 25 से अंशों 24, 37 एवं 22, 48 के आवर्त दशमलव, अंश 3 

एवं 2 के आवर्त दशमलव के अंक हैं. जिनके प्रारम्भिक अंक दिए गये हैं। सारणी 27 से स्पष्ट है 
कि भाजक 6 के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान 8 सैट में 2 अंकों में प्राप्त 
होते है। सारणी 28 से स्पष्ट है कि भाजक 7] के लिए सभी संभव आंशों पर आवर्त दशमलव के 
मान 6 सैट में 7 अंकों में प्राप्त होते है। ।/75 0..0,3:24 7] से स्पष्ट है कि अंशों 0, 
34, 0 एवं 4, 7, 53 के पूरक अर्थात 7-4560, 7-7560, 7-535[: के आवर्त दशमलव 
]/7] से प्राप्त होते हैं, केवल अंकों का क्रम बदल जाते हैं। स्पष्ट है कि अंशों 0, (., ! &., 3, 
60. 60 के आवर्त दशमल अंश के आवर्त दशमलव के अंक हैं। सारणी 280) में अंश | के 
आवर्त दशमलव का मान । अक में दिया है एवं इसके संगत 6 अंशों (0, ९., । 5, 3, 60, 
60) के आवर्त दशमलव के प्रारम्भिक अंक दिये हैं। इसी प्रकार शेष 5 सैट के आवर्त दशमलव 
को सारणी 280)-28(%४ं) में दिया है। सारणी 29 में भाजकों 8, 9, /, 5, (] एवं 70] 

के सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान दिये गये हैं। भाजक 8 के सभी संभव अंशों पर 
आवर्त दशमलव का मान अंशों 28, 56 को छोड़कर [ 8 सैट में 7 अंकों में प्राप्त होते हैं। अंशों 
28, 56 के आवर्त दशमलव में | अंक मिलता है, जिनके मान क्रमशः 0.5, 0.2) हैं। भाजक 9 के 
लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान अंशों /0, 30, 57, 74 को छोड़कर 20 सैट में 
7 अंक में प्राप्त होते है। अंशों 0, 3), 57, /4 के आवर्त दशमलव में | अंक मिलता है, जिनके 
मान क्रमशः: 0.3, 0.6, 0.9, 0.0: हैं। भाजक 2 के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के 
मान 4 सैट 33 अंकों में, 2 सैट अंकों में एवं 2 सैट 3 अंकों में प्राप्त होते है। भाजक 9 के 











लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान अंशों 38, ॥0 को छोड़कर, 6 सैट 29 अंकों में. द 





प्राप्त होते है। अंशों 38, 76 के आवर्त दशमलव अंक में प्राप्त होते हैं, जिनके मान क्रमशः 0.3, 
प्राप्त होते हैं। भाजक [0 के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान 4 सैट 45 अंकों 
में, 2 सैट 9 अंकों में एवं 2 सैट 5 अंकों में प्राप्त होते है। सारणी 30-33 से स्पष्ट है कि भा 
5] के लिए सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव के मान अंशों 9, 2, 27, 3९., 48, 5 
78, 87, १6, &5, 84, ८3 एवं [22 को छोड़कर 8 सैट 5 अंकों में, ।2 सैट 5 अंकों 

सैट $ अंकों में प्राप्त होते है। सारणी 340)-34070%) से स्पष्ट है कि भाजक 7 के 
संभव आंशों पर आवर्त दशमलव के मान 40 सैट में 6 अंकों में प्राप्त होते हैं।.. 





















9.4 हर का इकाई अंक अन्य अंक हो: े 
([,350 जिंशा ए ()ल्‍007रंगरक्व0ण 75 भाए .ाटा [53200 क्र 


. हर का इकाई अंक अन्य अंक होने पर, भिन्‍न कों किसी अंक से गुणा या भाग करके 
रुपान्तरित भिन्न प्राप्त करते हैं जिसके हर का इकाई अंक सर्वोच्च या । हो जाए। 


न्तरि 
उदाहंरण (3) (चे] ४८ 6, भिन्‍न ८ 2] / 553 (छ) ऋ- 6, भिन्‍न ८3/25 


(ज) ४१८४8, भिन्‍न 54/5 द ः 
हलः (चं) ४४८ 0, भिन्‍न ८ 2! / 555, रुपान्तरित भिन्‍न ८ 253 /(55553) 5 63 /#आफफ दि पर प 
प्राचल 55377 + 54000 अर्थात्‌ 4, शुन्यों की संख्या 53 , दायां अंक न 0603, द शक बरञां3००। 
द द ; 2708867, 498 


 2/ 555 ८ 0. 08( 063 
(छ) ५८ 6 ,मिन्‍न 53/25, रुपान्तरित भिन्‍न ८ 353 /2555 739 / ४, 


प्रावल ८67 + 570, अर्थात 7 
शुन्यों की संख्या ८ , दाया अंक ८ ३१ ५३... हज क्‍ ७० पिगांडणंव 
3/25:0.,8 ,3 27 65 ६४१ ?ी 2 42 3? ह मत, 
- 0. 8 3759822 9 .. _.+ ठ ऊएश०फ़ 


(ज) 3-8, भिन्‍न ८4/5, ः 
. रुपान्तरित भिन्‍न ८ 453/4553 | 4/47, प्राचल ८ 47+4 5 30 अर्थात 5 


. शुन्यों की संख्या ८ , दायां अंक ८ | 
4/554/47 5 0.,2 43 5 ।4 7 0.2 354 




















9.5 निष्कर्ष (2णाटापश०7) : हा 
पूर्वोक्त प्रकरणों से स्वयंसिद्ध है कि वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों के उपयोग से 
। सारणी -6 से निष्कर्ष निकलता है कि _ 


प&, 88, %, ४, 85, ८७, 06 


हू 


आवर्त दशमलव ज्ञात करने में बहुत सरलता होती. है 
घोडश अंकीय प्रणाली में भाजकों [7, 29, 30, 4, 5 ५69 
एवं 9 के सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव की गणना में अधिकतम 5, 23, 3, 39, 9, 9, /, 
5, 3, 5, 95, 33, 37 एवं ] 
है कि षोडश अंकीय प्रणाली में भाजकों , 2, 34, 4], 5, 6, 7, 8, 9, 


। के सभी संभव अंशों पर आवर्त दशमलव की गणना में अधिकतम 


9 अकों में आवर्त दशमलव प्राप्त होते हैं। सारणी 7-34 से 


निष्कर्ष निकलता 
8॥, 8, 2, 0, £। एवं ए 
2, 5, 2, 3, 20, 2, 7, 7, 7, 33, 29, 24, 40; | 5 एवं 6 अकों में आवर्त दशमलव प्राप्त होते हैं 
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उपसंहार ((०7टाॉप507): 


पूर्वोक्त प्रकरणों से स्वयंसिद्ध है कि प्राणिमात्र के सर्वतोन्मुखी विकास हेतु जिस भी ज्ञान की 
आवश्यकता है, वह सब पूर्णरूपेण वेदों में उपलब्ध है। वेदों में शरीर रचना विज्ञान, आरोग्य शास्त्र, 
शल्य चिकित्सा विज्ञान, धनुर्विज्ञान, सैन्य विज्ञान, संगीत शास्त्र, अभियांत्रिकी एवं स्थापत्य कला 
आदि के प्रचुर प्रमाण प्राप्त होते हैं। प्रत्येक शास्त्र का उद्देश्य है: व्यष्टि सत्ता का उत्ततरोत्तर 
विकास कर, समष्टि का चिन्तन करते हुये सृष्टि का रक्षा कवच बन परमेष्टि का साक्षात्कार। प्रत्येक 
विज्ञान की मेरूदण्ड है गणित। ज्ञान विज्ञान के मेरूदण्ड “गणित” का सम्यक्‌ विचार करने पर 
स्पष्ट होता है कि हमारे देश के ऋषियों का गणित श्रेष्ठ था, यह सर्वमान्य एवं अकाट्य तथ्य है। 
विविध प्रकरणों यथा - शून्य, अंक, दशगुणोत्तरी संख्या, क्रमागत संख्या, भिन्‍नात्मक संख्या, अनन्त 


के अंतर्गत वेदों में उपलब्ध गणितीय ज्ञान से स्पष्ट होता है कि भारतीय मनीषी सिद्धहस्त गणितज्ञ 


थे। अपने पूर्वजों ने जिन भी सदग्रन्थों की रचना की है, अपने उन ग्रन्थों मे उस समय की ग्रह 
स्थिति की भली भांति वर्णन किया है। अतः उनके रचनाकाल एवं ऋषियों की आयु का सम्यक्‌ 
विचार किया जाना अत्यावश्यक है, जिससे उनकी प्राचीनता की पुष्टि की जा सकेगी। मन्वविद इस 


प्रकार की घड़ी का निर्माण कर सकते हैं जिसमें तिथियां एवं ग्रहों की सद्यःस्थिति देखी जा सके 





जिससे अनेकों समस्याओं का समाधान सम्भव हो सकेगा। भारतीय काल गणना पंचमण्डलों (चन्द्र, 
पृथ्वी, सूर्य, परमेष्टि एवं स्वायम्भुव) एवं सौर परिवार के ग्रहों की गतियों के सूक्ष्म प्रेषणों एवं प्रतिक्षण 
होने वाले परिवर्तनों के आधार अर्थात ठोस वैज्ञानिक धरातल पर आधारित है जबकि ईस्वी सन की 
काल गणना केवल पृथ्वी द्वारा सूर्य की परिक्रमा में लगने वाले समय पर आधारित है अन्य ग्रहों की 
गतियों का उसमें कोई विचार नहीं किया गया है। हमारे पूर्वज श्रेष्ठ एवं उच्चकोटि के गणितज्ञ थे 
तथा सामान्य जन को सुलभ भाषा में गणित को प्रस्तुत करते थे। शब्द कूटांक द्वारा व्यक्त संख्या 
सर्वसाधारण व्यक्ति कंठस्थ कर सकता है। गणितज्ञों, वैज्ञानिकों एवं ज्यौतिषियों की दृष्टि से व्यंजन 
कूटांक अत्यंत उपयोगी हैं। संगणक वैज्ञानिकों के लिये वर्ण कूटांक अमूल्य धरोहर 










उपादेयता प्रयत्नों की पराकाष्ठा से स्वयं सिद्ध है। प्राचीन भारत के पास समय के 
विभागों के नापने के उपकरण होने की संभावना नहीं है। ये विभाग पूर्णत 
और इनका विकास दार्शिनिक कारणों से हुआ। इससे वाणिज्य 





संबंधी गणित की उत्पत्ति का पता चलता है। संगणक विज्ञान में प्रयुः 
के साक्ष्य भी शास्त्रों में मिलते हैं। 


































































वैदिक गणित के क्‍ सूत्रों एवं उपसूत्रों का प्रयोग संगणक 
अंकीय, अष्टअंकीय एवं षोडशअंकीय मेँ भी 
। वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों का प्रयोग से योग एवं घटाना की 
जाती हैं। घटाने की संकिया में योग विधि में 'परावर्त्य . 


सभी अंकों को परावर्त्य करके (रेखांक करके) 
पर जोड़ने की संकिया 'एकाधिकेन पूर्वेण' सूत्र से सरलता से की जाती है। 


के प्रयोग से गुणन संकिया अत्यन्त सरल, सुस्पप्ट हो जाती हैं। 
आधार संख्या से विचलन विधि में जितनी 


पूर्वोक्त प्रकरणों से स्वयंसिद्ध है कि वे 
विज्ञान में प्रयुक्त अंक प्रणालियों यथा द्विअंकीय, चर्तुअं्क 


किया जा सकता है 
संक्रियाएं. अत्यन्त सरल, सुस्पत्ट हो ज 
सूत्र का उपयोग करके दूसरी संख्या के 


विज्ञा 


योजयेत्‌' * 

प्रत्येक स्थान के अंकों 
बैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों 
समान आधार संख्या से विचलन विधि एवं समान आधा 
संख्याओं का गुणनफल ज्ञात करनी होता है, गुणनफल में उतने ही भाग होते हैं। उर्ध्वतिर्यग्भ्याम्‌ 
विधि में किसी भी प्रकार की संख्याओं का गुणन संभव है। मिश्रित गुणन में विभिन्‍न अंक प्रणालियों 
की संख्याओं को एक साथ लेकर गुणा, जोड़ एवं घटाने की संकिया करते हुये किसी विशेष अंक 
प्रणाली में परिणाम अत्यल्प क्रियापदों की संख्या में निकाला जा सकता है। पूर्वाक्त विवेचना से 
स्पष्ट है कि वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों के प्रयोग संख्याओं की घातें ज्ञात करने में भी किए 

। आनुरुप्येण विधि में ' आनुरूप्येण" उपसूत्र का प्रयोग करके किसी भी प्रकार की संख्या 
सकती हैं। चतुष्अंकीय प्रणाली में अंकों के घन पर, अष्टअंकीय प्रणाली में 
अंकों के सप्तम घात पर एवं षोडश अंकीय प्रणाली में अंकों के पंचम घात पर बीजांकों की 
पुनरावृत्ति होती है। द्विअंकीय, चतुष्अंकीय, अष्टअकाय एवं षोडश अंकीय प्रणालियों के आधार 
(४-१0) की घातें दाशमिक प्रणाली की तरह प्राप्त होतीं हैं। भाग संक्रिया की गणना में भाजक के 
संख्या के निकट होने पर विचलन विधि का उपयोग महत्वपूर्ण हैं, इस विधि में भाज्य का 
भागफल का प्रथम अंक होता है। भाजक की आधार संख्या से प्राप्त विचलन को विपरीत 
गुणक प्राप्त होता है, जो गणना में महत्वपूर्ण कार्य करता है। उर्ध्वतिर्यक 
भी प्रकार की भाग संकिया की जा सकती है। भाजक 





जा सकते हैं 
की घातें ज्ञात की जा 





आधार स॑ 
प्रथम अंक भ 
चिन्हांकित करके संशोधन 
एवं ध्वजांक विधि द्वारा किसी 
होने पर इसे भाजक से विभाजित करने से भागफल 

| ध्वजांक दन्द्योग में सहायक होता है। संशोधित भाजक से वास्तविः 
पूरी की जाती है। भाज्य का प्रथम अंक सकल भाज्य एवं 
एवं अष्टअंकीय प्रणाली में पूर्णवर्ग संख्य | के चरमांक 4 होने 
प्राप्त होता है। षोडश अंकीय प्रणाली में प्रणाल 


् 


या 4 का परममित्र अक 








ल संशोधित भाजक एवं शेषफत् 


संख्या ज्ञात हो 
ध्वजांक कहलाता है 
को विभाजित करते हुए भाग संक्रिया 
वास्तविक भाज्य होता है। चतुष्भंकीय 
पर वर्गमूल के चरमांक में विषम अंक प्र 
संख्या का चरमांक ॥ होने पर वर्गमूल का चरमांक 4 य 
9 होता है। चतुष्भ्न॑कीय, अष्टअंकीय एवं षोडश 













'संख्य 
परममित्र अंक अर्थात 
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संख्याओं के चरमांक (,3), (4,3,5.7) एवं (47,9,7) होने पर घनमूल के चरमांकों की पुनरावृत्ति 
होती है। षोडश अंकीय प्रणाली में पूर्ण चतुर्थवात संख्या का चरमाक ॥ होने पर चतुर्थमूल के 
चरमांक में विषम अंक प्राप्त होता है एवं पूर्ण पंचमघात सख्या का चरमाक विषम अंक होने पर 
पंचममूल के चरमांक में पुनरावृत्ति होती है। संख्याओं की विभाजनीयता भी आसानी से ज्ञात की जा 
सकती है। यह ज्ञात हाने पर कि संख्या दिये गये भाजक से पूर्णता विभाजित है, भागफल भी 
आसानी से प्राप्त किया जा सकता है। वैदिक गणित के सूत्रों एवं उपसूत्रों के उपयोग से आवर्त 
दशमलव ज्ञात करने में बहुत सरलता होती है। षोडश अंकीय प्रणाली में भाजकों 47, 27, 3४ 
57, 67, 77, &, %, 3४, 87, ८७, 07 एवं छए के सभी संभव अंशों पर आवर्त 
दशमलव की गणना से स्पष्ट कै कि इनके आवर्त दशमलव में अधिकतम 5, 23, 3, 39, 9, 9, 7, 
45. 3. 5, 95, 33, 37 एवं 49 अकों में आवर्त दशमलव प्राप्त होते हैं। षोडश अंकीय प्रणाली 
में भाजकों व, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, &, 5, ८१, 0, : एवं 8] के सभी 
संभव अंशों पर आवर्त दशमलव की गणना में अधिकतम 2, 5, 2, 3, 27, 2, /, ॥, 7:35. 29: 
24, 45, 5 एवं 6 अकों में आवर्त दशमलव प्राप्त होते हैं। 
वास्तव में वैदिक गणित के सूत्र गणनाओं के लिये सहज एवं सशक्त विकल्प प्रस्तुत करते 
हैं। गणनाओं की गति एवं परिणाम की शुद्धता में आशातीत वृद्धि होती है। गणनाओं की जटिलता 
घट जातीं है एवं कियापदों की संख्या भी अत्यल्प हो जाती है। सर्वथा प्रयुक्त परीक्षण पद्धति के 
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